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À̧®ºÁ À̧«Äw

CzsÀåPÀëgÀÄ ¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ (±ÉÊPÀëtÂPÀ) dAn ¤zÉÃð±ÀPÀgÀÄ (±ÉÊPÀëtÂPÀ)
N.I.O.S. N.I.O.S. N.I.O.S.

¥ÁoÀåPÀæªÀÄ À̧«Äw

CzsÀåPÀëgÀÄ
¥ÉÇæÃ. ªÉÆÃºÀ£ï¯Á¯ï

PÁAiÀÄðzÀ²ðUÀ¼ÀÄ, D.A.V. PÁ É̄ÃdÄ ¥Àæ§AzsÀPÀ À̧«Äw
E. 182 £ÀÆågÁeÉÃAzÀæ£ÀUÀgÀ, £ÀªÀzÉºÀ°-110 060

²æÃ f.r.qsÁ¯ï ²æÃ eÉ.¹. ¤gÀhÆªÁ£ï ¥ÉÇæÃ|| gÁªÀiÁªÀvÁgï
jÃqÀgï (¤ªÀÈvÀÛ) N.C.E.R.T. G¥À ¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) ¥ÉÇæ¥sȨ́ Àgï (¤ªÀÈvÀÛ)
k.171.LIC PÁ®¤ À̧ªÉÇðÃzÀAiÀÄ «zÁå®AiÀÄ N.C.E.R.T. 533, Ȩ́ÃPÀÖgï 7
¥À²ÑªÀÄ «ºÁgÀ C ¨ÁèPï, À̧gÀ̧ Àéw «ºÁgÀ C§ð£ï J Ȩ́ÖÃmï
£ÀªÀzÉºÀ° 110 087 £ÀªÀzÉºÀ° 110 087 UÀÄgÀÄUÁAªï ºÀjAiÀiÁ£À 122 001

²æÃ ¦.PÉ.UÀUïð ²æÃªÀÄºÉÃAzÀæ ±ÀAPÀgï ²æÃ F±Àégï ZÀAzÀæ
¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) G¥À£Áå À̧PÀgÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) ( Ȩ́.UÉæ) jÃqÀgï (¤ªÀÈvÀÛ)
gÁªÀÄeÁ¸ï À̧ÆÌ̄ ï, N.C.E.R.T.  D.P.203 N.C.E.R.T.  H.No.W2 1427D
169, ¥ÀÅAqÀjÃPÀ «ºÁgÀ ªÀiËAiÀÄð J£ïPÉèÃªï, ¦ÃvÀA¥ÀÅgÀ, £ÀAUÀ¯ïgÁAiÀÄ
£ÀªÀzÉºÀ° 110 034 £ÀªÀzÉºÀ° 110 088 £ÀªÀzÉºÀ° 110 046

²æÃ À̧ÄªÉAzÀÄ ±ÉÃRgïzÁ¸ï ²æÃ ¤ÃgÀeï ¥ÀævÁ¥À¹AºÀ
G¥À¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ (±ÉÊPÀëtÂPÀ) ªÀjµÀ× PÁAiÀÄð¤ªÀðuÁ¢üPÁj (UÀtÂvÀ)
N.I.O.S., A-24-25 N.I.O.S.
E¤ì÷ÖlÆåµÀ£À̄ ï KjAiÀiÁ, A-24-25, E¤ì÷ÖlÆåµÀ£À̄ ï KjAiÀiÁ,
Ȩ́PÀÖgï-62, £ÉÆ¬ÄqÁ-201309 Ȩ́PÀÖgï-62, £ÉÆ¬ÄqÁ-201 309

¥ÀoÀå É̄ÃRPÀgÀÄ

²æÃ f.r.qsÁ¯ï ²æÃ. eÉ.¹. ¤gÀhÄªÁ£ï ²æÃ F±ÀégÀ ZÀAzÀæ
jÃqÀgï (¤ªÀÈvÀÛ) G¥À¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) jÃqÀgï (¤ªÀÈvÀÛ)
N.C.E.R.T., K.171, L.I.C. À̧ªÉÇðÃzÀAiÀÄ «zÁå®AiÀÄ N.C.E.R.T.,  H.NO.W2 1427 D
PÁ®¤, ¥À²ÑªÀÄ «ºÁgÀ C ¨ÁèPï, À̧gÀ̧ Àéw «ºÁgÀ £ÀAUÀ¯ïgÁAiÀÄ
£ÀªÀzÉºÀ°-110 067 £ÀªÀzÉºÀ°-110 087 £ÀªÀzÉºÀ°-110 046

¥ÉÇæ|| J¸ï.PÉ.J¸ï. UËvÀªÀiï
¥ÉÇæ¥sȨ́ Àgï (¤ªÀÈvÀÛ) N.C.E.R.T.
76/ A  ¥ÁPÉmï.3. ªÀÄAiÀÄÆgÀ «ºÁgÀ,
1£ÉÃ ºÀAvÀ, £ÀªÀzÉºÀ°-110 091



¥ÀoÀå«µÀAiÀÄ À̧A¥ÁzÀPÀgÀÄ

¥ÉÇæ|| ªÉÆÃºÀ£ï¯Á¯ï ²æÃ ¦.PÉ. UÀUïð qÁ|| gÁd¥Á®¹AºÀ
PÁAiÀÄðzÀ²ð, D.A.V. ¤ªÀÈvÀÛ ¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ UÀtÂvÀ G¥À£Áå À̧PÀgÀÄ
PÁ É̄ÃdÄ ¥Àæ§AzsÀPÀ À̧«Äw gÁªÀÄeÁ¸ï ±Á É̄ À̧PÁðj ¥Àæw s̈Á «PÁ À̧ «zÁå®AiÀÄ
E 182, £ÀÆå gÁeÉÃAzÀæ£ÀUÀgï 169, ¥ÀÅAqÀjÃPÀ «ºÁgÀ, 218, ªÉÄÊwæ C¥ÁmïðªÉÄÃAmïì
£ÀªÀzÉºÀ°-110 060 À̧gÀ̧ Àéw «ºÁgÀ I.P. « À̧ÛgÀuÉ, ¥ÀvÀÛ¥Àgï UÀAeï

£ÀªÀzÉºÀ°-110 034 £ÀªÀzÉºÀ°-110 092

qÁ|| L.PÉ. §£Àì̄ ï qÁ|| PÉ.PÉ. ªÀ¹µÀ× qÁ|| PÉ.JA. UÀÄ¥ÁÛ
¥ÉÇæ¥sȨ́ Àgï ºÁUÀÆ E¯ÁSÁ ¥ÉÇæ¥sȨ́ Àgï (¤ªÀÈvÀÛ) ¥ÉÇæ¥sȨ́ Àgï (¤ªÀÈvÀÛ)
ªÀÄÄRå À̧ÜgÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) N.C.E.R.T. N.C.E.R.T.
¥ÁæxÀ«ÄPÀ ²PÀët « s̈ÁUÀ 15/107, HIG Duplex 15/107, D²ÃªÁðzÀ C-29
129, ¥ÁPÉmï, C-13 ªÀ̧ ÀÄAzsÀgÁ WÁfóAiÀiÁ¨Ázï À̧Ä¯ÁÛ£À¥ÀÅgÀ PÁ®¤
Ȩ́PÀÖgï-3, gÉÆÃ»tÂ GvÀÛgÀ¥ÀæzÉÃ±À-201 012 £ÀªÀzÉºÀ°-110 030

£ÀªÀzÉºÀ°-110 085

²æÃ À̧ÄªÉÃAzÀÄ ±ÉÃRgïzÁ¸ï ²æÃ ¤ÃgÀeï ¥ÀævÁ¥À¹AºÀ
G¥À¤zÉðÃ±ÀPÀgÀÄ (±ÉÊPÀëtÂPÀ) ªÀjµÀ× PÁAiÀÄð¤ªÀðºÀuÁ¢üPÁj (UÀtÂvÀ)
N.I.O.S. N.I.O.S.
A.24-25 E¤ì÷ÖlÆå±À£À̄ ï A.24-25, E¤ì÷ÖlÆå±À£À̄ ï
KjAiÀiÁ, Ȩ́PÀÖgï-62 KjAiÀiÁ, Ȩ́PÀÖgï-62
£ÉÆ¬ÄqÁ-201 309 £ÉÆ¬ÄqÁ-201 309

C£ÀÄªÁzÀPÀgÀÄ
²æÃ ªÉAPÀmÉÃ±ÀªÀÄÆwð ²æÃ J£ï. ¥Àæ̈ sÁPÀgÀ£ï
²PÁë C¢üPÁjUÀ¼ÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ) ¥ÁæA±ÀÄ¥Á®gÀÄ (¤ªÀÈvÀÛ)
PÉÃA¢æÃAiÀÄ «zÁå®AiÀÄ À̧AWÀl£É PÉÃA¢æÃAiÀÄ «zÁå®AiÀÄ À̧AWÀl£É
É̈AUÀ¼ÀÆgÀÄ É̈AUÀ¼ÀÆgÀÄ

G É̄èÃR ºÁUÀÆ avÀæUÀ¼ÀÄ

²æÃ ªÀÄºÉÃ±À ±ÀªÀiÁð
avÀæ PÀ̄ Á«zsÀgÀÄ

N.I.O.S. £ÉÆÃ¬ÄqÁ



¦æAiÀÄ «zÁåyðUÀ¼É,

PÁ® §zÀ¯ÁzÀAvÉ ¸ÀªÀiÁdzÀ CªÀ±ÀåPÀvÉUÀ¼ÀÄ CzÀgÀ®Æè ¸ÀªÀÄÄzÁAiÀÄzÀ PÉ®ªÀÅ ªÀUÀðUÀ¼À
CªÀÀ±ÀåPÀvÉUÀ¼ÀÄ §zÀ¯ÁUÀÄwgÀÄvÀÛªÉ. ¸ÀªÀiÁdzÀ D±ÉÆÃvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß FqÉÃj¸ÀÄªÀ ¤nÖ£À°è,
PÉÊUÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÁzÀ PÁAiÀÄðªÉÊRj ºÁUÀÄ «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ ¸ÀÆPÀÛ ªÀiÁ¥ÁðqÀÄUÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÀÄ. ²PÀëtªÀÅ,
§zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ gÀÆªÁj. ¸ÀÆPÀÛ¸ÀªÀÄAiÀÄPÉÌ ¸ÀÆPÀÛ jÃwAiÀÄ ²PÀëtªÀÅ ¸ÀªÀiÁdzÀ°è zsÀ£ÁvÀäPÀ
zÀÈ¶ÖPÀÆÃ£ÀªÀ£ÀÄß ̈ É¼É¸ÀÄªÀÅzÀ®èzÉ, ºÉÆ¸À ªÀÄÄPÀÛ £À«Ã£À ̧ ÀªÁ®ÄUÀ¼À£ÀÄß JzÀÄj¸ÀÄªÀ, ̧ À¥sÀ®vÉ¬ÄAzÀ
¸Á¢ü̧ ÀÄªÀ zsÉÊgÀåªÀ£ÀÄß MzÀV¸ÀÄvÀÛzÉ. F G¢ÝÃ±ÀåªÀ£ÀÄß ¥ÀjuÁªÀÄPÁjAiÀiÁV ̧ Á¢ü̧ À®Ä, ¥ÀoÀåPÀæªÀÄzÀ
¸ÀÆPÀÛ §zÀ¯ÁªÀuÉAiÀÄ£ÀÄß PÁ®PÁ®PÉÌ ªÀiÁqÀÄwÛgÀ¨ÉÃPÀÄ. dqÀªÁzÀ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ¢AzÀ ªÀåQÛAiÀÄ ªÀÄvÀÄÛ
¸ÀªÀiÁdzÀ D±ÉÆÃvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß £ÉgÀªÉÃj¸À®Ä, CªÀ±ÀåPÀvÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÆgÉÊ¸À®Ä ¸ÁzÀå«®è.

F ¸ÀzÀÄzÉÝÃ±ÀPÁÌV, zÉÃ±ÀzÀ J¯Áèè s̈ÁUÀzÀ ²PÀëtªÉÃvÀÛgÀÄ PÁ®PÁ®PÉÌ MAzÀÄUÀÆr, ZÀað¹,
¸ÀªÀiÁdzÀ, ¸ÀªÀÄÄzÁAiÀÄzÀ, CªÀ±ÀåPÀvÉUÉ vÀPÀÌAvÉ ¥ÁoÀåPÀæªÀÄ gÀÆ¦vÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. F jÃwAiÀÄ
ZÀZÉðAiÀÄ ¥sÀ®¸ÀégÀÆ¦AiÀiÁV gÁó¶ÖçÃAiÀÄ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ ZËPÀlÄÖ - National Crriculam Frame work
NCF 2005, gÀÆ¥ÀUÉÆArvÀÄ. EzÀgÀAvÉ EaÒvÀ, CªÀ±ÀåPÀ ²PÀët, «µÀAiÀÄ, jÃw, ¤Ãw, «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ,
¥ÁæxÀ«ÄPÀ, ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ºÁUÀÆ GZÀÒ ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ̧ ÀÛgÀUÀ¼À°è ºÉÃVgÀ¨ÉÃPÀÄ JA§ÄzÀÄ gÀÆ¥ÀUÉÆArvÀÄ.

F ZËPÀlÖ£ÀÄß, gÁµÀØçzÀ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀªÀiÁdzÀ PÁ¼ÀfAiÀÄ£ÀÄß DzsÁgÀªÁVlÄÖPÉÆAqÀÄ, ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ
ºÀAvÀzÀ, J¯Áè «µÀAiÀÄUÀ¼À ¥ÀoÀåPÀæªÀÄUÀ¼À£ÀÄß, ¥Àæ¸ÀÄÛvÀªÁVgÀÄªÀAvÉ CªÀ±ÀåPÀvÉAiÀÄ vÀPÀÌ ºÁUÉ
¥ÀjµÀÌj¸À¯ÁVzÉ.

NIOS ¸ÀA¸ÉÜAiÀÄÄ ¤ÃqÀÄªÀ ªÀÄÄPÀÛ ºÁUÀÆ zÀÆgÀ PÀ°PÉAiÀÄ PÁAiÀÄðPÀæªÀÄzÀ°è, ¥ÀoÀå«µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß
vÀAiÀiÁj¸ÀÄªÀÅzÀÄ, CvÀåªÀ±ÀåªÀÇ ºÁUÀÆ C« s̈Ádå CAUÀªÁVzÉ. »ÃUÁV, ¥ÀoÀåPÀæªÀÄªÀÅ D¸ÀPÀÛPÀgÀªÀÇ,
DPÀµÀðPÀªÀÇ ªÀÄvÀÄÛ G¥ÀAiÉÆÃV¸ÀÄªÀªÀgÀ ¸ÉßÃ»AiÀÄÆ DVgÀÄªÀAvÉ vÀAiÀiÁj¸À®Ä CvÀåAvÀ
ªÀÄÄvÀÄªÀfðªÀ»¸À¯ÁVzÉ.

F ¥ÀoÀåªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß, ¤ªÀÄä ¸ÉßÃ»AiÀÄÆ, D¸ÀPÀÛPÀgÀªÀÇ, ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀªÀÇ DVgÀÄªÀAvÉ vÀAiÀiÁj¸ÀÄªÀ°è
vÉÆqÀV¹PÉÆAqÀ J¯Áè ªÀÄºÀ¤ÃAiÀÄgÀÄUÀ½UÉ £À£Àß zsÀ£ÀåªÁzÀUÀ¼ÀÄ. ¥ÀoÀåªÀ¸ÀÄÛªÀÅ ¤ªÀÄä
£ÉaÑ£ÀzÁUÀÄªÀÅzÉAzÀÄ D²¸ÀÄvÉÛÃ£É.

NIOS ªÀw¬ÄAzÀ ¤ªÉÄä®èjUÀÆ Gdé® ºÁUÀÆ AiÀÄ±À¹é s̈À«µÀåªÀ£ÀÄß ºÁgÉÊ¸ÀÄvÉÛÃ£É.

CzsÀåPÀågÀÄ, NIOS

CzsÀåPÀëgÀ £ÀÄr



¦æAiÀÄ «zsÁåyðUÀ¼É,

NIOS£À ±ÉÊPÀëtÂPÀ « s̈ÁUÀªÀÅ, ¤ªÀÄä C£ÀÄPÀÆ®PÉÌ ºÁUÀÆ CªÀ±ÀåPÀvÉUÉ C£ÀÄ¸ÁgÀªÁV, ºÉÆ¸À,

ºÉÆ¸À PÁAiÀÄðPÀæªÀÄUÀ¼À£ÀÄß, DVÎAzÁUÉÎ ºÉÆgÀ vÀgÀÄwÛgÀÄvÀÛzÉ. FUÀ £ÁªÀÅ ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ¸ÀÛgÀzÀ°è,

J¯Áè «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjµÀÌj¸ÀÄwÛzÉÝÃªÉ. zÉÃ±ÀzÀ ««zsÀ gÁdåUÀ¼À, ²PÀët ªÀÄAqÀ½UÀ¼À

¥ÀoÀåPÀæªÀÄUÀ½UÉ ¸Àj¸ÀªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄªÀAvÉ, ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ gÀÆ¦¸À®Ä, £ÁªÀÅ CBSE ºÁUÀÆ EvÀgÉ

gÁdå ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ²PÀët ªÀÄAqÀ½UÀ¼ÉÆqÀ£É, ¸ÀªÀiÁ¯ÉÆÃa¹, ¥ÀgÁªÀÄ²ð¹, ªÀÄvÀÄÛ NCERT
C©üªÀÈ¢ÞUÉÆ½¹zÀ gÁ¶ÖçÃAiÀÄ ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ ZËPÀÌlÖ£ÀÄß, DzsÁgÀ©AzÀÄªÁVj¹PÉÆAqÀÄ,

PÀÆ®APÀÄ±ÀªÁV, vÀÄ®£ÁvÀäPÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ, fÃªÀ£À ¸ÀAzÀ s̈ÀðUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ,

¸ÀgÀ¼ÀªÁzÀ ªÀÄvÀÄÛ PÁAiÀÄðgÀÆ¥ÀzÀ, ¥ÀoÀåªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß vÀAiÀiÁj¹zÉÝÃªÉ. F PÁAiÀÄðzÀ°è, zÉÃ±ÀzÀ

ºÉ¸ÀgÁAvÀ ²PÀëtªÉÃvÀÛgÀÄ vÉÆqÀV¹PÉÆArgÀÄvÁÛgÉ. CªÀgÀ ªÀiÁUÀðzÀ±Àð£ÀzÀ°è, F ¥ÀoÀåPÀæªÀÄ

gÀÆ¦vÀUÉÆArzÉ.

ºÁUÉAiÉÄÃ, PÀ°PÁ¸ÁªÀÄVæAiÀÄ «µÀAiÀÄzÀ°è ºÀ¼ÀvÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ ªÀiÁ»wUÀ¼À£ÀÆß vÉUÉzÀÄºÁQ,

£ÀÆvÀ£À ºÁUÀÆ ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀªÁzÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÉÃj¹ DPÀ±ÀðPÀªÀÇ ªÀÄvÀÄÛ D¸ÀPÀÛPÀgÀªÀÇ DUÀÄªÀAvÉ

ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ. ºÉÆ¸À ¥ÀoÀå¸ÁªÀÄVæAiÀÄÄ, ¤ªÀÄUÉ D¸ÀQÛPÀgÀªÀÇ, PÀÄvÀÆºÀ®PÁjAiÀÄÆ DUÀÄªÀÅzÉAzÀÄ

D²¸ÀÄvÉÛÃ£É. ªÀÄÄA¢£À ¥ÀjµÀÌgÀuÉUÁV ¤ªÀÄä ¸À®ºÉ, ¸ÀÆZÀ£ÉUÀ½UÉ ¸ÁéUÀvÀ.

¤ªÉÄä®èjUÀÆ AiÀÄ±À¸Àì£ÀÄß §AiÀÄ¸ÀÄvÉÛÃ£É.

¤zÉÃð±ÀPÀ (±ÉÊPÀëtÂPÀ), NIOS

¤zÉÃð±ÀPÀgÀ ªÀiÁvÀÄ



¦æAiÀÄ PÀ°AiÀÄÄªÀ «zÁåyð / «zÁåyð¤AiÀÄgÉ,

¤ÃªÉ®ègÀÄ UÀtÂvÀ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÀ ¸ÀAPÀ®à ªÀiÁrgÀÄªÀÅzÀÄ CvÀåAvÀ ¸ÀAvÉÆÃµÀzÀ ¸ÀAUÀw.
UÀtÂvÀ ¥ÀoÀå «µÀAiÀÄPÉÌ ¤ªÀÄä®èjUÀÆ ¸ÁéUÀvÀ.

UÀtÂvÀzÀ PÀ°PÉAiÀÄÄ, ¤ªÀÄä°è D¯ÉÆÃZÀ£Á ±ÀQÛAiÀÄ£ÀÆß, vÁQðPÀ ®ºÀjAiÀÄ£ÀÆß ̧ ÀÄ¸ÀA§zÀÞªÁzÀ ¤tðAiÀÄzÀ
±ÀQÛAiÀÄ£ÀÆß, ¸ÁAzÀ©üðPÀ C£Àé¬Ä¸ÀÄªÀ UÀÄtªÀ£ÀÆß ZÁPÀ ZÀPÀåvÉAiÀÄ£ÀÆß ªÀÈ¢ÞUÉÆ½¸ÀÄvÀÛzÉ. CzÀµÉÖ
C®èzÉ, «±ÉèÃ²¸ÀÄªÀ, ¤RgÀvÉAiÀÄ£ÀÄß §AiÀÄ¸ÀÄªÀ, ªÉÊeÁÕ¤PÀ aAvÀ£ÉAiÀÄ£ÀÆß ºÀÄlÄÖ ºÁPÀÄvÀÛzÉ. ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ
¥ÀoÀå«µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß, JgÀqÀÄ ¥ÀÅ¸ÀÛPÀUÀ¼À£ÁßV « s̈ÁV¹zÉ. ¥ÀÅ¸ÀÛPÀ 1 ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÅ¸ÀÛPÀ 2.

¥ÀÅ¸ÀÛPÀ 1 gÀ°è ©ÃdUÀtÂvÀzÀ ¥ÀoÀå ªÀ¸ÀÄÛ PÉÆÃ±À, ºÁUÀÆ ªÁtÂdå UÀtÂvÀ ¥ÀoÀå ªÀ¸ÀÄÛ PÉÆÃ±À JA§
JgÀqÀÄ s̈ÁUÀUÀ½ªÉ.

ªÉÆzÀ®£ÉÃ PÉÆÃ±ÀzÀ°è, ««zsÀ ¸ÀASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÆ, CzÀgÀ CªÀ±ÀåPÀvÉ, ¸ÀASÉåUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ® s̈ÀÆvÀ,
UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ (Operations) EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄ«j. ºÁUÉAiÉÄÃ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è£À, «£Áå¸À
«zsÀUÀ¼À£ÀÄß, zÉÊ£ÀA¢£À fÃªÀ£ÀzÀ°è CªÀÅUÀ¼À G¥ÀAiÀÄÄPÀÛvÉAiÀÄ §UÉÎAiÀÄÆ eÁÕ£À UÀ½¸ÀÄ«j.

JgÀqÀ£ÉÃ PÉÆÃ±ÀzÀ°è, ªÁtÂdå ªÀåªÀºÁgÀUÀ½UÉ ¸ÀA§A¢ü¹zÀ, CAzÀgÉ, ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ, ¯Á s̈À/£ÀµÀÖ,
¸ÀgÀ¼À§rØ, ZÀPÀæ§rØ, ¸ÉÆÃr (discount), ªÁtÂdå vÉjUÉ, ¨ÁåAQAUï ªÀåªÀ¸ÉÜ ªÀÄvÀÄÛ PÀAvÀÄUÀ¼À°è
RjÃ¢¸ÀÄªÀ §UÉÎ PÀ°AiÀÄÄ«j. CzÀ®èzÉ F PÉÆÃ±ÀzÀ°è ZÀPÀæ§rØAiÀÄ C£Àé¬ÄPÀªÁV (applicaiton),
ªÀÈ¢Þ zÀgÀ ºÁUÀÆ E½PÉ (depreciation) zÀgÀªÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄ«j.

UÀtÂvÀ «µÀAiÀÄ PÀ°AiÀÄÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß gÉÆÃZÀPÀªÁV, ºÉZÀÄÑ CxÀð¥ÀÇtðªÁV ªÀiÁqÀ®Ä 30, ««zsÀ
UÀtÂvÀ ¸ÀA§AzsÀªÁzÀ ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼À£ÀÄß, ¥ÀæAiÉÆÃVPÀªÁV ªÀiÁqÀ®Ä C£ÀÄPÀÆ®ªÁUÀÄªÀAvÉ,
“¥ÀæAiÉÆÃUÀ±Á¯Á PÉÊ¦r”AiÀÄ£ÀÆß vÀAiÀiÁj¸À¯ÁVzÉ. ¥Àæw «zÁåyðAiÀÄÄ, F ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼À£ÀÄß, vÀªÀÄä
vÀªÀÄä PÀ°PÁ PÉÃAzÀæUÀ¼À°è RÄzÁÝV ªÀiÁr, UÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ® s̈ÀÆvÀ CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÉÃ
C®èzÉ D£ÀAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÁVzÉ. UÀtÂvÀ MAzÀÄ ¸ÀÄ® s̈ÀªÁzÀ, D£ÀAzÀ PÉÆqÀÄªÀ «µÀAiÀÄªÁVzÉ.

F ¥ÀoÀå¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°è G¯ÉèÃRUÀ¼À£ÀÄß, G¥ÀAiÀÄÄPÀÛ avÀæUÀ¼À£ÀÄß, «µÀAiÀÄPÉÌ ̧ ÀAzsÀ s̈ÉÆðÃavÀªÁV PÉÆqÀÄªÀ
J¯Áè ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼À£ÀÆß, ¥ÁæªÀiÁtÂPÀªÁV ªÀiÁqÀ¯ÁVzÉ. EzÀ®èzÉ, PÀ°PÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ, “¤ªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß
¥ÀjÃQë¹PÉÆ½î” ºÁUÀÆ, ¥Àæw¥ÁoÀzÀ CAvÀåzÀ®Æè ºÉaÑ£À C s̈Áå¸ÀPÁÌV ¥Àæ±ÉßUÀ½ªÉ. ¥Àæw «zÁåyðAiÀÄÆ,
F ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¸ÀÄªÀ ¸ÀévÀAvÀæ ¥ÀæAiÀÄvÀß ªÀiÁqÀ¨ÉÃPÉAzÀÄ D²¸ÀÄvÉÛÃ£É. ¥ÀÅ¸ÀÛPÀzÀ°è PÉÆnÖgÀÄªÀ
¥Àæw GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ ¸ÀªÀiÁzsÁ£ÀªÀ£ÀÆß, UÀªÀÄ£À«lÄÖ C s̈Àå¹¹ ªÀÄ£À£À ªÀiÁrPÉÆ½îj.

¤ªÀÄUÉÃ£ÁzÀgÀÆ ¸ÀºÁAiÀÄ ¨ÉÃPÁzÀ°è, ¸ÀAPÉÆÃZÀ«®èzÉ £À£Àß£ÀÄß ¸ÀA¥ÀQð¹. ¤ªÉÄä®ègÀ GvÀÛªÀÄ
¸À®ºÉUÀ½UÉ AiÀiÁªÁUÀ®Æ ¸ÁéUÀvÀ.

¤ªÀÄä s̈À«µÀå Gdé®ªÁUÀ°.
Ew

ªÀjµÀ× PÁAiÀÄð¤ªÀðºÀuÁ¢üPÁj (UÀtÂvÀ)

¤ªÉÆäqÀ£É £À£Àß ªÀiÁvÀÄ



NIOS£À°è zÁR¯Áw ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀÅzÀgÀ ªÀÄÆ®PÀ, ¤ÃªÀÅ, ¸ÁªÀiÁ£Àå ±Á¯Á «zÁå s̈Áå À̧QÌAvÀ «©ü£ÀßªÁzÀ,
CzsÀåAiÀÄ£À ªÀåªÀ̧ ÉÜUÉ ¥ÀæªÉÃ²¹¢ÝÃj.

¤ÃªÀÅ FUÀ À̧éAiÀÄA PÀ°AiÀÄÄªÀgÁV¢ÝÃj.

±Á É̄AiÀÄ¯ÁèzÀgÉ, ²PÀëPÀgÀÄ, ¤ªÉÄä®è À̧AzÉÃºÀ ¤ªÁj À̧®Ä EgÀÄvÁÛgÉ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÉÆÃ¢ü̧ ÀÄªÀ eÉÆvÉUÉ ¤ªÀÄä
ªÀiÁUÀðzÀ±Àð£À ªÀiÁqÀÄwÛgÀÄvÁÛgÉ. CzÀÆ C®èzÉ, ¤ÃªÀÅ ¤ªÀÄä À̧ºÀ¥ÁpUÀ¼ÉÆqÀ£É ZÀZÉð£ÀqȨ́ À§ºÀÄzÀÄ. EzÀgÀ
eÉÆvÉUÉ UÀæAxÁ®AiÀÄzÀ ªÀåªÀ̧ ÉÜ, ¥ÀæAiÉÆÃUÀ±Á É̄ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ¤ªÀÄä PÀ°PÉUÉ E£ÀßµÀÄÖ À̧ºÁAiÀÄªÁUÀÄªÀÅzÀÄ.
ºÁUÉAiÉÄÃ, ¥ÀoÉåÃvÀgÀ ZÀlÄªÀnPÉUÀ½zÀÄÝ, n.«. ªÀÄvÀÄÛ ±ÀæªÀt-zÀ±Àð£À ¸ÁªÀÄVæUÀ½gÀÄvÀÛªÉ. EªÉ®èªÀÇ PÀ°PÉUÉ
À̧ºÁAiÀÄPÁjAiÀiÁVgÀÄvÀÛªÉ.

NIOS£À̄ ÁèzÀgÉÆÃ, ²PÀëPÀgÀÄ E®è¢gÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ¤ÃªÉÃ À̧évÀB PÀ°AiÀÄ É̈ÃPÁVgÀÄªÀÅzÀÄ. CAzÀgÉ ¤ÃªÀÅ À̧éAiÀÄA
PÀ°PÉPÁgÀgÁVgÀÄ«j. CAzÀgÉ ¤ªÀÄä dªÁ§ÄzÁjAiÀÄÄ, ¸ÁªÀiÁ£Àå ±Á¯Á «zÁåyðVAvÀ®Æ ºÉZÁÑVzÀÄÝ,
À̧ªÁ¯ÁVAiÀÄÆ DVgÀÄvÀÛzÉ.

E°è PÉÃªÀ® ¤ÃªÉÇ§âgÉÃ, ¤ªÀÄä PÀ°PÉUÉ s̈ÁzÀågÁVgÀÄ«j. CAzÀgÉ, ¤ÃªÀÅ ¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀ£ÀÄß À̧jAiÀiÁzÀ
gÀÆ¥ÀzÀ°è À̧AWÀn¹, ªÀåªÀ¹ÜvÀUÉÆ½¹PÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÀÄ. À̧ȩ́ ÀÆáwð¬ÄAzÀ ¤ªÀÄä UÀÄjAiÀÄ£ÀÄß ¹¢Þ¹PÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÀÄ.

¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£À ¸ÁªÀÄVæAiÀÄ£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ½îj.

NIOS ̧ ÀA Ȩ́ÜAiÀÄÄ ¤ªÀÄUÉ PÀ°PÁ ̧ ÁªÀiÁVæAiÀÄ£ÀÄß MzÀV À̧ÄvÀÛzÉ. EzÀÄ ±Á É̄AiÀÄ°è §¼À̧ ÀÄªÀ ¥ÀoÀå¥ÀÄ À̧ÛPÀªÁVgÀzÉ,
PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß zÀÈ¶×AiÀÄ°èlÄÖPÉÆAqÀÄ vÀAiÀiÁj À̧̄ ÁVzÉ. EzÀgÀ°è ²PÀëPÀ ºÁUÀÆ ²PÀët ̧ ÁªÀÄVæ, JgÀqÀÆ ªÉÄÃ¼ÉÊ¹ªÉ.
EzÀgÀ°è, ±Á¯Á ²PÀëPÀgÀÄ, s̈ÉÆÃ¢ü̧ ÀÄªÀ jÃwAiÀÄ°è, ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÆß, CzsÀåAiÀÄUÀ¼À£ÀÆß, «µÀAiÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÆß
«ªÀj À̧̄ ÁVzÉ. C£ÉÃPÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ G É̄èÃRUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ, PÀ°PÉAiÀÄÄ CxÀð¥ÀÆtðªÁUÀÄªÀAvÉ
«ªÀj¹zÉ. »ÃUÁV, F ¸ÁªÀÄVæAiÀÄÄ zÉÆqÀØUÁvÀæzÀ°èzÉ. UÁvÀæ¢AzÀ ¤ÃªÀÅ UÁ§j¥ÀqÀ̈ ÉÃPÁ¢Ý®è.

F ¸ÁªÀÄVæAiÀÄ°è PÉ®ªÀÅ « s̈ÁUÀUÀ½ªÉ. CªÀÅUÀ¼À G¢ÝÃ±ÀåUÀ¼À£ÀÆß w½AiÉÆÃt.

¥Àæ̧ ÁÛªÀ£É : E°è CzsÁåAiÀÄzÀ §UÉÎ ¥ÀjZÀAiÀÄ ªÀiÁrPÉÆqÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÉÝÃ±ÀåUÀ¼ÀÄ : E°è, CzsÁåAiÀÄzÀ PÀ°PÁ UÀÄjUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖ ªÀiÁqÀ̄ ÁVzÉ. ¤ÃªÀÅ ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£À
£ÀAvÀgÀ, UÀ½ À̧ÄªÀ PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß À̧éAiÀÄA ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁrPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÁVzÉ.

¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj : ¥ÁoÀzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ºÀAvÀzÀ£ÀAvÀgÀ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À ªÀiÁ°PÉ EzÀÄÝ,
F ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ, ¤ÃªÀÅ PÀ°vÀ ¥ÁoÀzÀ «µÀAiÀÄzÀ ªÉÄÃ É̄ DzsÁjvÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

F ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ, ¤ÃªÀÅ F CzsÁåAiÀÄªÀ£ÀÄß PÀ°wgÀÄ«gÉÆÃ CxÀªÁ E®èªÉÇÃ JA§ÄzÀ£ÀÄß w½AiÀÄ®Ä
À̧ºÁAiÀÄPÀªÁUÀÄªÀÅªÀÅ. F ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ À̧jAiÀiÁzÀ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÆß À̧ºÀ CAvÀåzÀ°è ¤ÃqÀ̄ ÁVzÉ.

¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¹zÀ £ÀAvÀgÀ, CªÀÅ ̧ ÀjAiÀiÁVzÀÝgÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀj¬Äj. E®èªÁzÀgÉ ¥ÀÄ£ÀB PÀ°¬Äj.

£ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt : F « s̈ÁUÀzÀ°è, CzsÁåAiÀÄzÀ/¥ÁoÀzÀ, CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ,
¤ÃªÀÅ PÀ°vÀ «µÀAiÀÄUÀ¼ÀÄ, ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À, ¥ÀÄ£ÀªÀÄð£À£À ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÄ£ÀgÁªÀ̄ ÉÆÃPÀ£À«gÀÄvÀÛzÉ.

¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ : E°è, ¥ÁoÀPÉÌ À̧A§A¢ü¹zÀ, «µÀAiÀÄzÀ §UÉÎ, C£ÉÃPÀ jÃwAiÀÄ
¥Àæ±ÉßUÀ½zÀÄÝ, CAwªÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ vÀAiÀiÁjPÉ, C s̈Áå À̧ªÀiÁqÀ®Ä À̧ºÀPÁjAiÀiÁV À̧ÄvÀÛzÉ.

GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ / ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ : F « s̈ÁUÀzÀ°è “¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj” ªÀÄvÀÄÛ ¥ÁoÁAvÀå
C s̈Áå̧ À ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ/¥ÀjºÁgÀUÀ½gÀÄvÀÛªÉ. PÉ®ªÀÅ PÀpt ¥Àæ±ÉßUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀPÉÌ ̧ ÀÄ¼ÀÄºÀÄUÀ½gÀÄvÀÛªÉ.
¸ÁªÀÄVæAiÀÄ°è ªÀiÁzÀj ¥Àæ±Éß¥ÀwæPÉUÀ¼ÀÆ EzÀÄÝ, CAwªÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ vÀAiÀiÁjAiÀÄ°è ̧ ÀºÁAiÀÄPÀªÁUÀÄvÀÛªÉ.

F ¥ÀoÀå¸ÁªÀÄVæAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ?



ªÉÊAiÀÄQÛPÀ À̧A¥ÀPÀð PÁAiÀÄðPÀæªÀÄUÀ¼ÀÄ
¤ªÀÄä PÀ°PÁ PÉÃAzÀæUÀ¼À°è, PÉ®ªÉÇAzÀÄ À̧A¥ÀPÀð PÁAiÀÄðPÀæªÀÄUÀ½zÀÄÝ, CªÀÅUÀ¼À°è, ¤ªÀÄä À̧AzÉÃºÀUÀ¼À£ÀÄß
¤ªÁj¸À¯ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ¤ªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄÄ ¥sÀ®¥ÀæzÀªÁUÀ®Ä ¨ÉÃPÁzÀ ªÀiÁUÀðzÀ±Àð£À ªÀÄvÀÄÛ ¸À®ºÉUÀ¼À£ÀÄß
¤ÃqÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. DzÀÝjAzÀ, PÀ°PÁ PÉÃAzÀæUÀ½UÉ s̈ÉÃn¤ÃqÀÄªÁUÀ À̧eÁÓV ºÉÆÃVj. EzÀjAzÀ ¤ªÀÄUÉ UÀjµÀ×
G¥ÀAiÉÆÃUÀªÁUÀÄªÀÅzÀÄ. £É£À¦r, PÀ°PÁ PÉÃAzÀæUÀ¼ÀÄ ±Á É̄UÀ¼ÀAvÉ s̈ÉÆÃ¢ü̧ ÀÄªÀ PÉÃAzÀæUÀ¼À®è.
UÀtÂvÀ PÀ°PÁ ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼ÀÄ
NIOS¤AzÀ vÀAiÀiÁj À̧®àlÖ “¥ÀæAiÉÆÃUÀ±Á¯Á PÉÊ¦r” ¥ÀæPÁgÀ ZÀlÄªÀnPÉUÀ¼À£ÀÄß PÉÊUÉÆAqÀÄ, UÀtÂvÀ À̧A§A¢ü
PÀ°PÉAiÀÄÄ ºÉZÀÄÑ CxÀð¥ÀÆtðªÁV À̧®Ä, ¤ªÀÄä PÀ°PÁ PÉÃAzÀæzÀ°è CªÀPÁ±ÀUÀ½ªÉ.
zÀÈ±Àå-±ÀæªÀt PÁAiÀÄðPÀæªÀÄUÀ¼ÀÄ
NIOS À̧A Ȩ́ÜAiÀÄÄ, ¤ªÀÄä PÀ°PÉUÉ À̧ºÁAiÀÄPÀªÁUÀ®Ä, PÉ®ªÀÅ zÀÈ±Àå-±ÀæªÀt ¸ÁªÀÄVæUÀ¼À£ÀÄß, C©üªÀÈ¢Þ¥Àr¹zÉ.
F ¸ÁªÀÄVæUÀ¼À£ÀÄß £ÀªÀÄä PÀ°PÁPÉÃAzÀæ¢AzÀ JgÀªÀ®Ä¥ÀqÉzÀÄ G¥ÀAiÉÆÃV À̧§ºÀÄzÀÄ.
¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀ£ÀÄß AiÉÆÃd£Á§zÀÞªÁV gÀÆ¦ À̧Ä«PÉ
¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀÅ AiÉÆÃd£Á§zÀÞªÁV gÀÆ¥ÀÄUÉÆ¼Àî®Ä, PÉ®ªÀÅ G¥ÀAiÀÄÄPÀÛ À̧®ºÉUÀ¼ÀÄ.
ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄzÁV, ¤ÃªÀÅ £É£À¦qÀ̈ ÉÃPÁzÀÄÝ, CAzÀgÉ

“¥Àj±ÀæªÀÄPÉÌ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ«®è”
[No substitute is there for hardwork]

ºÉaÑ£À ¥Àj±ÀæªÀÄ¢AzÀ, GvÀÛªÀÄ ¥sÀ°vÀ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ. ºÁUÉAiÉÄÃ, “AiÀÄ±À¹ìUÉ, CqÀØzÁjUÀ½®è” [No
shortcut for success] ¤ªÀÄUÉ AiÀiÁgÁzÀgÀÆ, ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è ¥Á À̧Ä ªÀiÁr ªÀiÁr À̧ÄªÀ, ºÀÄ¹ D±Áȩ́ À£É
¤ÃrzÀgÉ, CzÀÄ ¸ÁzsÀå«®èzÀ PÉ® À̧. KPÉAzÀgÉ, ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è CvÀåAvÀ ºÉaÑ£À ¤UÁ EzÀÄÝ, GvÀÛgÀ¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß
PÀlÄÖ¤mÁÖV ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À ªÀiÁqÀ¯ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ¤ÃªÀÅ ºÁUÀÆ-»ÃUÀÆ ¥Á¸ÁUÀÄªÀÅzÀjAzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ
¥ÀæAiÉÆÃd£ÀªÁUÀzÀÄ. GvÀÛªÀÄjÃwAiÀÄ°è (CAPÀUÀ½AzÀ) vÉÃUÀðqÉAiÀiÁUÀ®Ä, ¥ÁæªÀiÁtÂPÀªÁV, ±ÀæªÀÄ¥ÀlÄÖ PÀ°¬Äj.
EzÀjAzÀ, ¤ªÀÄä fÃªÀ£À ºÀ̧ À£ÀÄUÉÆ¼ÀÄîvÀÛzÉ.
¤ªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ, NIOS£À°è ºÉaÑ£À ¸ÁévÀAvÀæöå ªÀÄvÀÄÛ ªÁå¥ÀPÀvÉ EzÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ, ¤ÃªÀÅ J¯Áè
«µÀAiÀÄUÀ¼À ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ£ÀÄß MAzÉÃ ¨ÁjUÉ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÁV®è. ¤ªÀÄUÉ EgÀÄªÀ À̧ªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß C£ÀÄ À̧j¹,
¤ÃªÀÅ AiÀiÁªÀ «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß ªÉÆzÀ®Ä PÀ°AiÀÄÄ«j, £ÀAvÀgÀ AiÀiÁªÀÅzÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤zsÀðj¹j. F
jÃwAiÀÄ°è DzÀåvÉAiÀÄ ªÉÄÃgÉUÉ ¥ÀjÃPÉë §gÉ¬Äj. MªÉÄäUÉ J®è «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÆß DAiÀÄÄÝ, AiÀiÁªÀÅzÀgÀ ªÉÄÃ É̄
PÉÃA¢æÃPÀj À̧̈ ÉÃPÉAzÀÄ vÉÆÃZÀzÉ, vÉÆ¼À̄ ÁqÀÄªÀ ¥Àj¹Üw vÀAzÀÄPÉÆ¼Àî̈ ÉÃr.
£ÀAvÀgÀ, ¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£ÀPÁÌV ¤ªÀÄUÉ C£ÀÄPÀÆ®ªÁzÀ À̧ªÀÄAiÀÄ( É̈½UÉÎ, ªÀÄzsÁåºÀß, ¸ÁAiÀÄAPÁ®, gÁwæ)ªÀ£ÀÄß
¤UÀ¢¥Àr¹, MAzÀÄ ̧ ÀªÀÄAiÀÄ ̧ ÁjtÂ vÀAiÀiÁj¹ ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß ¤µÉ×¬ÄAzÀ ¥Á°¹j. ¤ÃªÀÅ DAiÀÄÄÝPÉÆArgÀÄªÀ
¥ÀjÃPÁë «µÀAiÀÄUÀ¼À C£ÀÄ¸ÁgÀªÁV, ̧ ÀªÀÄAiÀÄ ̧ ÁjtÂ vÀAiÀiÁj¹. NIOS MzÀV¹gÀÄªÀ CzsÀåAiÀÄ£À ̧ ÁªÀÄVæAiÀÄ£ÀÄß
ªÀÄ£À¹ìlÄÖ C s̈Àå¹¹, ªÀÄ£ÀzÀlÄÖ ªÀiÁrPÉÆ½îj. ̧ ÁªÀÄVæAiÀÄ°è ªÀÄÄRåªÁzÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß UÀÄvÀÄðªÀiÁrPÉÆ½îj.
¸ÁzsÀåªÁzÀgÉ, À̧ªÀÄAiÀÄ«zÀÝgÉ, É̈ÃgÉ ªÀÄÆ®UÀ½AzÀ®Æ, CzsÀåAiÀÄ£À ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. NIOS¤AzÀ MzÀV¹gÀÄªÀ
¸ÁªÀÄVæ, ¤ªÀÄUÉ ¸ÁPÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ¤ÃªÀÅ C s̈Áå À̧ ªÀiÁqÀÄªÁUÀ, ¤ªÀÄUÉ CxÀðªÁUÀzÀ, QèµÀÖ «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß
CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß, MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀ(Note book)zÀ°è £ÀªÀÄÆ¢¹PÉÆAqÀÄ, PÀ°PÁPÉÃAzÀæzÀ°è, ²PÀëPÀgÀ°è À̧ºÀ¥ÁpUÀ¼À
eÉÆvÉ ZÀað¹j.
F ¸ÁªÀÄVæAiÀÄ°è, ¥Àæw¥ÀoÀåPÉÆÃ±ÀzÀ®Æè EgÀÄªÀ, C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¹, C s̈Áå À̧ªÀiÁrj. EzÀjAzÀ,
¤ªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄÄ CxÀð¥ÀÆtðªÁUÀÄªÀÅzÀ®èzÉ, ¤ªÀÄä ¥ÀjÃPÉëUÀÆ C s̈Áå À̧ ªÀiÁrzÀAvÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ¤ÃªÀÅ »A¢£À
ªÀµÀðUÀ¼À ¥Àæ±Éß¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß GvÀÛj¹j ªÀÄvÀÄÛ ¤ªÀÄä À̧ºÀ¥ÁpUÀ¼ÉÆqÀ£É ZÀað¹j.
F ªÉÄÃ°£ÀªÀÅ PÉ®ªÀÅ ̧ À®ºÉUÀ¼ÀÄ, EªÀ®èzÉ, AiÀÄ±À¹éAiÀiÁUÀ®Ä EvÀgÉ ¥ÁæªÀiÁtÂPÀ ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.
¤ªÀÄä J¯Áè ¥ÀæAiÀÄvÀßUÀ¼ÀÆ AiÀÄ±À̧ ÀÄì PÁtÄªÀÅzÉAzÀÄ £ÀA©PÉ¬ÄzÉ.
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¥ÀoÀåPÉÆÃ±À-1

©ÃdUÀtÂvÀ

£ÁUÀjÃPÀvÉAiÀÄÄ DgÀA s̈ÀªÁzÀ ªÉÆzÀ°¤AzÀ®Æ, ªÀiÁ£ÀªÀgÀÄ, vÀªÀÄUÉ À̧A§A¢ü¹zÀ ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À, ¥ÁætÂUÀ¼À,
ªÀÈPÀëUÀ¼À É̄PÁÌZÁgÀªÀ£ÀÄß EqÀÄvÀÛ̄ ÉÃ §A¢gÀÄªÀgÀÄ. vÁªÀÅ ¸ÁQgÀÄªÀ ¥ÁætÂUÀ¼À£ÀÄß, ªÉÄÃ«UÁV, ºÉÆgÀPÉÌ
PÀgÉzÉÆAiÀiÁÝUÀ ¥Àæw¥ÁætÂAiÀÄ É̄PÁÌZÁgÀPÁÌV PÀ°è£À ªÉÄÃ É̄Ã, ªÀÄgÀUÀ¼À ªÉÄÃ É̄ÆÃ MAzÀÄ UÀÄgÀÄvÀ£ÀÄß
ºÁPÀÄwÛzÀÝgÀÄ. F UÀÄgÀÄvÀÄUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄÄ ¥ÁætÂUÀ¼À MlÄÖ À̧ASÉåUÉ À̧ªÀÄªÁVgÀÄwÛvÀÄÛ. ªÉÄÃ«£À £ÀAvÀgÀ,
¸ÁPÀÄ¥ÁætÂUÀ¼ÀÄ »A¢gÀÄV §AzÁUÀ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÁætÂUÀÆ MAzÀÄ UÀÄgÀÄvÀ£ÀÄß D² À̧ÄwÛzÀÝgÀÄ. F
jÃw, JtÂPÉAiÀÄ eÁÕ£À«®èzÉAiÀÄÆ, vÀªÀÄä ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À À̧ÄgÀPÀëvÉAiÀÄ£ÀÄß PÁ¥ÁrPÉÆ¼ÀÄîwÛzÀÝgÀÄ. £ÁUÀjÃPÀvÉ
É̈¼ÉzÀAvÉ, JtÂPÉAiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ) §¼ÀPÉUÉ §AzÀªÀÅ. FV£À, À̧ASÁå ¥ÀzÀÞw,

CAPÉUÀ¼ÀÄ 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9 ºÁUÀÆ ¸ÁÜ£À̈ É̄ É ¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ, dUÀwÛUÉ ¥ÁæaÃ£À s̈ÁgÀwÃAiÀÄ
UÀtvÀdÕgÀ PÉÆqÀÄUÉ J£ÀÄßªÀ «µÀAiÀÄªÀÅ À̧AvÉÆÃµÀ ªÀÄvÀÄÛ ºÉªÉÄäAiÀÄ «µÀAiÀÄªÁVzÉ. s̈ÁgÀvÀ¢AzÀ, F
À̧ASÁå¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ, CgÀ©â£À zÉÆgÉ, C¯ï-ªÀÄ£ÀÆìgÀ¤UÉ vÀ®Ä¦, DvÀ£À D¸ÁÜ£ÀzÀ°èzÀÝ §Ä¢ÞªÀAvÀ£ÁzÀ

C¯ï-SÉÆÃªÁjfóä¬ÄAzÀ C£ÀÄªÁzÀUÉÆAqÀÄ, §½PÀ ¥À²ÑªÀÄ zÉÃ±ÀUÀ½UÉ vÀ®Ä¦vÀÄ. »ÃUÁV, F CAPÉUÀ¼À£ÀÄß
»AzÀÆ-CgÁ©Pï CAPÉUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ ¥Àæ¹zÀÞªÁVªÉ.

©ÃdUÀtÂvÀªÀÅ, CAPÀUÀtÂvÀzÀ ¸ÁªÀiÁ¤åPÀÈvÀ (Generalised) gÀÆ¥À JA§ÄzÀÄ ¤ªÀÄUÉ w½¢zÉ. E°è
À̧ASÉåUÀ¼À §zÀ̄ ÁV, ZÀgÁAPÀ(Variables)UÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÉÛÃªÉ. s̈ÁgÀwÃAiÀÄ UÀtÂvÀdÕgÀÄUÀ¼ÁzÀ

DgÀå s̈Àl(476 Qæ.±À.) ªÀÄvÀÄÛ §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ(578 Qæ.±À.)gÀÄUÀ¼ÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹zÀ ¥ÀæxÀªÀÄ ̈ sÁgÀwÃAiÀÄgÀÄ.
CªÀgÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß “AiÀiÁªÀvï-vÁªÀvï” CAzÀgÉ “AiÀiÁªÀÅzÉÆÃ-CzÉÃ” JAzÀxÀð. CªÀgÀÄUÀ¼ÀÄ,
ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ À̧APÀ®£À, ªÀåvÁå À̧, UÀÄt®§Þ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÀ®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆAqÀgÀÄ.
CzÀ®èzÉ, CªÀÅUÀ¼À, ªÀUÀð, WÀ£À, ªÀUÀðªÀÄÆ®, WÀ£ÀªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆAqÀgÀÄ.

DgÀå s̈Àl ªÀÄvÀÄÛ §æºÀäUÀÄ¥ÀÛgÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ À̧gÀ¼À̧ À«ÄÃPÀgÀt, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt ªÀÄvÀÄÛ
ªÀÄzsÀåªÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À (Solution)UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆAqÀgÀÄ. CªÀgÀÄ, F «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß
“ZÀPÀ æªÁ®”ªÉAzÀÆ, ©ÃdUÀtÂvÀªÀ£ÀÄß “CªÀåPÀ ÛUÀtÂvÀ”ªÉAzÀÆ PÀgÉzÀgÀÄ. ¨sÁ¸ÀÌgÁZÁgÀå ªÀÄvÀÄÛ
ªÀÄºÁ«ÃgÁZÁgÀågÀÄUÀ¼ÀÆ À̧ºÀ, C¥ÁgÀªÁzÀ PÉÆqÀÄUÉ ¤ÃrzÁÝgÉ. «±ÉÃµÀªÁV, C£ÀÄ¥ÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ
À̧ªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀ ºÁUÀÆ »A¢£À UÀtÂvÀdÕgÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ, WÁvÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÀgÀtÂUÀ¼À «µÀAiÀÄUÀ¼À°è

ªÀiÁrzÀÝ PÁAiÀÄðUÀ¼À£ÀÄß « À̧Ûj¹zÀgÀÄ. “©ÃdUÀtÂvÀ” JA§ ºȨ́ ÀgÀÄ, s̈Á À̧ÌgÁZÁgÀågÀ PÉÆqÀÄUÉAiÀiÁVzÉ.
CzÉÃjÃw, “Algebra” JA§ ºȨ́ Àj£À QÃwð C¯ï-ªÀiÁ£ÀÆìgï£À §½¬ÄzÀÝ C¯ï-SÉÆÃªÁjfóäUÉ
À̧®ÄèvÀÛzÉ.

F ¥ÀoÀåPÉÆÃ±ÀzÀ°è, £ÁªÀÅ ̧ ÀASÁå ¥ÀzÀÞw, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ, ̈ sÁUÀ® s̈ÉÆÞÃQÛUÀ¼À
À̧gÀ½ÃPÀgÀt, À̧gÀ¼À̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À, WÁvÀUÀ¼ÀÄ, PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À §UÉÎ C s̈Àå¹ À̧ÄvÉÛÃªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀoÀåPÉÆÃ±À-1

©ÃdUÀtÂvÀ

1 À̧ASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ

2 WÁvÁAPÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

3 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

4 «±ÉÃµÀUÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ

5 À̧gÀ¼ÀgÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

6 ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

7 À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

1
À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼ÀÄ

C£Á¢ PÁ®¢AzÀ®Æ ªÀiÁ£ÀªÀgÀÄ, vÀªÀÄä°ègÀÄªÀ ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼ÀÄ, ¥ÀzÁxÀðUÀ¼ÀÄ - À̧gÀPÀÄ, MqÀªÉ,
D s̈ÀgÀtUÀ¼ÀÄ, D¹Û, UÉÆÃªÀÅUÀ¼ÀÄ, PÀÄjUÀ¼ÀÄ, zsÀªÀ̧ À, zsÁ£Àå EvÁå¢ - EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß É̄PÁÌZÁgÀ«qÀ®Ä,
JtÂ̧ À®Ä, vÀªÀÄäzÉÃ DzÀ jÃwUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ À̧j À̧ÄvÁÛgÉ.

• PÀ°è£À ªÉÄÃ É̄, s̈ÀÆ«ÄAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ “UÉgÉ”AiÀÄ UÀÄgÀÄvÀ£ÀÄß ºÁPÀÄªÀÅzÀÄ.
• ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À JtÂPÉUÁV, PÀ®Äè ZÀÆgÀÄUÀ¼À£ÀÄß ±ÉÃRj À̧ÄªÀÅzÀÄ.

F jÃwAiÀÄ°è É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄwÛzÀÝgÀÄ. “JtÂPÉ”AiÀÄ «ZÁgÀªÉÃ CªÀjUÉ UÉÆwÛgÀ°®è.

“ À̧ASÉå”UÀ¼À D«µÁÌgÀ, ªÀiÁ£ÀªÀ£À £ÁUÀjÃPÀvÉAiÀÄ MAzÀÄ ªÀÄºÀvÀézÀ ªÉÄÊ°UÀ®Äè. “¥ÀjªÀiÁtªÉµÀÄÖ?”
“J¶ÖªÉ”? F jÃwAiÀÄ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ GvÀÛgÀ ºÉÃ¼À®Ä, “ À̧ASÉå”UÀ¼ÀÄ E®è¢zÀÝgÉ ¸ÁzsÀåªÁUÀÄwÛgÀ°®è.
À̧ASÁå¥ÀzÀÞw, Ȩ́Æ£Éß ºÁUÀÆ À̧ASÉåUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ® s̈ÀÆvÀ QæAiÉÄUÀ½AzÀ “ À̧APÀ®£” (PÀÆqÀÄªÀÅzÀÄ)

EvÁå¢, ªÉÄÃ°£À ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ À̧ªÀÄAd À̧ GvÀÛgÀ PÉÆqÀ®Ä ¸ÁzsÀåªÁ¬ÄvÀÄ.

i) F §ÄnÖAiÀÄ°è JµÀÄÖ Ȩ́Ã§ÄUÀ½ªÉ?
ii) À̧ªÀiÁgÀA s̈ÀªÀ£ÀÄß GzÉÝÃ²¹ ªÀiÁvÁqÀ®Ä JµÀÄÖ ªÀÄA¢AiÀÄ£ÀÄß DºÁé¤ À̧̄ ÁVzÉ?
iii) F ªÉÄÃf£À ªÉÄÃ É̄ JµÀÄÖ DnPÉUÀ½ªÉ?
iv) d«ÄÃ¤£À°è JµÀÄÖ aÃ® UÉÆÃ¢ü E¼ÀÄªÀj §AvÀÄ?

J¯Áè ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À°è£À QæAiÉÄ (operation)UÀ¼À eÁÕ£À, CªÀ±ÀåPÀªÁV É̈ÃPÀÄ.
»ÃUÁV, À̧ASÁå ¥ÀzÀÞw ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ « À̧ÛgÀuÉAiÀÄ CzsÀåAiÀÄ£À £ÀªÀÄä ¥ÁoÀåPÀæªÀÄzÀ°è CªÀ±ÀåPÀ
JA§ÄzÀ£ÀÄß À̧Æa À̧ÄvÀÛzÉ.

F ¥ÁoÀzÀ°è £ÁªÀÅ, ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ. (Natural numbers,
Whole numbers, Integers), EªÀÅUÀ¼À §UÉÎ QgÀÄ ¥ÀÅgÀ£ÁªÀvÀð£É ªÀiÁqÉÆÃt. £ÁªÀÅ FUÁUÀ̄ ÉÃ
EªÀÅUÀ¼À §UÉÎ w½¢zÉÝÃªÉ. D£ÀAvÀgÀ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, (rational numbers) C s̈ÁUÀ®§Þ
À̧ASÉåUÀ¼À (irrational numbers) §UÉÎ «ZÁgÀ ªÀiÁqÉÆÃt. F ¥ÁoÀzÀ PÉÆ£ÉUÉ ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À

§UÉÎ ZÀað Ȩ́ÆÃt. (Real numbers)

 GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ PÀ°PÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ ¤ÃªÀÅ

• ¸Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ½AzÀ ªÉÆzÀ̄ ÉÆÎAqÀÄ, ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀªÀgÉUÉ ̧ ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ ºÀgÀªÀ£ÀÄß
w½AiÀÄ§°èj.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ • É̈ÃgÉ, É̈ÃgÉ jÃwAiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw À̧§°èj.

• MAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ£ÀÄß, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÁßV w½ À̧§°èj.

• MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è §gÉzÁUÀ, CAvÀåªÁUÀÄªÀ CxÀªÁ
C£ÀAvÀªÁV, DªÀvÀðªÁUÀÄªÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À « À̧ÛgÀuÉAiÉÄAzÀÄ w½AiÀÄÄ«j ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ « É̄ÆÃªÀÄ
w½AiÀÄÄ«j.

• PÉÆnÖgÀÄªÀ, JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ, ̧ ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄ«j.

• À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ (Number line) ªÉÄÃ É̄, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀÄwð À̧§°èj.

• “C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå” UÀ¼À GzÁºÀgÀuÉ PÉÆqÀ§°èj.

• 5,3,2  UÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ UÀÄwð À̧§°èj. PÉÆnÖgÀÄªÀ JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À

£ÀqÀÄªÉ, C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ§°èj.

• “ s̈ÁUÀ®§Þ” ºÁUÀÆ “C s̈ÁUÀ®§Þ” ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß, MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ zÀ±ÀªÀiÁ£À ̧ ÁÜ£ÀzÀªÀgÉUÀÆ
“CAzÁf” À̧ §°èj. (Rounding off, approximation)

• ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÁå UÀtzÀ°è À̧APÀ®£À, ªÀåªÀPÀ®£À, UÀÄuÁPÁgÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÁPÁgÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß
ªÀiÁqÀ§°èj.

 1.1 ¥ÀÇªÀðeÁÕ£ÀzÀ ¤jÃPÉë

“JtÂPÉ” AiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀÄÆ® s̈ÀÆvÀ w¼ÀÄªÀ½PÉ ºÁUÀÆ ¢£À¤vÀåzÀ°è CªÀÅUÀ¼À §¼ÀPÉ.

 1.2 ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À Cj«£À
§UÉÎ ¥ÀÇªÁðªÀ̄ ÉÆÃPÀ£À

1.2.1 ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (Natural numbers)

JtÂPÉAiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼ÁzÀ 1, 2, 3, . . . . . . . UÀ¼ÉÃ, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßªÀÅzÀ£ÀÄß
eÁÕ¦¹PÉÆ½îj. EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ ¢£À¤vÀåzÀ §¼ÀPÉAiÀÄ°è G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÉÛÃªÉ.

£É£À¦r, CvÀåAvÀ UÀjµÀ× ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå JA§Ä¢®è. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÉ, “1” £ÀÄß
Ȩ́Ãj¹zÀgÉ, CzÀQÌAvÀ ºÉaÑ£À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå zÉÆgÀPÀÄªÀÅzÀÄ. F ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ, »A¢£À ̧ ÀASÉåAiÀÄ

“GvÀÛgÁ¢üPÁj” (Successor) J¤ß¹PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ. £Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ, ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ® s̈ÀÆvÀ
UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ.

GzÁ: 4 + 2 = 6, 6 J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå

6 + 21 = 27, 27 J£ÀÄßªÀÅzÀÆ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå

22 - 6 = 16, ªÀÄvÉÛ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå

2 - 6 = -4 = EzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀÄ®è
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀºÁUÉAiÉÄ, 4 x 3 = 12 MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå

12 x 3 = 36, ªÀÄvÉÛ MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå

2
12

 = 6  MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå, DzÀgÉ 4
6

= 1.5 MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀÄ®è.

»ÃUÉ £ÉÆÃrzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ w½zÀÄ§gÀÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

i) a) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À, À̧APÀ®£À ºÁUÀÆ UÀÄuÁPÁgÀUÀ¼ÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀÄ£Éß
PÉÆqÀÄªÀÅªÀÅ.

b) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀåªÀPÀ®£À ºÁUÀÆ s̈ÁUÁPÁgÀUÀ¼ÀÄ, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß
PÉÆqÀ§ºÀÄzÀÄ CxÀªÁ PÉÆqÀ¢gÀ§ºÀÄzÀÄ.

ii) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, ¥Àæw¤¢ü̧ À§ºÀÄzÀÄ ºÉÃUÉAzÀgÉ

iii) JgÀqÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀjªÀvÀð£É¬ÄAzÀ À̧APÀ®£À ªÀÄvÀÄÛ UÀÄuÁPÁgÀ
ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. §gÀÄªÀ ªÉÆvÀÛ ºÁUÀÆ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVgÀÄvÀÛªÉ. CAzÀgÉ ̧ Áé̈ sÁ«PÀ
¸ÀASÉåUÀ¼À, ¸ÀAPÀ®£À ºÁUÀÆ UÀÄuÁPÁgÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ ¥ÀjªÀvÀð¤ÃAiÀÄ UÀÄtªÀ£ÀÄß
(Communtative property) ¥ÀæzÀ²ð À̧ÄvÀÛªÉ. DzÀgÉ, ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÀåªÀPÀ®£ÀPÁÌUÀ°,
s̈ÁUÁPÁgÀ QæAiÉÄUÀ½UÉ, ¥ÀjªÀvÀð£ÉAiÀÄ UÀÄt«gÀÄªÀÅ¢®è.

1.2.2 ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (Whole numbers)

i) MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, CzÀjAzÀ̄ ÉÃ PÀ¼ÉzÁUÀ, G½zÀ À̧ASÉå AiÀiÁªÀÅzÀÄ JAzÀÄ
ºÉÃUÉ ºÉÃ¼ÀÄªÀÅzÀÄ? F vÉÆAzÀgÉ ¤ªÁgÀuÉUÁV ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À eÉÆvÉUÉ Ȩ́Æ£Éß (0)
AiÀÄ£ÀÄß Ȩ́Ãj¹, « À̧Ûj¹zÉÝÃªÉ. »ÃUÁV £ÀªÀÄUÉ ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À ¥ÀzÀÞw zÉÆgÉwzÉ.

CAzÀgÉ ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

0, 1, 2, 3, . . . . . . . . . . . .

»A¢£ÀAvÉAiÉÄÃ, UÀjµÀ× ¥ÀÇtð À̧ASÉå JA§ÄzÀÄ E®è.

ii) Ȩ́Æ£Éß (0) AiÀÄ UÀÄt «±ÉÃµÀUÀ¼ÀÄ »ÃVªÉ.

a + 0 = a = 0 + a
a - 0 = a, DzÀgÉ 0 - a MAzÀÄ ¥ÀÇtð À̧ASÉåAiÀÄ®è
a x 0 = 0 = 0 x a

Ȩ́Æ£Éß¬ÄAzÀ s̈ÁV À̧ÄªÀÅzÀÄ C¤ªÀðZÀ¤ÃAiÀÄ (Not defined)

iii) ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è, ºÉÆA¢gÀÄªÀ 4 (£Á®ÄÌ) ªÀÄÆ®¨sÀÆvÀ UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß,
¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À®Æè C£Àé¬Ä À̧§ºÀÄzÁVzÉ. (DzÀgÉ, ªÀåªÀPÀ®£À ºÁUÀÆ s̈ÁUÁºÁgÀUÀ¼À
ªÉÄÃ É̄ PÉ®ªÀÅ ¥Àæw§AzsÀUÀ½ªÉ)

1  2    3      4      5   6     7      8 9 ...........
•        •        •        •        •        •        •        •        • >
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

><

iv) ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÆß À̧ºÀ, À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü̧ À§ºÀÄzÀÄ. »ÃUÉ

1.2.3 ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ (Integers)

¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÄÃ°£À, UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À°è, MAzÀÄ À̧ASÉå¬ÄAzÀ
ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀ¼ÉAiÀÄÄªÀ QæAiÉÄ PÉ®ªÉÇªÉÄä ¸ÁzsÀåªÁUÀÄªÀÅ¢®è.

GzÁ : 2-3, 3-7, 9-20 EvÁå¢

EªÀÅUÀ½UÉ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À̄ ÁèUÀ°, ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À̄ ÁèUÀ° GvÀÛgÀ«®è. »ÃUÁV, À̧ASÁå
« À̧ÛgÀuÉ PÁAiÀÄð ªÀÄvÉÆÛªÉÄä CªÀ±ÀåPÀªÁAiÀÄÄÛ. F « À̧ÛgÀuÉAiÀÄ°è, ªÀåªÀPÀ®£À ¸ÁzsÀåªÁAiÀÄÄÛ.

DzÀjAzÁV, ¥ÀÇtð À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ -1 (IÄt 1), -2[IÄt]À-99 EvÁå¢ À̧ASÉåUÀ½AzÀ
« À̧Ûj À̧®ànÖvÀÄ.

E°è 1 + (-1) = 0 , 2 + (-2) = 0 ………… 99 + (-99) = 0

CAzÀgÉ ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇtðAPÀUÀ¼ÁV « À̧Ûj¹zÀªÀÅ.

¥ÀÇtðAPÀUÀ¼ÀÄ ……-7, -6, -5, -4, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, ………

1.2.4 À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄ«PÉ

¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹zÀ, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß, Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ (0) JqÀPÉÌ « À̧Ûj¹, -1, -2,
-3, ªÀÄÄAvÁzÀ ¥ÀÇtðAPÀUÀ¼À£ÀÄß, (1 ªÀÄvÀÄÛ -1) (2, -2)UÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁAvÀgÀªÁV, Ȩ́Æ£Éß¬ÄAzÀ,
«gÀÄzÀÞ ¢QÌ£À°è, ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.

»ÃUÁV À̧ASÁågÉÃSÉ

FUÀ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß À̧Ä® s̈ÀªÁV À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü̧ À§ºÀÄzÀÄ.

GzÁ : £ÁªÀÅ -5, 7, -2, -3, 4 £ÀÄß À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü̧ ÉÆÃt.

A, B, C, D, E, ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ, -5, 7, -2, -3, 4 ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

“a” ªÀÄvÀÄÛ “b” JgÀqÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁzÁUÀ, “a” > “b” , “a” À̧ASÉåAiÀÄÄ “b” VAvÀ
ºÉZÁÑVgÀÄªÁUÀ, “a” AiÀÄÄ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ “b” §® s̈ÁUÀQÌgÀÄvÉÛ.

ªÉÄÃ°gÀÄªÀ avÀæzÀ°è ( À̧ASÁågÉÃSÉ) 7 > 4, CAzÀgÉ B ©AzÀÄªÀÅ E ©AzÀÄ«£À §®QÌzÉ.

ºÁUÉAiÉÄ -2>-5, »ÃUÁV C(-2) AiÀÄÄ A(-5) AiÀÄ §®QÌzÉ.

>
0      1    2      3      4      5     6      7 8      9 ...........
•        •        •        •        •        •        •        •        •        •

.......... –4    –3    –2    –1     0     1      2      3 4.......
•        •        •        •        •      •       •        •        •

><
–7    –6    –5    –4     –3   –2    –1     0     1      2      3     4     5      6     7      8

•      •        •       •        •      •      •      •      •       •       •      •      •       •      •       •
A D C E B
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ« É̄ÆÃªÀÄªÁV, 4 < 7 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ 4(E) JA§ÄzÀÄ 7(B) JqÀQÌzÉ.

∴∴∴∴∴ PÀrªÉÄ (CxÀªÁ ºÉZÁÑVgÀÄªÀ) ¬ÄgÀÄªÀ JgÀqÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ “a” ªÀÄvÀÄÛ “ b” ̧ ÀASÁågÉÃSÉAiÀÄ
ªÉÄÃ É̄ EgÀÄªÁUÀ F ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ C£ÀéAiÀÄªÁUÀÄvÀÛªÉ.

i) a > b DzÁUÀ “a” AiÀÄÄ “ b” AiÀÄ §®QÌgÀÄvÀÛzÉ.

ii) a < b DzÁUÀ “a” AiÀÄÄ “ b” AiÀÄ JqÀQÌgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.1 : F PÉ¼ÀV£À ̧ ÀASÉåUÀ¼À°è, ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉå, ¥ÀÇtð À̧ASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß
UÀÄwð¹j. 15, 22, -6, 7, -13, 0, 12, -12, 13, -31

¥ÀjºÁgÀ: ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ : 7, 12, 13, 15 ªÀÄvÀÄÛ 22
¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ : 0, 7, 12, 13, 15, 22
¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ : -31, -13, -12, -6, 0, 7, 12, 13, 15, 22

GzÁºÀgÀuÉ 1.2: F PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À°è, i) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À®èzÀªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹j,
ii) ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À®èzÀªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹j.

-17, 15, 23, -6, -4, 0, 16, 18, 23, 31

¥ÀjºÁgÀ: i) -17, -6, -4, ªÀÄvÀÄÛ 0 EªÀÅ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À®è

ii) -17, -6, -4 EªÀÅ ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼À®è

UÀªÀÄ¤¹: ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ £ÁªÀÅ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

i) J¯Áè ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÆ, ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ. DzÀgÉ
« É̄ÆÃªÀÄ À̧vÀåªÀ®è.

ii) J¯Áè ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÆ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ

»A¢£À vÀgÀUÀwUÀ¼À°è ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À°è UÀtÂvÀzÀ ªÀÄÆ®QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß C s̈Àå¹¹zÉÝÃªÉ.
CªÀ£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀB ¥Àj²Ã° À̧®Ä, PÉÉ®ªÉÇAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ G É̄èÃT Ȩ́ÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.3: À̧gÀ½ÃPÀj¹j ªÀÄvÀÄÛ GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇuÁðAPÀªÉÇÃ? C®èªÉÇ w½¹j.
12 × 4, 7 ÷  3, 18 ÷  3, 36 ÷  7, 14 × 2, 18 ÷  36, 13 × (-3)

¥ÀjºÁgÀ: 12 × 4 = 48; EzÀÄ MAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ

7 ÷ 3 = 
3
7  ; EzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ®è

18 ÷ 3 =  6 ; EzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ

36 ÷ 7 = 7
36

 ; EzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ®è

14 × 2 =  28 ; EzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ

18 ÷ 36 = 36
18

 ; EzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ®è

13 × (–3) = – 39 ; EzÀÄ MAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 1.4: À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ À̧APÀ®£À ªÀiÁrj

i) 9 + (-5) ii) (-3) + (-7)

¥ÀjºÁgÀ: i)

©AzÀÄ “A” J£ÀÄßªÀÅzÀÄ À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ “9” £ÀÄß À̧Æa À̧ÄvÀÛzÉ. A ¬ÄAzÀ “5”
ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀµÀÄÖ JqÀPÉÌ ZÀ°¹zÁUÀ “B” ©AzÀÄªÀÅ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ. “B” ©AzÀÄªÀÅ “4” £ÀÄß
¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

»ÃUÁV 9 + (-5) = 4

ii)

À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è, ±ÀÆ£Àå ( Ȩ́Æ£Éß) ¬ÄAzÀ DgÀA©ü¹, 3 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À JqÀPÉÌ ZÀ°¹zÁUÀ -3£ÀÄß
¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀ “A” ©AzÀÄ zÉÆgÀQvÀÄ. £ÀAvÀgÀ “A” ¬ÄAzÀ 7 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À ªÀÄvÉÛ JqÀPÉÌ ZÀ°¹
-10£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀ “B” ©AzÀÄ vÀ®Ä¦zÉªÀÅ.

»ÃUÁV (-3) + (-7) = -10

 1.3 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ [Rational Numbers]

F À̧¤ßªÉÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀ̄ ÉÆÃQ¹, “a” JA§ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ£ÀÄß, E£ÉÆßAzÀÄ ±ÀÆ£ÀåªÀ®èzÀ “b”
¥ÀÇuÁðAPÀ¢AzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ

i) “a” JA§ÄzÀÄ “b” AiÀÄ UÀÄtPÀªÁzÁUÀ

“a = mb”, DzÀgÉ, “b” J£ÀßÄªÀÅzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå, CxÀªÁ ¥ÀÇuÁðAPÀªÁzÀgÉ
b

a
 = m

ii) “a”, JA§ÄzÀÄ “b” AiÀÄ UÀÄtPÀªÀ®èzÁUÀ

»ÃUÁzÁUÀ 
b

a
 JA§ÄzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ®è, CAzÀgÉ CzÉÆAzÀÄ ºÉÆ À̧jÃwAiÀÄ À̧ASÉåAiÀiÁ¬ÄvÀÄ.

F jÃwAiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß “ s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßªÀgÀÄ.

CAzÀgÉ, AiÀiÁªÀ À̧ASÉåAiÀÄÄ q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°èzÉAiÉÆ, p ªÀÄvÀÄÛ q UÀ¼ÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÀÄÝ, “q”

±ÀÆ£ÀåªÀ®èªÉÇ, D jÃwAiÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß “ s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉå JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄªÉªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ : 7
11,

2
6,

8
5,

3
2

−
−  J®èªÀÇ “ s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

><>< >< •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •     •
– 10  –9   –8   –7   –6   –5   –4   –3   –2    –1     0     1     2     3     4     5     6     7     8    9    10

7B A –3

><
><

><
–7   –6 –5  –4   –3   –2  –1    0    1    2    3     4    5     6    7    8    9

A
B

•      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •      •     •
>

9
5
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ1.3.1 zsÀ£ÁvÀäPÀ ªÀÄvÀÄÛ IÄuÁvÀäPÀ “ s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

(i) “p” ºÁUÀÆ “q” ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ, JgÀqÀÆ zsÀ£ÁvÀäPÀ CxÀªÁ IÄuÁvÀäPÀªÁzÀgÉ, q

p

JA§ÄzÀÄ zsÀ£ÁvÀäPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 57
12,

6
8,

2
3,

6
5,

4
3

−
−

−
−

−
−

EªÉ®èªÀÇ zsÀ£ÁvÀäPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

(ii) “p” ºÁUÀÆ “q” ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ, É̈ÃgÉ, É̈ÃgÉ “aºÉß” UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, q

p
 MAzÀÄ

IÄuÁvÀäPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ  3
16,

4
12,

5
6,

2
7

−
−

−
−

 EªÉ®èªÀÇ IÄuÁvÀäPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

1.3.2 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥À [Standard form]

p p p p, ,
q q q q

  ªÀÄvÀÄÛ  
− −

− −  UÀ¼ÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ JA§ÄzÀÄ w½¢zÉÝÃªÉ.

“p” ªÀÄvÀÄÛ “q” UÀ¼ÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ, q ≠ 0,

( )
( )

( )
( ) ,

q

p

q

p
 

q

p
,

q

p

q

p

q

p
,

q

p

q

p −=
−−

−=
−

=
−−
−−=

−
−









−=−

F ªÉÄÃ°£À À̧ASÉåUÀ¼À°è, bÉÃzÀzÀ°ègÀÄªÀ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼É®èªÀ£ÀÆß zsÀ£ÁvÀäPÀ ªÀiÁrzÉÝÃªÉ.

FUÀ ªÀiÁ£ÀPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß »ÃUÉ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

“AiÀiÁªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°è, “p”, “q”UÀ¼ÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÁVAiÀÄÆ, “q” ±ÀÆ£ÀåªÀ®èzÉAiÀÄÆ,

zsÀ£ÁvÀäPÀªÁVAiÀÄÆ EzÀÄÝ, “p” ªÀÄvÀÄÛ “q” UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ “1” C®èzÉ ¨ÉÃgÉ ¸ÁªÀÄÁ£Àå
C¥ÀªÀvÀð£À«®è¢zÀÝgÉ, CzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.”

3
2

−  AiÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥À 3
2−

, 6
5−

 ªÀÄvÀÄÛ 5
3−

 UÀ¼ÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è£À ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹: ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå
JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

F ¥ÁoÀzÀ°è, ªÉÄÃ°£À JgÀqÀÆ CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß, «PÀ®àªÁV §¼À̧ À̄ ÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 27
18

 £ÀÄß 3
2

 JAzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À (PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À) zÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

ºÁUÉAiÉÄ 35
25

−  £ÀÄß 7
5−

 JAzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥À (PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À) zÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. (¸ÁªÀiÁ£Àå

C¥ÀªÀvÀð£À “5” £ÀÄß CA±À ªÀÄvÀÄÛ bÉÃzÀ¢AzÀ À̧gÀ½ÃPÀj¹zÉ)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ PÉ®ªÉÇAzÀÄ ªÀÄÄRå ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼ÀÄ.

i) ¥Àæw ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåAiÀÄÆ, MAzÀÄ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉå, «¯ÉÆÃªÀÄªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ
À̧vÀå«®è¢gÀ§ºÀÄzÀÄ.

ii) ¥Àæw ¥ÀÇtð À̧ASÉå ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw ¥ÀÇuÁðAPÀªÀÇ, MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå. « É̄ÆÃªÀÄ
AiÀiÁªÁUÀ®Æ À̧vÀå«®è¢gÀ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.5: EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, AiÀiÁªÀÅªÀÅ C®è.

6
7,

5
18,

7
15,17,

3
5,2 −−−

¥ÀjºÁgÀ : i) -2 £ÀÄß 1
2−
 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. EzÀÄ q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°èzÉ. q ≠ 0,

DzÀÝjAzÀ -2 MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

ii) 3
5
 AiÀÄÄ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå. EzÀÄ q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°èzÉ q ≠ 0.

iii) -17 À̧ºÀ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå, CzÀgÀ gÀÆ¥À 1
17−

.

iv) ºÁUÉAiÉÄ,
15 18 7, ,
7 5 6

−
 J®èªÀÇ À̧ºÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, CzÉÃ vÀPÀð¢AzÀ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.6: F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

49
21(iii)

168
12(ii)

192
24(i) −−

¥ÀjºÁgÀ :

(i) 8
1

883
83

192
24 −=

××
×−=−

8
1−  JA§ÄzÀÄ 192

24−
gÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À.

(ii) 14
1

1412
12

168
12 =

×
=

∴14
1

JA§ÄzÀÄ 168
12

 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À.

(iii) 7
3

77
73

49
21 −=

×
×−=−

∴ 7
3−

JA§ÄzÀÄ 49
21−

  s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 1.4 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ

MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ, CA±À ºÁUÀÆ bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß, MAzÉÃ À̧ASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹/ s̈ÁV¹,
À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ

24
16

83
82,

12
8

43
42

3
2   ,

6
4

23
22

3
2 =

×
×=

×
×==

×
×=

E°è 
4 8 16, ,
6 12 24  EªÉ®èªÀÇ 3

2
 ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀÄ ̧ ÀªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ.

ºÁUÉAiÉÄ

...
72
27

56
21

16
6

8
3 ====  EvÁå¢

ªÀÄvÀÄÛ

...
49
28

21
12

14
8

7
4 ====  EvÁå¢

EªÀÅUÀ¼ÀÄ 
3 4
8 7
 ªÄÀ vÄÀ  Û  gÀ À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.7: F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À “5” À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj

9
5  (ii)

17
3  (i) −

¥ÀjºÁgÀ :  (i)
( )
( ) 51

9
317
33   ,

68
12

417
43

17
3   ,

34
6

217
23

17
3

−
−=

−×
−×=

×
×==

×
×=

119
21

7
7

17
3   ,

136
24

817
83 =×=

×
×

3
17

∴  gÀ “5” À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ 119
21,

136
24,

51
9,

68
12,

34
6

−
−

»A¢£ÀAvÉ 9
5−

 gÀ “5” À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ.

63
35,

108
60,

36
20,

27
15,

18
10 −−−−−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ  1.5 À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß, À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß £Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ w½¢zÉÝÃªÉ. 2
1

JA§ÄzÀÄ zsÀ£ÁvÀäPÀªÁzÀ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå. DzÀÝjAzÀ CzÀgÀ ¸ÁÜ£À, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è,

“0” Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ §® s̈ÁUÀzÀ°ègÀÄvÀÛzÉ. 0 < 2
1

 <1, 2
1
 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ 2

1
 JA§ s̈ÁUÀ®§Þ

À̧ASÉåAiÀÄÄ, “0” ªÀÄvÀÄÛ “1” UÀ¼À ªÀÄzsÉå £ÀqÀÄ s̈ÁUÀzÀ°ègÀÄvÀÛzÉ.

À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è “0” JA§ÄzÀÄ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ£ÀÆß “A” JA§ÄzÀÄ 1 £ÀÆß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄwÛªÉ.

OA AiÀÄ£ÀÄß 2 ̧ ÀªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À£ÁßV ªÀiÁrj. ̧ ÀªÀÄ s̈ÁdPÀ gÉÃSÉ¬ÄAzÀ “p” ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ¥ÀqÀÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

CAzÀgÉ “p” ©AzÀÄªÀÅ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ 
'1 '
2  £ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

CzÀgÀAvÉAiÉÄ, A” JA§ÄzÀ -1£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹zÀgÉ, R ©AzÀÄªÀÅ (OA” £ÀÄß 2 ̧ ÀªÀÄ s̈ÁUÀ ªÀiÁrzÁUÀ

§AzÀ ©AzÀÄ), 2
1−  £ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

EzÉÃ jÃwAiÀÄ°è, 3
4
 £ÀÄß À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ F PÉ¼ÀPÀAqÀAvÉ ¥Àæw¤¢ü̧ À§ºÀÄzÀÄ.

1 < 3
4

 < 2 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 3
4
 À̧ASÉåAiÀÄÄ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ 1 ªÀÄvÀÄÛ 2 gÀ £ÀqÀÄªÉ,

CAzÀgÉ A ªÀÄvÀÄÛ B ©AzÀÄUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀÅzÀÄ. AB AiÀÄ£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ À̧ªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À£ÁßV,

« s̈ÁV¹ AP J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ªÉÆzÀ® ̈ sÁUÀ, CAzÀgÉ 3
4

 = OPAPOA
3
11 =+=+  CAzÀgÉ “p”

©AzÀÄªÀÅ 3
4
 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

 1.6 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À vÀÄ®£É (Comparison of Rational Number)

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧®Ä, F PÉ¼ÀPÀAqÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ À̧j À̧§ºÀÄzÀÄ.

i) JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹ £ÉÆÃqÀ®Ä, CªÀÅUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVgÀÄªÁUÀ
CªÀÅUÀ¼À CA±ÀzÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹£ÉÆÃrj. AiÀiÁªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CA±ÀªÀÅ (Numerator)
ºÉZÁÑVgÀÄªÀÅzÉÆ, D s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄÄ ºÉaÑ£ÀzÀÄ (Greater) JAzÀÄ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀºÉÃUÉAzÀgÉ

5 9
 ªÀÄvÀÄÛ 

17 17
,  gÀ £ÀqÀÄªÉ >9 5

17,
17 17

 .

KPÉAzÀgÉ 9 > 5 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ.

5
17

∴ >9
17

ii) JgÀqÀÄ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼À, bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ ¨ÉÃgÉ ¨ÉÃgÉAiÀiÁVzÁÝUÀ, CªÀÅUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ
À̧ªÀÄ£ÁVgÀÄªÀAvÉ ¥ÀjªÀwð¹ ( À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥À G¥ÀAiÉÆÃV¹j). £ÀAvÀgÀ ¥ÀjªÀwðvÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À,

CA±ÀUÀ¼À£ÀÄß (Numerators) ºÉÆÃ°¹ £ÉÆÃrj. AiÀiÁªÀ À̧ASÉåAiÀÄ CA±À À̧ASÉåAiÀÄÄ
ºÉZÁÑVzÉAiÉÆÃ, D s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄÄ ºÉaÑ£ÀzÀÄ (Greater) JAzÀÄ w½AiÀÄ É̈ÃPÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ: 
3 6
 ªÄÀ vÀÄ Û

7 11
  £ÀÄß ºÉÆÃ°¹ £ÉÆÃqÀ®Ä EªÀÅUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß

À̧ªÀÄªÁVgÀÄªÀAvÉ ¥ÀjªÀwð Ȩ́ÆÃt.

42
77

× ×= =
× ×

3 11 33 6 7
 ªÄÀ vÀÄÛ  

7 11 77 11 7

CA±ÀUÀ½AzÀ 42, 33 QÌAvÀ ºÉZÁÑVzÉ 42 > 33

>42 33
77 77

 DzÀÝjAzÀ 
3
7

>6
11

 CAzÀgÉ

iii) s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß, ̧ ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄ°è ªÀÄÆr¹zÁUÀ, §®QÌgÀÄªÀ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ
ºÉaÑ£ÀzÉAzÀÄ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 
2 3
 ªÄÀ vÄÀ  Û

3 4
  ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ªÀÄÆr¹zÁUÀ

20 1 1
3

< < < <3
 ªÀÄvÀÄÛ 0

4
 .  JgÀqÀÆ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ 0 ªÀÄvÀÄÛ 1 £À £ÀqÀÄªÉ EªÉ.

( À̧ªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À£ÁßV ªÀiÁqÀÄªÀ «zsÁ£À C£ÀÄ À̧j¹)

A ©AzÀÄªÀÅ 
2
3  £ÀÄß B ©AzÀÄªÀÅ 

3
4
 £ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛªÉ

B ©AzÀÄªÀÅ A ©AzÀÄ«£À §®PÉÌ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ 4
3

> 3
2

  DxÀªÁ  3
2

  < 4
3
 JAzÀÄ

w½AiÀÄ§ºÀÄzÁVzÉ.

CAzÀgÉ 
2
3  ªÀÄvÀÄÛ 

3
4

 À̧ASÉåUÀ¼À°è, 
3
4

 zÉÆqÀØzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.1

1. F À̧ASÉåUÀ¼À°è s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÁUÀÆ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð¹.

6,
7

15,
8

3,
7

12,36,
6
5,

4
3,4 −

−
−−

2. F PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À°è C®èzÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð¹j.

i) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

ii) ¥ÀÇtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

iii) ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ

iv) s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

3
4,

4
3,

17
5,0,15,

7
3,16,

4
7 −

−
−−−

3. À̧ªÀiÁ£À bÉÃzÀªÀÅ¼ÀîAvÉ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjªÀwð¹, £ÀAvÀgÀ À̧gÀ½ÃPÀj¹ §gÀÄªÀ
¥Àæw ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå, ¥ÀÇtð À̧ASÉå, ¥ÀÇuÁðAPÀ CxÀªÁ s̈ÁUÀ®§Þ
À̧ASÉå, EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÉAzÀÄ ¤zsÀðj¹.

38 (vii)
7
52 (vi)

2
1

2
9 (v)

1212 (iv)138 (iii) 
4

103 (ii)
3
73  (i)

÷×−

−−−+−+

4. À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß À̧APÀ°¹. (add)

(i) 9 + (-7) (ii) (-5) + (-3)      (iii) (-3) + (4)

5. EªÀÅUÀ¼À°è PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

24
15  ,

27
32  ,

7
6  ,

12
3  ,

7
5  ,

12
8 −−

6. EªÀÅUÀ¼À°è£À AiÀiÁªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÁVªÉ ?

2
6  ,

14
37  ,

9
27  ,

5
13  ,

15
5  ,

5
15  10,

−
−×−−

7. PÉÆnÖgÀÄªÀ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À (¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ) 3 ̧ ÀªÀiÁ£À gÀÆ¥À ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß
§gÉ¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

3
17  ,

6
5  ,

5
2 −

8. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ªÀÄÆr¹..

2
1  ,

4
3  ,

5
2

9. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹j.

i) À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀvÀð£É¬ÄAzÀ

ii) À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹.

a b c

d e

−

−

2 3 3 7 -2 1
( )  ªÀÄvÄÀ  Û ( )  ªÄÀ vÄÀ  Û ( )  ªÀÄvÄÀ Û 

3 4 5 9 3 2
3 5 7 3

( )  ªÄÀ vÀÄÛ ( )  ªÀÄvÀÄÛ 
7 11 6 2

 1.7 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À°è, UÀtÂvÀzÀ £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

1.7.1 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À À̧APÀ®£À

a) q

p
, q

r
UÀ¼ÀÀ À̧APÀ®£À ¥Àj²Ã°¹.

q

p
+ q

r
= q

rp +

GzÁ:  2 5 2 + 5 7(i)   +   =  =
3 3 3 3

3 9 3 + 9 12(ii)  + = =
17 17 17 17

14 -5 14 -5 9(iii)  + = = = 3
3 3 3 3





 
 
 

b) q

p
 ªÀÄvÀÄÛ 

s

r
 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹

q

p
+ 

s

r
= qs

rqps

sq

rq

qs

ps +=+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

GzÁºÀgÀuÉUÉ 
3 2 3x3 2x4 9 8 17i)
4 3 4x3 3x4 12 12

4 7 4x8 7x5 -32 35 3ii) -
5 8 5x8 8x5 40 40

         

         

++ = + = =

− ++ = + = =

EªÉgÀqÀÄ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ, PÉ¼ÀV£À ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀÈvÀ ¤AiÀÄªÀÄ ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

a) À̧ªÀÄ£ÁzÀ bÉÃzÀªÀÅ¼Àî, JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ, JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À
CA±ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß CA±ÀªÁVAiÀÄÆ ̧ ÀªÀiÁ£ÁzÀ bÉÃzÀªÀ£ÀÄß bÉÃzÀªÁVAiÀÄÆ ºÉÆA¢gÀÄªÀ
s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

b) É̈ÃgÉ ̈ ÉÃgÉ bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ¼Àî, JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ, JgÀqÀÆ ̧ ÀASÉåUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼À
UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß bÉÃzÀªÁVAiÀÄÆ, ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ CA±À, bÉÃzÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
CA±ÀªÀ£ÁßVAiÀÄÆ ºÉÆA¢gÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 1.8: F s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj.

2 6 4 -3 5 -3(i)   (ii)   (iii) -   
7 7 17 17 11 11

  ªÀÄvÀÄÛ ªÄÀ vÀÄ Û ªÄÀ vÀÄÛ 

¥ÀjºÁgÀ: (i) 7
8

7
62

7
6

7
2 =+=+

7
8

7
6

7
2 =+∴

(ii) 
( ) ( )

17
1

17
34

17
34

17
3

17
4 =−=−+=−+

( )
17
1

17
3

17
4 =−+∴

(iii) 
( ) ( )

11
8

11
35

11
35

11
3

11
5 −=−−=−+−=






 −+






−

11
8

11
3

11
5 −=






−+






−∴

GzÁºÀgÀuÉUÉ 1.9 : F s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj.

3 1 2 3 5 4(i) (ii) (iii) 
4 7 7 5 9 15

   ªÀÄvÀÄ Û  ªÀÄvÄÀ Û  ªÀÄvÄÀ  Û −
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀjºÁgÀ : (i)   7
1

4
3 +

 

28
25

28
421

28
4

28
21

47
41

74
73

=

+=+=

×
×+

×
×=

3 1 25 3 7 4 1 21 4 25
4 7 28 4 7 28 28

× + × + ∴ + = = = × 
 

(ii) 5
3

7
2 +

2 5 3 7
7 5 5 7
10 21
35 35
10 21 31

35 35
2 3 31 2 5 3 7 10 21 31  
7 5 35 35 35 35

× ×= +
× ×

= +

+= =

× + × + ∴ + = = =  

(iii) 
( )
15

4
9
5 −+

      

( )

( )
135

36
135
75

915
94

159
155

−+=

×
×−+

×
×=

   45
13

453
133

135
39

135
3675 =

×
×==−=

( )
45
13

15
4

9
5 =−+∴  CxÀªÁ 

( )




 ==−=

×
−×+×

45
13

135
39

135
3675

159
49155

CxÀªÁ

CxÀªÁ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 1.7.2 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀåªÀPÀ®£À (Subtraction)

qs

qrps

s

r

q

p

q

rp

q

r

q

p

−=−

−=−

  (b)

  (a)

GzÁºÀgÀuÉ 1.10: PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹j.

(i) 4
1

4
7 − (ii) 12

2
5
3 −

¥ÀjºÁgÀ: (i) 2
3

22
32

4
6

4
17

4
1

4
7 =

×
×==−=−

(ii)  512
52

125
123

12
2

5
3

×
×−

×
×=−

= 60
1036

60
10

60
36 −=−

= 30
13

230
213

60
26 =

×
×=

1.7.3 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÁPÁgÀ

i) 







q

p
 ªÀÄvÀÄÛ 








s

r
, q ≠ 0, s ≠ 0  JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

UÀÄt®§Þ, qr

ps
,  qr ≠ 0 JA§ÄzÀÆ À̧ºÀ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

CA±À̧ AÀ SåÉ U¼À  À UÀÄt®§Þ
À̧ASÉåUÀ¼À UÄÀ t®§Þ =

bÃÉ zÀ̧ ÀASåÉ UÀ¼ À UÀÄt®§Þ

ii)
p r
q s
 ªÄÀ vÄÀ  Û ,  q ≠ 0, s ≠ 0, JA§ JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ̈ sÁUÀ®§ÞªÀÅ ( s̈ÁUÁºÁgÀzÀ

¥sÀ°vÁA±À)

qr

ps
, qr ≠ 0 DVzÀÄÝ, CzÀÆ À̧ºÀ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

CAzÀgÉ 





×=






÷








r

s

q

p

s

r

q

p

CAzÀgÉ -
(ªÉÆzÀ® s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå) x (JgÀqÀ£ÉAiÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ)

  (Reciprocal)

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.11: F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¹j.

3 2 5 -2 7 -2(i)  (ii) (iii) 
7 9 6 19 13 -5

   ªÄÀ vÀÄÛ  ªÄÀ vÀÄ Û  ªÄÀ vÀÄ Û   
   
   

¥ÀjºÁgÀ: (i) 21
2

337
23

97
23

9
2

7
3 =

××
×=

×
×=×

21
2

9
2

7
3 =






×






∴

(ii)
( )
196

25
19

2
6
5

×
−×=






 −×

57
5

1932
52 −=

××
×−=

57
5

19
2

6
5 −=






−×






∴

(iii)
( )







 −−






=








−
−×

5
2

13
7

5
2

13
7

65
14

513
27

5
2

13
7 =

×
×=×=

65
14

5
2

13
7 =








−
−×






∴

GzÁºÀgÀuÉ 1.12: PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹j.







÷














−÷






÷








18
29

27
87 (iii)

12
105

16
9 (ii)

12
7

4
3 (i)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀjºÁgÀ: (i) 





÷








12
7

4
3

3 12
4 7

7 12
 gÀ UÀÄuÁPÁgÀ «¯ÆÉ ÃªÀÄ 

12 7
     = ×          

7
9

47
433

74
123 =

×
××=

×
×=

7
9

12
7

4
3 =






÷






∴

(ii) 





 −÷








2
105

16
9

 
9 2

16 105
-105 2

g À UÄÀ uÁPÁgÀ «¯ÉÆÃªÄÀ
2 -105

     ×     −     

35382
233

35382
29

×××
××−=

×××
×−=

280
3

358
3 −=

×
−=

280
3

2
105

16
9 −=






 −÷






∴

(iii)  





÷








18
29

27
87

= 1
2

2939
92329

29
18

27
87

29
18

27
87 =

××
×××=×=






×








1
2

18
29

27
87 =






÷






∴

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.2

1. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj.

( )
8
3  ,

8
1  (iv)

20
7  ,

20
3  (iii)

15
6  ,

15
2  ii

7
6  ,

7
3  (i)

−
−−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ2. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj.

7
5 ,

5
2  (iii)

9
5  , 

7
17  (ii)

3
5  ,

2
3  (i) −

3. À̧Æa¹gÀÄªÀ UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁrj.







−+






 ++






 −+−

5
3

4
3

3
7  (ii)

16
3

12
5

8
7  (i)

4. PÀ¼É¬Äj.

24
9 from 

7
3 (iii)

3
5 from 

3
7 (ii)

15
13 from 

15
7 (i) −

5. À̧gÀ½ÃPÀj¹

4
36

4
13

2
5 (ii)

6
12

5
7

5
13 (i) −+






 −+

6. UÀÄtÂ¹j

77
27by  

3
11 (iii)

35
33by  

11
3 (ii)

6
5by  

11
2 (i) −−−−

7. s̈ÁV¹j

22
7by  

33
35 (iii)

5
4by  

4
7 (ii)

4
1by  

2
1 (i) −−−

8. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹.

21
4
1

3
2

4
3(ii)

15
37

25
8

8
7

3
2(i) ×







 ÷





 −÷×






 +

9.
16 3

 ªÄÀ vÀÄ Û
7 14

−
 gÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß, CªÀÅUÀ¼À ªÀåvÁå À̧¢AzÀ s̈ÁV¹.

10. MAzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 3
13

 jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ 12
39

 DUÀÄvÀÛzÉ, ºÁUÁzÀgÉ, D ̧ ÀASÉå AiÀiÁªÀÅzÉAzÀÄ

PÀAqÀÄ »r¬Äj.

 1.8 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄ«PÉ

£Á«ÃUÁUÀ¯ÉÃ, ¥ÀÇuÁðAPÀªÀ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀ¢AzÀ ¨sÁV¸ÀÄªÀzÀjAzÀ §gÀÄªÀ
¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±ÀzÀ°è À̧Æa À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À zÀ±ÀªÀiÁA±À
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ gÀÆ¥À ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, ¢ÃWÀð ̈ sÁUÁPÁgÀzÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±À §¼À¹PÉÆAqÀÄ ªÀÄÄAzÀÄªÀgȨ́ À̈ ÉÃPÀÄ.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.13: PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÆß, zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è ¥Àæw¤¢ü¹j.

16
13  (iii)   

25
27  (ii)

5
12   (i) −

¥ÀjºÁgÀ: i) ¢ÃWÀð s̈ÁUÁºÁgÀ jÃwAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹zÁUÀ

4.2
0.125

    10
    2.0
    2.0
      0

ii) 2725 − (–1.08

        25
        200
        200
          0

iii)
8125.0
0000.1316

      128
         20
         16
          40
          32
          80
          80
           0

ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, s̈ÁV À̧Ä«PÉAiÀÄÄ, PÉ®ªÀÅ ºÀAvÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀ,
±ÉÃµÀªÀÅ Ȩ́Æ£ÉßAiÀiÁzÁUÀ ¤AvÀÄºÉÆÃUÀÄvÀÛzÉ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÀ®§ÞªÀÅ (quotient) ¤¢ðµÀ× zÀ±ÀªÀiÁA±À
¸ÁÜ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. F jÃwAiÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß “¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À” (©AzÀÄ«£À
£ÀAvÀgÀ §gÀÄªÀ CAQUÀ¼ÀÄ) (Terminating Decimals) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

UÀªÀÄ¤¹: F ªÉÄÃ°£À s̈ÁUÁPÁgÀUÀ¼À°è s̈ÁdPÀ ( s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ) “2” CxÀªÁ “5”
DxÀªÁ JgÀqÀÆ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁvÀæªÉÃ C« s̈Ádå C¥ÀªÀvÀð£À (prime factor)ªÁV ºÉÆA¢zÀÝªÀÅ.

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV £ÁªÀÅ 
12 12 2 24

  £ÄÀ ß          2.4
5 5 2 10

× = =
×   JAzÄÀ  §gAÉ iÄÀ §ºÀÄzÄÀ .

12
 2.4
5

∴ =

–1.08-27
  

25
∴ =

0.812513
  

16
∴ =
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀªÀÄvÉÆÛAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt

GzÁºÀgÀuÉ 1.14: F PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥À §gÉ¬Äj.

( ) ( ) ( )
11
5  c

7
2  b

3
7  a

¥ÀjºÁgÀ: (a)
33.2
00.73

      6
     1.0
       9
      1.0
       9
       1.00

(b)
28571428.0

      000.27
      14
     60
      56
      40
       35
       50
       49
       10
         7
       30
       28
       20
       14
       60
       56
        4

(c)
454.0

  5.0011
     44
     60
     55
     50
     44
     50...

E°è ±ÉÃµÀªÀÅ AiÀiÁªÁUÀ®Æ “1” DVzÉ
ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÅ£ÀªÁªÀvÀðUÉÆ¼ÀÄîwÛzÉ.

 
7 2.333 2.3
3

  CxÀªÁ∴ =

zÀ±ÀªÀiÁA±À ©AzÀÄ«£À £ÀAvÀgÀ CAPÉAiÀÄÄ
¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁUÀÄwÛzÉ. EzÀÄ ¥Àj«ÄvÀ
zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉåAiÀÄ®è.

E°è ±ÉÃµÀªÀÅ “2” DzÀ £ÀAvÀgÀ, ̈ sÁUÀ®§ÞzÀ°è
CAPÉUÀ¼ÀÄ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁUÀÄªÀÅªÀÅ.

285714.0
7
2 =

UÀªÀÄ¤¹: zÀ±ÀªÀiÁA±À ©AzÀÄ«£À £ÀAvÀgÀ
§gÀÄªÀ CAPÉ CxÀªÁ CAPÉUÀ¼À À̧ªÀÄÆºÀzÀ
ªÉÄÃ É̄ MAzÀÄ gÉÃSÁRAqÀªÀ£ÀÄß J¼ÉzÁUÀ,
CzÀgÀ CxÀðªÉÃ£ÉAzÀgÉ, F CAPÉ CxÀªÁ
CAP ÉU À¼ À  ¸ Àª À ÄÆº Àª À Å  ¥ Àz É  ¥ Àz É
¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð À̧ÄªÀÅzÀÄ.

ªÀÄvÉÛ E°è, ±ÉÃµÀªÀÅ “5” DzÀ £ÀAvÀgÀ,
¨sÁUÀ®§ÞzÀ°è “5” gÀ £ÀAvÀgÀ CAPÉUÀ¼ÀÄ
¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðAiÀiÁUÀÄªÀÅªÀÅ.

45.0
11
5 =∴
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, s̈ÁdPÀ ( s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ bÉÃzÀªÀÅ)zÀ

C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ “2” CxÀªÁ “5” jAzÀ É̈ÃgÉAiÀiÁVzÀÝ°è s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ, zÀ±ÀªÀiÁA±À
gÀÆ¥ÀzÀ°è CAPÉUÀ¼ÀÄ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀÈwÛUÉÆ¼ÀÄîªÀÅªÀÅ.

F jÃwAiÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß “¥Àj«ÄvÀªÀ®èzÀ” ¥ÀÅ£ÀgÁªÀÈwÛUÉÆ¼ÀÄîªÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉå
J£ÀÄßªÀgÀÄ. (Non terminating, repeating decimal)

GzÁºÀgÀuÉ 1.13 ªÀÄvÀÄÛ 1.14 jAzÀ £ÁªÀÅ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À zÀ±ÀªÀiÁ£À
gÀÆ¥ÀªÀÅ,

1) ¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À ̧ ÀASÉå (±ÉÃµÀªÀÅ ̧ ÉÆ£ÉßAiÀiÁV, zÀ±ÀªÀiÁA±ÀzÀ CAPÉUÀ¼ÀÄ ¤¢ðµÀ×ªÁVgÀÄvÀÛªÉ)

DxÀªÁ

2) C¥Àj«ÄvÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀÈvÀÛªÁUÀÄªÀ CAPÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. (E°è s̈ÁUÀPÁgÀ
PÉÆ£ÉUÉÆ¼ÀÄîªÀÅ¢®è, ±ÉÃµÀªÀÅ Ȩ́Æ£ÉßAiÀiÁUÀÄªÀÅzÉÃ E®è)

s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±À ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è ¥Àæw¤¢ü¹zÁUÀ CªÀÅ “¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À”
CxÀªÁ “C¥Àj«ÄvÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀÈvÀÛ zÀ±ÀªÀiÁA±À”ªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

 1.8 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À «¸ÁÛgÀªÀ£ÀÄß, p/q gÀÆ¥ÀzÀ°è vÀgÀÄªÀÅzÀÄ.

F À̧AUÀwAiÀÄ£ÀÄß GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ «ªÀj Ȩ́ÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.15:   
pi) 0.48 ii) 0.1375
q

  ªÀÄvÀÄÛ      £ÄÀ ß gÆÀ ¥zÀ °À è §g¬É Äj.

¥ÀjºÁgÀ: (i) 25
12

100
4848.0 ==

(ii) 80
11

400
55

10000
13751375.0 ===

GzÁºÀgÀuÉ 1.16:  (i) 0.666...  ªÀÄvÀÄÛ (ii) 0.374374...   EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: (i) 0.666 JA§ÄzÀÄ “x” DVgÀ° ……. (A)

DUÀ 10x = 6.666 JA§ÄzÀÄ … DUÀÄªÀÅzÀÄ ……. (B)

FUÀ (B)-(A) = 10x-x = 9x = 6.666 – 0.666 = 6

(B) – (A) gives 9 x = 6 or 3
2=x
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ(ii)  0.374374 …… JA§ÄzÀÄ “x” DVgÀ° ……. (A)

DUÀ 1000x = 374.374374….. DUÀÄªÀÅzÀÄ……. (B)

FUÀ (B)-(A) = 1000x-x = 999x

= 374.374374 …….. - 0.374374 = 374 = 999x = 374

999
374=x

CAzÀgÉ 999
374...374374374.0 =∴ .

UÀªÀÄ¤¹: ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉ i) gÀ°è “6” CAPÉ ªÀiÁvÀæ ¥ÀÅ£ÁªÀwðvÀªÁVvÀÄÛ. ii) gÀ°è 374 JA§

“3” CAPÉUÀ¼ÀÄ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÁVªÉ. »ÃUÁV 6  ªÀÄvÀÄÛ 374.0  JAvÀ®Æ PÀgÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

EzÀjAzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, “¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À ̧ ÀASÉå CxÀªÁ ¥Àj«ÄvÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀvÀð£ÀUÉÆ¼ÀÄîªÀ,
zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛªÉ”.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.3

1. F s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

63
91 (v)     

12
75 (iv)         

8
12 (iii)

25
12 (ii)     

80
31 (i)

2. F s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

11
25 (iii)  

7
5 (ii)     

3
2  (i)

3. F zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß q
p
 gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

(a) (i) 2.3 (ii) – 3.12 (iii) –0.715 (iv) 8.146

(b) (i) 333.0 (ii) 42.3 (iii) – 0.315315315...

 1.9 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀÄzsÀåªÀwð s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ§ºÀÄzÉ?

§¤ß F GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.17: 
3
4
 ªÀÄvÀÛÄ 

6
5
 gÀ £ÀqÀÄªÉ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀjºÁgÀ: 





 +

5
6

4
3

2
1

, F À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß w½AiÀÄ®Ä ¥ÀæAiÀÄwß Ȩ́ÆÃt.

40
39

20
2415

2
1 =






 +=

FUÀ £ÉÆÃr, 40
30

104
103

4
3 =

×
×=

ªÀÄvÀÄÛ 40
48

85
86

5
6 =

×
×=

»ÃUÁV 40
48

40
39

40
30 <<

DzÀÝjAzÀ 40
39

  JA§ÄzÀÄ 
3
4
 ªÀÄvÀÄÛ 

6
5

 gÀ £ÀqÀÄªÉ EzÉ.

UÀªÀÄ¤¹: zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è

3 39 6
0.75,   0.975   ªÀÄvÀÄÛ   1.2

4 40 5
= = =

2.1975.075.0 <<∴

CxÀªÁ 5
6

40
39

4
3 <<

CAzÀgÉ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åAiÀÄ£ÀÄß JgÀqÀÄ jÃwAiÀÄ°è
©r À̧§ºÀÄzÀÄ.

i) PÉÆnÖgÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀÄªÀiÁr CªÀÅUÀ¼À À̧gÁ À̧j,
PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ.

CxÀªÁ

ii) PÉÆnÖgÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉzÀÄ, À̧gÀÁ À̧j
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ.

FV£À ¥Àæ±Éß JAzÀgÉ – PÉÆnÖgÀÄªÀ JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ EvÀgÉ
s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ?

F GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

GzÁºÀgÀuÉ 1.18 :  
1 3
 ªÄÀ vÄÀ  Û

2 4
  gÀ £ÀqÀÄªÉ “3” (ªÀÄÆgÀÄ) ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ:   16
8

82
81

2
1 =

×
×=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

ªÀÄvÀÄÛ 16
12

44
43

4
3 =

×
×=

16
12

16
11

16
10

16
9

16
8 <<<<  DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ

9 10 11 1 3, ,
16 16 16 2 4

   EªÀÅUÀ¼ÄÀ  ªÀÄvÀÄÛ £qÀ ÄÀ «£ À ¨Ás UÀ®§Þ ¸AÀ SÉåU¼À ÄÀ

ºÁUÉ £ÉÆÃrzÀgÉ, PÉÆnÖgÀÄªÀ JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, JµÁÖzÀgÀÆ
s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

100
50

502
50

2
1 =

×
=

100
75

254
253

4
3 =

×
×=

CAzÀgÉ,

....
100
75

100
74

100
73

100
72.....

100
53

100
52

100
51

100
50 <<<<<<<<< (i)

£ÀqÀÄªÉ EªÉ C®èªÉ?

F jÃwAiÀÄ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉzÀÄ £ÀªÀÄUÉ ¨ÉÃPÁzÀµÀÄÖ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß
¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹: ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÆ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À
£ÀqÀÄªÉ, C£ÀAvÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.4

1. F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ MAzÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3 4 3 1(i) (ii) 5 6 (iii)         
4 3 4 3
 ªÄÀ vÄÀ Û  ªÀÄvÀÄÛ  ªÀÄvÄÀ  Û−

2. F PÉ¼ÀV£À ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ vÀ̄ Á JgÀqÀÄ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2 1 2 1(i)  –          (ii)     
3 2 3 4

   ªÄÀ vÄÀ Û  ªÀÄvÄÀ  Û− −

3. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, vÀ̄ Á “5” s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 0.27 ªÀÄvÀÄÛ 0.30 (ii) 7.31 ªÀÄvÀÄÛ 7.35
(iii) 20.75 ªÀÄvÀÄÛ 26.80 (iv) 1.001 ªÀÄvÀÄÛ 1.002
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ  1.10 C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (Irrational Numbers)

£ÁªÀÅUÀ¼ÀÄ FUÁUÀ̄ ÉÃ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è “¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À”
CxÀªÁ “C¥Àj«ÄvÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À”UÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ JAzÀÄ w½¢zÉÝÃªÉ.

ºÁUÁzÀgÉ, “¥Àj«ÄvÀªÀÇ C®èzÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÀÇ C®èzÀ” zÀ±ÀªÀiÁA±ÀUÀ½ªÉAiÉÄ? EzÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

0.1010010001000001 . . . . . . . . . . . .

EzÀgÀ°è zÀ±ÀªÀiÁA±À, CAPÉUÀ¼À°è MAzÀÄ ¤¢ðµÀ× «£Áå À̧ (pattern)«zÉ, ºÁUÀÆ EzÀ£ÀÄß C£ÀAvÀªÁV
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ, DzÀgÉ AiÀiÁªÀÅzÉ DªÀvÀð CAPÉUÀ¼À À̧ªÀÄÆºÀ«®è (No repeating block of
decimal digits)

»ÃUÁV, EzÉÆAzÀÄ “C¥Àj«ÄvÀ, ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwð À̧zÀ” zÀ±ÀªÀiÁA±À « À̧ÛgÀuÉ.E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹

0.12345678910111213 . . . . . . . .

ªÀÄÄA¢£À CAPÉUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀ®èªÉ? CªÀÅ 14, 15, 16 . . . . . . .

ªÀÄÄAa£ÀzÀgÀ°è, ªÀÄÄA¢£À CAPÀÉUÀ¼ÀÄ 1000000 10000000 . . . . . . . .

F jÃwAiÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À « À̧ÛgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß “C s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. ªÉÄÃ°£À JgÀqÀÆ
« À̧ÛgÀuÉUÀ¼ÀÄ.

C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (Irrational numbers)

CAzÀgÉ AiÀiÁªÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À « À̧ÛgÀuÉAiÀÄÄ “C¥Àj«ÄvÀªÀÇ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀvÀð£ÉAiÀiÁUÀzÀÄÝ” DVgÀÄªÀÅzÉÆ
CªÀÅ “C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ”

 1.11 s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À°è£À PÉÆgÀvÉ (Inadequacy of Rational Numbers)

£ÁªÀÅ, J¯Áè C¼ÀvÉUÀ¼À£ÀÄß, ªÀiÁ¥À£ÀUÀ¼À£ÀÄß CAzÀgÉ, GzÀÝ, PÉëÃvÀæ¥sÀ®, vÀÆPÀ, J®èªÀ£ÀÆß s̈ÁUÀ®§Þ
À̧ASÉåAiÀiÁV ¤gÀÆ¦ À̧®Ä ¸ÁzsÀåªÉ?

FUÀ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À, ¨ÁºÀÄªÀÅ¼Àî MAzÀÄ ZÀZËÑPÀ (Square)

vÉUÉzÀÄPÉÆAqÁUÀ, CzÀgÀ PÀtð (diagonal) £À C¼ÀvÉ 2
ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. EzÀÄ w½zÀ «µÀAiÀÄ, DzÀgÉ 2 (2gÀ

ªÀUÀðªÀÄÆ®). (MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ®è (EzÀgÀ ¸ÁzsÀ£É
F ¥ÀÅ À̧ÛPÀzÀ ¥Àj¢üAiÀÄ°è®è)

EzÀjAzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ, ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ½AzÀ̄ ÉÃ, J¯Áè
ªÀiÁ¥À£ÀUÀ¼ÀÆ ¸ÁzsÀå«®è JA§ÄzÀÄ. »ÃUÁV, ¨sÁUÀ®§Þ
À̧ASÉåUÀ¼À°è£À PÉÆgÀvÉ PÀAqÀÄ§gÀÄvÀÛzÉ.

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß « À̧Ûj À̧ÄªÀ CªÀ±ÀåPÀvÉ JzÀÄÝ PÁtÄvÀÛzÉ. »ÃUÁV C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ
§AzÀªÀÅ. (Irrational numbers)

A B

D Cone unit

on
e 

un
it2 units
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀÀ̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀÆ, ¥ÀævÉåÃPÀªÁzÀ, ©AzÀÄ«gÀÄªÀÅzÀÄ. EzÀgÀ

« É̄ÆÃªÀÄªÁV, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ¥Àæw©AzÀÄ«UÀÆ, MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå EzÉAiÉÄ? F ¥Àæ±ÉßUÉ
GvÀÛgÀ, “E®è” JA§ÄzÀÄ.

EzÀ£ÀÄß «±À¢ÃPÀj À̧®Ä MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt.

À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ O, A, B, C, D UÀ¼ÀÄ, 0, 1, 2, -1, -2 ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ À°. A §½
AA′, OA UÉ ®A§ªÁVgÀÄªÀAvÉ gÀa¹j. AA′′ = 1 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À.

“O”£ÀÄß PÉÃAzÀæªÁVj¹, OA′′ wædå«gÀÄªÀAvÉ, MAzÀÄ PÀA À̧ªÀ£Éß¼É¬Äj (avÀæzÀ°ègÀÄªÀAvÉ), F

PÀA À̧ªÀÅ ̧ ÀASÁågÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß “P” AiÀÄ°è ̧ ÀA¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ. CAzÀgÉ OP  = 2  ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ, “P”

AiÀÄÄ 2  À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ.

£ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ 2 , MAzÀÄ “C s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉå.

CAzÀgÉ, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀzÀ ©AzÀÄUÀ½ªÉ JAzÁAiÀÄÄÛ.

»ÃUÉAiÉÄ 25  ,32  ,3 UÉÃ À̧A§A¢ü¹zÀ ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°zÉ JAzÀÄ

vÉÆÃj À̧§ºÀÄzÀÄ. EªÀÅUÀ¼ÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À®è.

 À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ©AzÀÄUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ jPÀÛ ¸ÁÜ£ÀUÀ½ªÉ (gaps) JAzÁAiÀÄÄÛ.
F jPÀÛ ¸ÁÜ£ÀUÀ¼À°è C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½ªÉ. CAzÀgÉ, À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ°è s̈ÁUÀ®§Þ ªÀÄvÀÄÛ
C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½UÉ À̧A§A¢ü¹zÀ ©AzÀÄUÀ½ªÉ JAzÀÄ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. FUÀ, s̈ÁUÀ®§Þ
À̧ASÉåUÀ¼À ¥ÀzÀÞwAiÀÄÄ, C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½UÀÆ « À̧Ûj¹zÀAvÁAiÀÄÄÛ.

s̈ÁUÀ®§Þ ºÁUÀÆ C s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÉgÀqÀ£ÀÆß M¼ÀUÉÆAqÀ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞwAiÉÄÃ “ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÁå¥ÀzÀÞw”.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.5

1. 5  ,3  ,2  , ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ, zÀ±ÀªÀiÁA±ÀzÀ ªÉÆzÀ® ªÀÄÆgÀÄ CAPÉUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

2. ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü¹j.

2
3  (iii)21  (ii)

2
2  (i) +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ  1.12  PÉÆnÖgÀÄªÀ JgÀqÀÄ ̧ ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ C s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ

JgÀqÀÄ zÀvÀÛ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, MAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß
MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.19 : “2” ªÀÄvÀÄÛ “3” £ÀqÀÄªÉ MAzÀÄ “C s̈ÁUÀ®§Þ” À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: 32× À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹.

6  À̧j À̧ÄªÀiÁgÀÄ 2.45 JA§ÄzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

6  MAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå, EzÀÄ, “2” ªÀÄvÀÄÛ “3” gÀ £ÀqÀÄªÉ EzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.20: 3  ºÁUÀÆ 2 gÀ £ÀqÀÄ«£À MAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ:
2

23 +
 À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹

866.1
2
732.11

2
31 =+≈+=

∴  
2

23 +
 ≈ 1.866 ......... À̧ASåÉ AiÄÀ Ä  ∴ 3   (≈ 1.732)

ªÀÄvÀÄÛ “2” £ÀqÀÄªÉ EzÉ.

∴  §AiÀÄ¹zÀ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå 
2

23 +

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.6

1. PÉ¼ÀV£À ¸ÀASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ°è MAzÉÆAzÀÄ C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 2 ªÀÄvÀÄÛ 4 (ii) 3  ªÀÄvÀÄÛ 3 (iii) 2  ªÀÄvÀÄÛ 3

2. 1 ªÀÄvÀÄÛ 2, À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½ªÉ ºÉÃ¼À§°ègÁ? ªÀÄÆgÀÄ
GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ G É̄èÃT¹j.

 1.13 zÀvÀÛ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀªÀgÉUÉ, À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀÇtðªÁV À̧ÄªÀÅzÀÄ.
(Rounding off numbers to a given number of decimal laces)

PÉ®ªÉÇªÉÄä, ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ CAzÁdÄ ̈ É̄ ÉAiÀÄ£ÀÄß ªÁAcvÀ (desired) zÀ±ÀªÀiÁA±À ̧ ÁÜ£ÀUÀ¼ÀªÀgÉUÉ
§gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ C£ÀÄPÀÆ®PÀgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀPÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 1.21 : 2.71832, À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, JgÀqÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ½UÉ CAzÁf¹ §gÉ¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: zÀvÀÛ À̧ASÉåAiÀÄ°è, zÀ±ÀªÀiÁA±À ©AzÀÄ«£À £ÀAvÀgÀ “3” £ÉÃ ¸ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß
UÀªÀÄ¤¹. CzÀÄ “8” JA§ÄzÀÄ “5” QÌAvÀ ºÉZÁÑVgÀÄªÀ À̧ASÉå.

DzÀÄzÀjAzÀ, 2.71832gÀ, CAzÁdÄ, JgÀqÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ̧ ÁÜ£ÀUÀ½UÉ 2.72 DUÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 1.22: 12.78962 À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, 3 zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ½UÉ CAzÁf¹ §gÉ¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: zÀvÀÛ À̧ASÉåAiÀÄ°è, 4£ÉÃ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀzÀ°è “6” À̧ASÉå EzÉ. EzÀÄ “5” QÌAvÀ
ºÉZÁÑVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, 3£ÉÃ ¸ÁÜ£ÀPÉÌ 1 £ÀÄß Ȩ́Ãj À̧̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. »ÃUÁV 12.78962
À̧ASÉåAiÀÄ, 3 zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀPÉÌ CAzÁf¹zÀAvÉ 12.790 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß CAzÁf¹ ¥ÀÇtðUÉÆ½¸À®Ä, AiÀiÁªÀ ¸ÁÜ£ÀPÉ Ì
CAzÁf À̧̈ ÉÃPÁVzÉAiÉÆ, CzÀgÀ £ÀAvÀgÀzÀ ¸ÁÜ£ÀzÀ°è£À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß UÀªÀÄ¤ À̧̈ ÉÃPÀÄ.

1. D À̧ASÉåAiÀÄÄ “5” QÌAvÀ PÀrªÉÄAiÀiÁVzÀÝgÉ, §zÀ̄ ÁªÀuÉ E®è.

2. D ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ “5” CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉZÁÑVzÀÝgÉ, »A¢£À CAPÉUÉ 1 £ÀÄß ̧ ÉÃj¹
§gÉ¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 1.7

1. PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, 3 zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ½UÉ CAzÁf¹j.

(i) 0.77777 (ii) 7.3259 (iii) 1.0118

(iv) 3.1428 (v) 1.1413

  £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÉÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• ¸Áé¨sÁ«PÀ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇtð¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ°è£À ªÀÄÆ®
UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁrzÉÝÃªÉ.

• F ªÉÄÃ°£À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ°è ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ.

• ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½UÉ « À̧Ûj¹zÉÝÃªÉ. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå JAzÀgÉ, AiÀiÁªÀ
À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß  gÀÆ¥ÀzÀ°è, p ªÀÄvÀÄÛ q UÀ¼ÀÄ ¥ÀÇuÁðAPÀªÁVzÀÄÝ, , gÀAvÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÆÃ

CªÀÅ.

• q ªÀ£ÀÄß zsÀ£À¥ÀÇuÁðAPÀ ºÁUÀÆ, p ªÀÄvÀÄÛ q UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À«®èzÉ
EgÀÄªÁUÀ, CzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥À CxÀªÁ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀªÁUÀÄªÀÅzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ • JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À, ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ, (PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À) zÀ°è À̧ªÀÄªÁVzÀÝgÉ D

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ. (Equivalent)

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀÅzÀÄ.

• ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÉ À̧A§A¢ü¹zÀAvÉ, À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ MAzÀÄ ¤¢ðµÀ×
©AzÀÄ EgÀÄªÀÅzÀÄ.

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧§ºÀÄzÀÄ. (vÀÄ®£É ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ)

• À̧ASÉåUÀ¼À bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀÄªÁVgÀÄªÀAvÉ ¥ÀjªÀwð¹ CA±ÀzÀ°ègÀÄªÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß
ºÉÆÃ° À̧ÄªÀÅzÀÄ.

• À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥Àæw¤¢ü¹zÁUÀ, zÉÆqÀØ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ ªÀÄvÉÆÛAzÀgÀ §®QÌgÀÄªÀÅzÀÄ.

• ¥ÀÇuÁðAPÀzÀ°èzÀÝAvÉAiÉÄÃ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À®Æè, UÀtÂvÀzÀ £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß
£ÀqȨ́ À§ºÀÄzÀÄ.

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À, zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀUÀ¼ÀÄ, ¥Àj«ÄvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À CxÀªÁ C¥Àj«ÄvÀ,
¥ÀÄ£ÀgÁªÀwðvÀ zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

• JgÀqÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, C£ÀAvÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ EgÀÄvÀÛªÉ.

• À̧ASÁå gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½AzÀ ¥Àæw¤¢ü̧ À®àqÀzÀ ©AzÀÄUÀ¼ÀÆ EªÉ.
EzÀjAzÀ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ°è PÉÆgÀvÉ(inadequacy) EzÉ JAzÀÄ w½AiÀÄÄªÀÅzÀÄ.

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß, ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÁå¥ÀzÀÞwUÉ « À̧Ûj¹zÉ.

• ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, MlÄÖUÀÆr ªÁ¸ÀÛªÀ ¸ÀASÁå
¥ÀzÀÞwAiÀiÁVzÉ.

• AiÀiÁªÀÅzÉÃ JgÀqÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

• C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è, C¥Àj«ÄvÀ ºÁUÀÆ ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀªÀ®èzÀ
zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå, C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß, zÀvÀÛ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀªÀgÉUÀÆ
CAzÁf À̧§ºÀÄzÀÄ.

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À°è
i) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ
ii) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À®èzÀ ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ
iii) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À®èzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ
iv) C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.  32,2,
6

11,
14
3,32,0,

8
3,

7
6,17,3 +−−−



 33

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ2. F PÉ¼ÀV£À ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÁV §gÉ¬Äj.

(i) – 14 (ii) 13 (iii) 0 (iv) 2
(v) 1 (vi) –1 (vii) –25

3. F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, (ªÀiÁ£ÀPÀ) PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

273
13,

153
17,

21
14,

8
6 −

4. F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, zÀ±ÀªÀiÁA±À gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

( ) 11 8 14 15 98i (ii) (iii) (iv) (v)
80 25 8 6 35

( ) ( )
36

126(x)
13
17ix

11
115viii

6
7(vii)

7
15(vi) −−

5. F PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

(i) 2.4 (ii) – 0.32 (iii) 8.14 (iv) 24.3
(v) 0.415415415...

6. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, MAzÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

( ) 3 7 4 1i      (ii) 2  3 (iii)   
4 8 5 3
ªÄÀ vÄÀ Û ªÀÄvÄÀ Û ªÄÀ vÄÀ Û− − −

7. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè ªÀÄÆgÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 
3 3
4 4
ªÀÄvÄÀ Û

−
(ii) 0.27 ªÀÄvÀÄÛ 0.28 (iii) 1.32 ªÀÄvÀÄÛ 1.34

8. PÉ¼ÀV£À avÀæzÀ°ègÀÄªÀ À̧ASÁågÉÃSÉAiÀÄ°è O, P, Q, R, S ªÀÄvÀÄÛ T UÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄªÀ
s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

9. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6
7,

7
18(v)

3
2,

5
9(iv)

3
7,

5
3(iii)

9
5,

9
7(ii)

5
7,

5
3(i) −−−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 10. PÉ¼ÀV£À s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5
14,

7
15(iii)

3
2,

5
19(ii)

3
7,

5
3(i) −

11. PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À £ÀqÀÄªÉ, MAzÉÆAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå §gÉ¬Äj.

(i) 1 ªÀÄvÀÄÛ 3 (ii) 3  ªÀÄvÀÄÛ 3     (iii) 2  ªÀÄvÀÄÛ 5 (iv) 2− ªÀÄvÀÄÛ 2

12. “2” ªÀÄvÀÄÛ “7” gÀ £ÀqÀÄªÉ JµÀÄÖ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½ªÉ?

13. F PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À, CAzÁdÄ É̄̈ É, JgÀqÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀzÀªÀgÉUÉ, PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 0.338 (ii) 3.924 (iii) 3.14159 (iv) 3.1428

14. PÉ¼ÀV£À À̧ASÉåUÀ¼À, ªÀÄÆgÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀªÀgÀÉUÉ CAzÁdÄ É̄̈ É §gÉ¬Äj.

(i) 4
3

(ii) 22 + (iii) 1.7326           (iv) 0.9999...

15. PÉ¼ÀV£À C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß, ¸ÀgÀ½ÃPÀj¹j (ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ ¥Àæ±ÉßAiÀÄ£ÀÄß ¤ªÀÄUÉ
ªÀiÁzÀjAiÀiÁV GvÀÛj¹zÉ)

(i) [ ] 310751233735312 =−+=−+

(ii) 278223 +−

(iii) 653223 ××

(iv) ( ) 236]26238[ ÷××

   ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1.1
1. ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ 4, -36, -6

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ 6,
7

15,
8
3,

7
12,36,

6
5,

4
3,4 −−−−

2. (i)  3
4,

4
3,

17
5.0,15,

7
3,

4
7 −−−−−

(ii)  3
4,

4
3,

17
5,15,

7
3,

4
7 −−−−−

(iii)  3
4,

4
3,

17
5,

7
3,

4
7 −−−−

(iv) J®èªÀÇ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

3. i) 3
16

, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå ii) 2
1− , s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

iii) -21 ¥ÀÇuÁðAPÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

iv) ¥ÀÇuÁð À̧ASÉå, ¥ÀÇuÁðAPÀ, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

v) 4, J®èªÀÇ vi) 7
10

, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå vii) 3
8

, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

4. i) 2 ii) -8 iii) 1

5.
27

32,
7
6,

7
5 −

6. 2
6,

9
27,

5
15,10

−
−−

7. (i) 20
8

15
6

10
4

5
2 === (ii) 24

20
18
15

12
10

6
5 −=−=−=−

(iii) 12
68

9
51

6
34

3
17 ===

8. (i)

(ii)

(iii)

9. (a) 3
2

4
3 > (b) 5

3
9
7 > (c) 3

2
2
1 −>−

(d) 7
3

11
5 >

(e) 6
7

2
3 −>

1.2

1. (i) 7
9

(ii) 15
4− (iii) 2

1
(iv) 2

1
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

2. (i) 6
19

(ii) 63
188

(iii) 35
11−

3. (i) 48
53− (ii) 60

149

4. (i) 5
2

(ii) – 4 (iii) 56
3−

5. (i) 30
73

(ii) – 1

6. (i) 33
5

(ii) 35
9

(iii) 7
9

7. (i) 2 (ii) 16
35

(iii) 3
10−

8. (i) 5
1

(ii) 7

9. 35
29

10. 4
3

1.3
1. (i) 0.3875 (ii) 0.48 (iii) 1.5 (iv) 6.25

(v) 4.1

2. (i) 6.0 (ii) 714285.0 (iii) 27.2

3. (a) (i) 10
23

(ii) 25
78− (iii) 200

143− (iv) 500
4073

(b) (i) 3
1

(ii) 33
113

(iii) – 111
35

1.4

1. (i) 24
25

(ii) 5.5 (iii) 24
5−

2. (i) 0.2 and 0.3 (ii) – 0.30, – 0.35

3. (i) 0.271, 0.275, 0, 281, 0.285, 0.291
(ii) 7.315, 7.320 7.325, 7.330, 7.331
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ(iii) 21.75, 22.75, 23.75, 24.75, 25.75

(iv) 1.0011, 1.0012, 1.0013, 1.0014, 1.0015

n¥ÀàtÂ: F ªÉÄÃ°£ÀªÀPÉÌ, É̈ÃgÉ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

1.5

1. 1.414, 1.732, 2.236

2. (i)

(ii)

(iii)

1.6

1. (i) 5 (ii) 13 + (iii) 
2

32 +

2. ºÀ®ªÀÅ, C£ÀAvÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ
1.0001, 1.0002, . . . . . . . . . . 1.0011, 1.0020 . . . . . . . .

1.7
1. (i) 0.778 (ii) 7.326 (iii) 1.012 (iv) 3.143 (v) 1.141

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. i) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå – 17
ii) ¥ÀÇuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ DzÀgÉ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå C®è -3, 0, -32
iii) s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ DzÀgÉ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå C®è

6
11,

14
3,32,0,

8
3,

7
6,3 −−−

iv) C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ 32   ,2 +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

2. (i) 1
14− (ii) 1

13
(iii) 1

0
(iv) 1

2

(v) 1
1

(vi) 1
1−

(vii) 1
25−

3. 21
1,

9
1,

3
2,

4
3 −

4. (i) 0.1375 (ii) 0.32 (iii) 1.75 (iv) 2.5 (v) 2.8

(vi) 2.142857 (vii) 166.1− (viii) 45.10 (ix) 307692.1−       (x) 3.5

5. (i) 5
12

(ii) 25
8−

(iii) 50
407

(iv) 33
107

(v) 999
415

6. (i) 16
13

(ii) – 2.5 (iii) ( Ȩ́Æ£Éß)

7. (i) 0.50, 0.25, 0.00 (ii) 0.271, 0.274, 0.277
(iii) 1.325. 1.33, 1.335

8. (i) R: – 3.8 (ii) S: – 0.5 (iii) O: 0.00 (iv) S: – 33.0

(v) Q: 3.5 (vi) T: 66.7

9. (i) 5
4− (ii) 9

2− (iii) 15
44

(iv) 15
37

(v) 42
59

10. (i) 5
7

(ii) 15
38

(iii) – 6

11. (i) 3 (ii) 1 + 3 (iii) 3 (iv) 
2
2

12. C£ÀAvÀªÁV §ºÀ¼À.

13. (i) 0.34 (ii) 3.92 (iii) 3.14 (iv) 3.14

14. (i) 0.75 (ii) 3.414 (iii) 1.733 (iv) 1.000

15. (ii) 6 2 (iii) 180 (iv) 2
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

2
WÁvÁAPÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ ºÁUÀÆ ºÉaÑ£À ̧ ÀASÉåAiÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀ QæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß FUÁUÀ̄ ÉÃ PÀ°wzÉÝÃªÉ.

4 × 4 × 4 = 64,   11 × 11 × 11 × 11 = 14641
2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 × 2 = 256

EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀÅzÀÄ À̧Ä® s̈ÀªÁVzÉ.

FUÀ D É̄ÆÃa¹, 13£ÀÄß, 15 ¨Áj UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀzÀ£ÀÄß

13 × 13 × 13 × . . . . . . . 15 ¨Áj §gÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ PÀµÀÖªÉ¤ À̧ÄªÀÅzÀ®èªÉ?

EzÀ£ÀÄß À̧Ä®©üÃPÀj À̧®Ä, WÁvÁAPÀ À̧ÆaAiÀÄ£ÀÄß §¼À̧ À§ºÀÄzÀÄ. F ¥ÁoÀzÀ°è WÁvÁAPÀ̧ ÀÆaAiÀÄ
¤gÀÆ¥ÀuÉ, À̧A§A¢ü¹zÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À C£ÀéAiÀÄ (application)AiÀÄ£ÀÄß «ªÀj¹zÉ.
¥ÁoÀzÀ ªÀÄÄA¢£À ̈ sÁUÀzÀ°è ‘‘ 1

qa ’’ £À CxÀðªÀ£ÀÄß ‘a’ AiÀÄ ‘q£ÉÃ ªÀÄÆ®’ JA§ÄzÀ£ÀÄß w½AiÉÆÃt.

PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ (radicals surds), WÁvÀ̧ ÀÆa (Index) ºÁUÀÆ PÀgÀtÂÃAiÀÄ (radicands) UÀ¼À£ÀÄß
w½AiÉÆÃt. ªÀÄvÀÆÛ PÀgÀtÂAiÀÄ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÆß, PÀgÀtÂUÀ¼À À̧gÀ½ÃPÀÈvÀ gÀÆ¥ÀUÀ¼À£ÀÆß w½AiÉÆÃt.
EzÀÆ C®èzÉ PÀgÀtÂAiÀÄ “ s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ” (Rationalising factor) UÀ¼À£ÀÆß, zÀvÀÛ PÀgÀtÂAiÀÄ,
bÉÃzÀUÀ¼À s̈ÁUÀ®©Þ PÀgÀt (Rationalising of denominator) ªÀ£ÀÆß PÀ°AiÉÆÃt.

GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ, ¤ÃªÀÅ

• ¥ÀÄ£ÀgÁªÀwðvÀ UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è, « É̄ÆÃªÀÄªÀ£ÀÄß §gÉAiÀÄ§°èj.

• WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¢gÀÄªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ zsÁvÀÄ (base) ºÁUÀÆ ‘WÁvÀ’ªÀ£ÀÄß UÀÄgÀÄw À̧§°èj.

• ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, JgÀqÀÄ C« s̈Ádå À̧ASÉåUÀ¼À, WÁvÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÁßV KPÀ«²µÀÖ
(unique) jÃwAiÀÄ°è §gÉAiÀÄ§°èj.

• ‘WÁvÀ’UÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃ¼À§°èj.

• -
p

0 m qa , a a  ªÀÄvÄÀ Û−  UÀ¼À CxÀÀð «ªÀj À̧§°èj.

• WÁvÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹, WÁvÁAPÀUÀ¼À£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ UÀtÂvÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀgÀ½ÃPÀj À̧§°èj.

• zÀvÀÛ, C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À°è PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw À̧§°èj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ • PÀgÀtÂAiÀÄ°è£À, PÀgÀtÂAiÀÄ WÁvÀ (index), PÀgÀtÂÃAiÀÄ (radicand)UÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw À̧§°èj.

• PÀgÀtÂUÀ¼À°è£À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÃ¼À§°èj.

• zÀvÀÛ PÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß À̧AQë¥ÀÛ gÀÆ¥ÀzÀ°è w½ À̧§°èj.

• PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß ‘ À̧ªÀÄgÀÆ¥À PÀgÀtÂ’, ‘C À̧ªÀÄgÀÆ¥À PÀgÀtÂ’ JAzÀÄ «AUÀr À̧§°èj.

• É̈ÃgÉ É̈ÃgÉ PÀæªÀÄUÀ¼À (order) PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß, KPÀgÀÆ¥À PÀgÀtÂUÀ¼ÁV ªÀiÁ¥Àðr À̧§°èj.

• PÀgÀtÂUÀ¼À°è, £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄ £ÀqȨ́ À§°èj.

• PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß, CªÀÅUÀ¼À PÀgÀtÂ PÀæªÀiÁ£ÀÄ À̧gÀ DgÉÆÃºÀt/CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉAiÀÄ§°èj.

• PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ̧ ÀASÁå ̈ É̄ É (magnitude)AiÀÄ C£ÀÄ¸ÁgÀªÁV DgÉÆÃºÀt/ CªÀgÉÆÃºÀt
PÀæªÀÄzÀ°è §gÉAiÀÄ§°èj.

• MAzÀÄ zÀvÀÛ PÀgÀtÂAiÀÄ, s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ (rationalising factor)ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§°èj.

• - 
1

a + b x ªÀÄvÀÄÛ 
1

x + y  gÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼À, bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß ̈ sÁUÀ®©ÞÃPÀj À̧§°èj.

[E°è a, b UÀ¼ÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ, x, yUÀ¼ÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.]

• PÀgÀtÂUÀ½gÀÄªÀ UÀtÂvÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj À̧§°èj.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÆªÀð eÁÕ£À (w¼ÀÄªÀ½PÉ)

• C« s̈Ádå À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ (prime numbers).

• À̧ASÉåUÀ¼À°è£À £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ.

• s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

• À̧ASÉåUÀ¼À°è£À PÀæªÀÄ§zÀÞ À̧A§AzsÀUÀ¼ÀÄ (order relation)

 2.1 WÁvÁAPÀ À̧Æa ¤gÀÆ¥ÀuÉUÀ¼ÀÄ

F PÉ¼ÀV£À UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ :

(i) 7 × 7      (ii) 3 × 3 × 3     (iii) 6 × 6 × 6 × 6 × 6

(i) gÀ°è, 7£ÀÄß JgÀqÀÄ ¨Áj ¥ÀjUÀtÂ¹ UÀÄtÂ¹zÉÝÃªÉ. CzÀ£ÀÄß 72 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

(ii) gÀ°è, 3£ÀÄß ªÀÄÆgÀÄ ¨Áj ¥ÀjUÀtÂ¹ UÀÄtÂ¹zÉÝÃªÉ. EzÀ£ÀÄß 33 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

(iii) gÀ°è, 6£ÀÄß LzÀÄ ¨Áj ¥ÀjUÀtÂ¹ UÀÄtÂ¹zÉÝÃªÉ. EzÀ£ÀÄß 65 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

72£ÀÄß “7gÀ WÁvÀ 2” CxÀªÁ “7£ÀÄß JgÀqÀgÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉÝÃªÉ” JAzÀÆ PÀgÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è
‘7’ JA§ÄzÀÄ “DzsÁgÀ À̧ASÉå” (Base) ºÁUÀÆ ‘2’ JA§ÄzÀÄ “WÁvÀ̧ ÀÆa” (Exponent or
index). ºÁUÉAiÉÄÃ 33 JA§ÄzÀ£ÀÄß “3£ÀÄß 3gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ” CxÀªÁ ‘3gÀ WÁvÀ 3’ JAzÀÄ
NzÀ§ºÀÄzÀÄ. DzsÁgÀ ̧ ÀASÉå 3, WÁvÀ̧ ÀÆa 3. ªÀÄvÀÄÛ 65 JA§ÄzÀ£ÀÄß “6£ÀÄß 5gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ”
CxÀªÁ ‘6gÀ WÁvÀ 5’ JAzÀÄ NzÀ§ºÀÄzÀÄ. DzsÁgÀ À̧ASÉå 6, WÁvÀ̧ ÀÆa 5.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀF ªÉÄÃ°£ÀzÀjAzÀ ºÉÃ¼À§ºÀÄzÉAzÀgÉ – “MAzÀÄ ¸ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß, CzÀjAzÀ¯ÉÃ ºÀ®ªÀÅ¨Áj

UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß À̧Æa À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß ‘WÁvÁAPÀ’.”

»ÃUÁV 5 × 5 × . . . . . . 20 ¨Áj = 520

−7 × −7 × . . . . . . 10 ¨Áj = (−7)10

 520gÀ°è  5-DzsÁgÀ̧ ÀASÉå,  20-WÁvÀ̧ ÀÆa

(−7)10  7-DzsÁgÀ̧ ÀASÉå,  10-WÁvÀ̧ ÀÆa

EzÉÃ jÃw, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, ºÀ®ªÀÅ¨Áj CªÀÅUÀ½AzÀ̄ ÉÃ UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß “WÁvÁAPÀ”
gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
3 3 . . . . . . .165 5× ×  ̈ Áj ( )163

5= ªÀÄvÀÄÛ ( ) ( )1 1 . . . . . . .103 3− × − ×  ̈ Áj ( )101
3= −

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, ‘a’ JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁzÁUÀ, CzÀ£ÀÄß ‘m’ ¨Áj, ¥ÀjUÀtÂ¹,
UÀÄtÂ¹zÁUÀ am DUÀÄvÀÛzÉ. E°è ‘a’ DzsÁgÀ̧ ÀASÉå, ‘m’ JA§ÄzÀÄ WÁvÀ̧ ÀÆa.

GzÁºÀgÀuÉ 2.1 : PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj :

GzÁºÀgÀuÉ 2.3: PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉzÀÄ DzsÁgÀ̧ ÀASÉå
ªÀÄvÀÄÛ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :

125(i) 4096 (ii) (iii) 512729 −

¥ÀjºÁgÀ: 6(i) 4096 4 4 4 4 4 4 4= × × × × × =

 2  (ii)  43
3(i)

7 5

¥ÀjºÁgÀ:  3
2 2 2 2(i)
7 7 7 7

8
343

   

 3         4
3 3 3 3 81(ii)

5 5 5 5 5 625
         

GzÁºÀgÀuÉ 2.2 : PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ‘WÁvÁAPÀ’ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

(i) (5)  (5)  (5)  (5)  (5)  (5)  (5)

(ii)     3    3    3 3
11 11 11 11

¥ÀjºÁgÀ: (i) (5)  (5)  (5)  (5)  (5)  (5)  (5)  (5)7

 3             4
3 3 3 3(ii)

11 11 11 11 11
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ DzsÁgÀ̧ ÀASÉå = 4,  WÁvÀ = 6

( )3125 5 5 5 5(ii) 729 9 9 9 9= × × =

DzsÁgÀ̧ ÀASÉå = ( )5
9 ,  WÁvÀ = 3

9(iii) 512 2 2 2 2 2 2 2 2 2 2= × × × × × × × × =

DzsÁgÀ̧ ÀASÉå = 2,  WÁvÀ = 9

GzÁºÀgÀuÉ 2.4: PÉ¼ÀV£ÀzÀ£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

( ) ( )3 43 4
2 3×

¥ÀjºÁgÀ: ( )3 3

3
3 3 3 3 3
2 2 2 2 2

= × × =

( )4 4

4
4 4
3 3

=

( ) ( ) 3 43 4

3 4
3 4 3 3 3 4 4 4 43 324

2 3 2 2 2 3 3 3 3 32 3
× × × × × × ×× = = =× × × × × ××

GzÁºÀgÀuÉ 2.5: PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ, UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ(reciprocal) §gÉzÀÄ, WÁvÁAPÀ
gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

( ) ( )92
5 53(i) (3) (ii) (iii)4 6

−

¥ÀjºÁgÀ: 5 5(i) 3 3 3 3 3 3 3 243= × × × × = =

243gÀ UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ = ( )51 1
243 3=

ºÁUÉAiÉÄÃ ( )2 2

2
3 3(ii) 4 4

=

( )23
4 £À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ = ( )22

2
4 4

33
=

( )9 9

9
5 ( 5)(iii) 6 6

− −=

( )95
6

− £À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ = ( )99

9
( 6) 6

55
− −=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ 

p
q  JA§ÄzÀÄ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ (non zero)

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVAiÀÄÆ, ‘m’ JA§ÄzÀÄ, zsÀ£À ¥ÀÆuÁðAPÀªÁVgÀÄªÁUÀ, 
mp

q
 
 
 

£À, UÀÄtPÀ

« É̄ÆÃªÀÄªÀÅ 
mq

p
 
 
 

 DVgÀÄªÀÅzÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.1

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

(i) ( 7) ( 7) ( 7) ( 7)− × − × − × −

2. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ “DzsÁgÀ̧ ÀASÉå” ºÁUÀÆ “WÁvÀ”UÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :

( ) ( ) ( )8
5 4 2(i) 3 (ii) 7 (iii) 11

−−

( ) ( ) ( )4 34 2 33(i) (ii) (iii)7 9 4
− −

4. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

( ) ( ) ( ) ( )2 25 6 5 37 3(i) (ii)5 7 6 5
− −× ×

5. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ, UÀÄtPÀ « É̄ÆÃªÀÄªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj :

( ) ( )4
45 3(i) 3 (ii) 7 (iii) 5

−−

 2.2 C« s̈Ádå C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ

AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ ÀAAiÀÄÄPÀÛ (composit) ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß, C« s̈Ádå ̧ ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ
JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½îj.

FUÀ 72, 760 ªÀÄvÀÄÛ 7623 JA§ À̧AAiÀÄÄPÀÛ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

3. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À ¨É̄ É UÉÆvÀÄÛªÀiÁrj :

3   3  . . . . . . .10
4 4

  ¨Áj

    5 5
(iii)

7 7
 

 . . . . . . . . 20  ¨Áj

(ii) 
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

3 2(i) 72 2 2 2 3 3 2 3= × × × × = ×

3 1 1

(ii) 760 2 2 2 5 19

2 5 19

= × × × ×

= × ×

2 760
2 380
2 190
5 95

19

2 1 2

(iii) 7623 3 3 7 11 11

3 7 11

= × × × ×

= × ×

3 7623
3 2541
7 847
11 121

11
»ÃUÁV, ‘1’ C®èzÀ, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ̧ Áé̈ sÁ«PÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß C« s̈Ádå ̧ ÀASÉåUÀ¼À, WÁvÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV,
KPÀ «²µÀÖ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. (C« s̈Ádå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄzÀ°èªÉ.)

E£ÀÄß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 2.6: 24300£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :

¥ÀjºÁgÀ: 243000 = 3 × 3 × 3 × 3 × 3 × 2 × 2 × 5 × 5

= 21 × 35 × 52

GzÁºÀgÀuÉ 2.7: 98784£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

¥ÀjºÁgÀ: 98784 = 25 × 32 × 73

2 98784
2 49392
2 24696
2 12348
2 6174
3 3087
3 1029
7 343
7 49

7

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.2

1. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß C« s̈Ádå À̧ASÉåUÀ¼À WÁvÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 429 (ii) 648 (iii) 1512

2 72
2 36
2 18
3 9

3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ2. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

(i) 729 (ii) 512 (iii) 2592

(iv) 4096
1331

(v) 32
243−

 2.3 WÁvÁAPÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ

PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ :

(i) 32 × 33   = (3 × 3) × (3 × 3 × 3) = (3 × 3 × 3 × 3 × 3)

  = 35 = 32 + 3

(ii) (–7)2 × (–7)4 = [(–7) × (–7)] × [(–7) × (–7) × (–7) × (–7)]

  = [ (–7) × (–7) × (–7) × (–7) × (–7) × (–7)]

  = (–7)6 = (–7)2+4

(iii) 





 ××××






 ××=






×








4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3 43







 ××××××=

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

4
3

 = 
437

4
3

4
3 +







=








(iv) a3 × a4 = (a × a × a) × (a × a × a × a) = a7 = a3+4

ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉ¬ÄAzÀ £ÁªÀÅ UÀªÀÄ¤ À̧ÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄ 1 :

‘a’ JA§ÄzÀÄ ̧ ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ ‘m’ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’UÀ¼ÀÄ zsÀ£À ¥ÀÆuÁðAPÀªÁzÁUÀ
am × an = am+n  DVgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.8 :  É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj : 
53

2
3

2
3







−×






−

¥ÀjºÁgÀ: E°è a = 2
3− , m = 3  ªÀÄvÀÄÛ   n = 5.

∴ 
53

2
3

2
3







−×






− = 256

6561
2
3

2
3 853

=





−=






−

+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

GzÁºÀgÀuÉ 2.9 : É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj : 
32

4
7

4
7







×








¥ÀjºÁgÀ : ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉAiÀÄAvÉAiÉÄ,
32

4
7

4
7







×








= 1024
16807

4
7

4
7 532

=





=








+

FUÀ PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß CzsÀå¬Ä¹ :

(i) 75 ÷ 73 = 352
3

5

7777
777

77777
7
7 −==×=

××
××××=

(ii) (–3)7 ÷ (–3)4 = 
( )
( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )
( ) ( ) ( ) ( )3333

3333333
3
3

4

7

−×−×−×−
−×−×−×−×−×−×−=

−
−

   = ( )( )( ) ( )33333 −=−−− = (–3)7– 4

ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄ 2 :

‘a’ JA§ÄzÀÄ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ ‘m’ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’UÀ¼ÀÄ zsÀ£À
¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÀÄÝ, ‘m’ ‘n’VAvÀ ºÉZÁÑVzÁÝUÀ (m > n)

am ÷ an = am–n  DUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.10 : £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj : 
1316

25
35

25
35







÷








¥ÀjºÁgÀ:
1316

25
35

25
35







÷








= 125
343

5
7

25
35

25
35 331316

=





=






=








−

¤AiÀÄªÀÄ 2gÀ°è ‘m’ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ‘n’VAvÀ PÀrªÉÄAiÀiÁzÁUÀ CAzÀgÉ m < n ⇒ n > m.

DUÀ ( )
nm

mnnm

a
aaa −

−− ==÷ 1
 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄ 3 :

n > m DzÁUÀ. nm
nm

a
aa −=÷ 1
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

GzÁºÀgÀuÉ 2.11 : E°è 
96

7
3

7
3







÷








¥ÀjºÁgÀ: ∴ 
96

7
3

7
3







÷








= 
69

1

7
3 −







    

27
343

3
7

3

3

==

EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¥Àj²Ã° Ȩ́ÆÃt :

(i) ( ) 236333323 333333 ×+ ===×=

(ii)
2222252

7
3

7
3

7
3

7
3

7
3

7
3







×






×






×






×






=




















22222

7
3 ++++









5210

7
3

7
3 ×







=






=

F ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄ§ºÀÄzÁzÀÄzÉAzÀgÉ,

WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄ 4 :

‘a’ JA§ÄzÀÄ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ ‘m’ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’UÀ¼ÀÄ zsÀ£À

¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÁVzÁÝUÀ  ( ) mnnm aa =   DUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.12 :  É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj : 

32

5
2




















¥ÀjºÁgÀ:

32

5
2




















= 15625
64

5
2

5
2 632

=





=





×

2.3.1 Ȩ́Æ£Éß (Zero) WÁvÁAPÀ

m n m n
(m n)a a a −

>÷ =  F CA±ÀªÀ£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ½îj.

 m na , (n m)−= >

ºÁUÁzÀgÉ m = n DzÁUÀ

∴ mmmm aaa −=÷

    
0

0

1 a

a
a

a
m

m

=

=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ »ÃUÁV E£ÉÆßAzÀÄ ¥ÀæªÀÄÄRªÁzÀ ¤AiÀÄªÀÄ §A¢zÉ.

WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄ 5 :

‘a’ JA§ÄzÀÄ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁzÁUÀ,

ao = 1 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.13 : É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i) 
0

7
2








(ii) 
0

4
3






 −

¥ÀjºÁgÀ: a0 = 1 ¤AiÀÄªÀÄzÀ ¥ÀæPÁgÀ

( ) ( )00 32(i) 1 (ii) 17 4
−= =      DUÀÄªÀÅzÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.3

1. À̧gÀ½ÃPÀj¹ ºÁUÀÆ WÁvÁAPÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :

(i) (7)2 ×(7)3         (ii) 
23

4
3

4
3







×








       (iii) 
321

8
7

8
7

8
7







−×






−×






−

2. À̧gÀ½ÃPÀj¹, ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß WÁvÁAPÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :

(i) ( ) ( )79 77 −÷−          (ii) 
28

4
3

4
3







÷








(iii) 
318

3
7

3
7







 −÷






 −

3. À̧gÀ½ÃPÀj¹, GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß WÁvÁAPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

(i) ( )362         (ii) 

23

4
3




















(iii) 

53

9
5


















−

(iv) 
05

7
15

3
11







×








     (v) 
30

11
7

11
7







−×






−

4. PÉ¼ÀV£À ºÉÃ½PÉUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ ‘ À̧j’ ?

(i) 73 × 73 = 76         (ii) 
725

11
3

11
3

11
3







=






×
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(iii) 
945

9
4

9
4







=




















(iv) 
826

19
3

19
3







=




















(v) 0
11
3 0

=







(vi) 4
9

2
3 2

−=





−

(vii) 
505

15
8

6
7

15
8







=






×








 2.4 IÄt ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ ‘WÁvÀ’UÀ¼ÁV

(i) ‘5’gÀ UÀÄtPÀ« É̄ÆÃªÀÄ 5
1
 JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ 5–1  JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

ºÁUÀÆ EzÀ£ÀÄß ‘5’£ÀÄß − 1gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

(ii) (− 7)gÀ UÀÄtPÀ« É̄ÆÃªÀÄ 7
1− , EzÀ£ÀÄß  (–7)–1  JAzÀÄ §gÉzÀÄ, − 1gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ

J£ÀÄßªÉªÀÅ.

(iii) 52gÀ UÀÄtPÀ« É̄ÆÃªÀÄªÀÅ 25
1
, EzÀ£ÀÄß 5–2 JAzÀÄ §gÉzÀÄ, 5£ÀÄß −2gÀ WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ

J£ÀÄßªÉªÀÅ.

‘a’ JA§ÄzÀÄ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ ‘m’ MAzÀÄ zsÀ£À¥ÀÆuÁðAPÀ DzÁUÀ,

am£À UÀÄtPÀ« É̄ÆÃªÀÄ m
1

a , EzÀ£ÀÄß ma−  JAzÀÄ §gÉzÀÄ, ‘a’£ÀÄß (− m) WÁvÀPÉÌ Kj¹zÉ

J£ÀÄßªÉªÀÅ.

 ∴ m
m

a
a

−=1

MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 2.14 : PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß, zsÀ£ÀWÁvÀ̧ ÀÆa EgÀÄªÀAvÉ §gÉ¬Äj :
72

7
4 (ii)

8
3 (i)

−−







−








¥ÀjºÁgÀ:
2

2

2

2

22

2

3
8

3
8

8
3
1

8
3
1

8
3  (i) 






===









=







−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

( )
7

7

7

7

7

4
7

4
7

7
4
1

7
4  (ii) 






−=

−
=







−

=





−

−

F GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

q

p
 JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ¸ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀiÁzÁUÀ, ‘m’ JA§ÄzÀÄ zsÀ£À

¥ÀÆuÁðAPÀªÁzÁUÀ,

  
m

m

mm

p

q

p

q

q

p








==








−

 2.5 ¥ÀÆuÁðAPÀ WÁvÀUÀ½UÉ, WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ

Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À IÄt ¥ÀÆuÁðAPÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß CxÉÊð¹zÀ ªÉÄÃ É̄, WÁvÁAPÀ
¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ IÄt ¥ÀÆuÁðAPÀ WÁvÀUÀ½UÀÆ C£Àé¬Ä À̧ÄvÀÛªÉ JAzÀÄ w½zÀÄ §gÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,

32663232

377

373

73

32

3232

32

4–33

4

34

7
2

7
2

2
7

2
7

7
2  (iv)

4
3

4
3

4
3
1

4
3
1

4
3
1

4
3

4
3  (iii)

3
2

3
2
1

3
2
1

3
2
1

3
2

3
2   (ii)

5
3

5
3

5
3
1

5
3

5
3    (i)

×−−−

−−−

−−

+

−−

−







=






=






=


















=
























−=






−×







−

=







−

÷







−

=





−÷






−







−=







−

=







−

×







−

=





−×






−

=





×









=





×








EzÀjAzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ 1 jAzÀ 5gÀ ªÀgÉV£À J¯Áè WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ, IÄt
¥ÀÆuÁðAPÀ WÁvÀUÀ½UÀÆ C£Àé¬Ä À̧ÄvÀÛªÉ.

∴ AiÀiÁªÀÅzÉÃ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ‘a’ ªÀÄvÀÄÛ ‘b’ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ½UÉ, ªÀÄvÀÄÛ ‘m’ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’
¥ÀÆuÁðAPÀUÀ½UÉ,

1. am × an = am+n

2. am ÷ an = am–n if m > n DzÁUÀ

= an–m if n > m }
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ3. (am)n = amn

4. (a × b)m = am × bm

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.4

1.
2

7
3 −







 −

AiÀÄ£ÀÄß q

p
 gÀÆ¥ÀzÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÁßV ¤gÀÆ¦¹ :

2. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ zsÀ£ÀWÁvÀ À̧ASÉåAiÀÄ£ÁßV ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 
4

7
3 −









(ii) 35 1212 −× (iii) 

43

13
3




















−

3. s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ IÄtWÁvÀ«gÀÄªÀAvÉ ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 
4

7
3








(ii) ( )[ ]527 (iii) 

52

4
3


















−

4. À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

(i) 
73

2
3

2
3







×








−

  (ii) 
43

3
2

3
2







−×






−

−

(iii) 
74

5
7

5
7 −−







−÷






−

5. EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀ ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ ‘ À̧j’ EªÉ ?

(i) a–m × an = a–m–n (ii) (a–m)n = a–mn

(iii) am × bm = (ab)m (iv) 
m

mm

b

a
ba 






=÷

(v) a–m × ao = am

 2.6 ap/q £À CxÀð

‘m’ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’ UÀ¼À J¯Áè ¥ÀÆuÁðAPÀ É̄̈ ÉUÀ½UÉ, am  × an = am+n JAzÀÄ w½¢zÉÝÃªÉ. a1/q,
JAzÀgÉ K£ÀÄ JAzÀÄ ¤ªÀða À̧ÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ ?

F UÀÄuÁPÁgÀªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹ :

1 1 1
q q qa a . a . . . . . .. . . . . . . . . . .× × ×  ‘q’ ¨Áj. CAzÀgÉ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ q1 1 1. . . . . . q q 1q q q qa a a a a

¨Áj+ + ×
= = = =

CAzÀgÉ a1/q, JA§ÄzÀÄ ‘a’AiÀÄ ‘q’£ÉÃ ªÀÄÆ® ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß q a  JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,

77777777 14
4

4
1

4
1

4
1

4
1

4
1

4
1

4
1

4
1

====×××
+++

CxÀªÁ 4
1

7  JA§ÄzÀÄ 7gÀ 4£ÉÃ ªÀÄÆ® 4 7 .

FUÀ ‘a’AiÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß w½AiÉÆÃt.

‘a’ JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ zsÀ£ÀªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåAiÀiÁV, ‘p’ JA§ÄzÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀ ªÀivÀÄÛ ‘q’ JA§ÄzÀÄ
¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀiÁzÀgÉ,

q pq

p

aa =
p p p p p. . . . . . q q pq q q q qa a . . . . . . . . . . 'q' a a a

¨Áj
¨Áj =

+ + ×
× × = =

p
qa∴  C£ÀÄßªÀÅzÀÄ pa  AiÀÄ, ‘q’£ÉÃ ªÀÄÆ® À̧ASÉå.

ºÁUÉAiÉÄÃ, 3
2

7  JA§ÄzÀÄ 72gÀ WÀ£ÀªÀÄÆ®.

FUÀ s̈ÁUÀ®§Þ WÁvÀUÀ½UÉ, WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÉÆÃt.

 (i) am × an = am+n

(ii) am ÷ an  = am–n

(iii) (am)n  = amn

(iv) (ab)m  = am bm

(v) m

mm

b

a

b

a =







PÉ®ªÉÇAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 2.15 : É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i)  ( ) 4
1

625 (ii) ( ) 5
2

243 (iii) 
4/3

81
16 −
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ¥ÀjºÁgÀ : (i)    ( )4

1
625 = ( ) 555)5555( 4

14
4
1

44
1

===×××
×

(ii)  ( ) ( ) 9333)33333(243 25
25

5
2

55
2

5
2

====××××=
×

(iii)  
4
3

4
3

3333
2222

81
16

−−









×××
×××=








    = 8
27

2
3

3
2

3
2

3
2 33

4
344

3
4

=





=






=






=




















−





 −×

−

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.5

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

(i) ( ) 4
3

16 (ii) 
3
2

125
27 −







 (i) ( ) 4

3
16   (ii) 

3
2

125
27 −









2. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

(i) ( ) ( ) 2
1

4
1

25625 −− ÷

(ii) 
4
3

2
1

4
1

8
7

8
7

8
7







×






×








−

(iii) 
2
3

4
1

4
3

16
13

16
13

16
13







×






×








−

 2.7 PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

£ÀªÀÄä ¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ 1£ÉÃ ¥ÁoÀzÀ°è, 2, 3, 5  ªÀÄÄAvÁzÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼À §UÉÎ £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. EªÉ®èªÀÇ

C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ. FUÀ £ÁªÀÅ, ¥ÀævÉåÃPÀ jÃwAiÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À §UÉÎ C s̈Àå¹ Ȩ́ÆÃt.
EªÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ PÀgÀtÂUÀ¼ÉAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ JAzÀgÉ, n x  gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄªÀ, C s̈ÁUÀ®§Þ zsÀ£À̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, EzÀgÀ°è ‘x’£À ‘n’£ÉÃ

ªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß ¤RgÀªÁV PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ¸ÁzsÀåªÉÃ E®è ºÁUÀÆ x JA§ÄzÀÄ zsÀ£À s̈ÁUÀ®§Þ
À̧ASÉå.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ n x  JA§ÄzÀÄ PÀgÀtÂAiÀiÁUÀ®Ä,

(1) CzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå

(2) CzÀÄ zsÀ£À̈ sÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ ªÀÄÆ®ªÁVgÀ̈ ÉÃPÀÄ.

2.7.1 PÉ®ªÀÅ ±À̈ ÁÞA±ÀUÀ¼ÀÄ [Terminology]

n x - PÀgÀtÂAiÀÄ°è

 - PÀgÀtÂAiÀÄ aºÉß [Radical Sign]

 n - PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄ CxÀªÁ PÀgÀtÂAiÀÄ WÁvÀ [Order]

 x - PÀgÀtÂÃAiÀÄ [Radicand]

UÀªÀÄ¤¹ :

(1) PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß À̧Æa À̧¢zÁÝUÀ, PÀæªÀÄªÀÅ ‘2’ JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ̧ À̈ ÉÃPÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ

7 £À PÀgÀtÂ PÀæªÀÄ 2 CAzÀgÉ 2 7 .

(2) 3 8 , EzÀÄ MAzÀÄ PÀgÀtÂ C®è, KPÉAzÀgÉ EzÀgÀ É̄̈ É ‘2’ ¤RgÀªÁVzÉ ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§Þ

À̧ASÉåAiÀiÁVzÉ.

(3) 22 + , EzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀiÁzÀgÀÆ, EzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ®è, KPÉAzÀgÉ PÀgÀtÂÃAiÀÄªÀÅ

MAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVzÉ.

PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß “ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À, C s̈ÁUÀ®§Þ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ” JAzÀÄ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

 2.8 ±ÀÄzÀÞ ªÀÄvÀÄÛ «Ä±Àæ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

(1) AiÀiÁªÀ PÀgÀtÂAiÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ C¥ÀªÀvÀð£À (rational factor) PÉÃªÀ® 1 DVzÀÄÝ, G½zÀªÀÅ
C¨sÁUÀ®§Þ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÉÆ, CAvÀºÀ PÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 5 16  ªÀÄvÀÄÛ 3 50  EªÀÅ ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

(2) AiÀiÁªÀ PÀgÀtÂUÉ, s̈ÁUÀ®§Þ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀÅ ‘1’QÌAvÀ ©ü£ÀßªÁVgÀÄªÀÅzÉÆÃ, ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ
eÉÆvÉUÉ C¨sÁUÀ®§Þ C¥ÀªÀvÀð£À«gÀÄªÀÅzÉÆÃ, CAvÀºÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ «Ä±ÀæPÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 32 3 3 7 ªÀÄvÄÀ  Û   EªÀÅ «Ä±ÀæPÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

 2.9 PÀgÀtÂUÀ¼À PÀæªÀÄ [Order of Surds]

3 45  JA§ PÀgÀtÂAiÀÄ°è, 5 JA§ÄzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ À̧ºÀUÀÄtPÀ, 3 JA§ÄzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄ, 4

JA§ÄzÀÄ PÀgÀtÂÃAiÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀPÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt:

GzÁºÀgÀuÉ 2.16: EªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ ?
3 3(i) 49 (ii) 96 (iii) 81 (iv) 256    

¥ÀjºÁgÀ: (i) 49  = 7, 7 JA§ÄzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

∴ 49   PÀgÀtÂ C®è.

(ii) 6464496 =××=

           ∴ 96   C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

⇒ 96  MAzÀÄ PÀgÀtÂ.

(iii) 333 33333381 =×××= ,

EzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

∴  3 81    MAzÀÄ PÀgÀtÂ.

(iv) 333 444444256 =×××=
EzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

∴ 3 256   MAzÀÄ PÀgÀtÂ.

»ÃUÁV (ii), (iii) ªÀÄvÀÄÛ (iv) PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.17: ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ®Æè, PÀgÀtÂPÀæªÀÄ (PÀgÀtÂWÁvÀ), PÀgÀtÂÃAiÀÄªÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj :

445 214 (iv)    213 (iii) 162 (ii)117 (i)

¥ÀjºÁgÀ:  (i) PÀgÀtÂPÀæªÀÄ ‘5’, PÀgÀtÂÃAiÀÄ 117.
 (ii) PÀgÀtÂPÀæªÀÄ ‘2’, PÀgÀtÂÃAiÀÄ 162.
(iii) PÀgÀtÂPÀæªÀÄ ‘4’, PÀgÀtÂÃAiÀÄ 213.
(iv) PÀgÀtÂPÀæªÀÄ ‘4’, PÀgÀtÂÃAiÀÄ 214.

GzÁºÀgÀuÉ 2.18 : PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, ±ÀÄzÀÞ ºÁUÀÆ «Ä±Àæ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹ :

(i) 42 (ii) 3 18 4 (iii) 4 98 2

¥ÀjºÁgÀ :  (i) 42  - ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂ.

 (ii) 3 18 4  - «Ä±ÀæPÀgÀtÂ.

(iii) 4 98 2  - «Ä±ÀæPÀgÀtÂ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ  2.10 PÀgÀtÂUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ

‘a’ ªÀÄvÀÄÛ ‘b’UÀ¼ÀÄ zsÀ£ÁvÀäPÀ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÁV, ‘n’ JA§ÄzÀÄ zsÀ£À¥ÀÆuÁðAPÀ
DVgÀÄªÁUÀ, PÀgÀtÂAiÀÄ F ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ C£Àé¬Ä À̧ÄvÀÛªÉ. [¸ÁzsÀ£É E®è]

(i) [ ] aa
n

n =

(ii) nnn abb a =

(iii) n
n

n

b

a

b

a =

EªÀ£ÀÄß ¤gÀÆ¦ À̧®Ä PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 2.19 : F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ, AiÀiÁªÀÅªÀÅ PÀgÀtÂUÀ¼À®è, PÀgÀtÂUÀ¼À
¤AiÀÄªÀÄ C£ÀÄ À̧j¹ RavÀ ¥Àr¹PÉÆ½î :

(i) 805 × (ii) 104152 ÷

(iii) 33 164 × (iv) 2732 ÷

¥ÀjºÁgÀ: (i) 20400805805 ==×=× .

20 EzÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

∴ 805 ×  PÀgÀtÂAiÀÄ®è.

(ii)
102

15
104
152104152 ==÷

8
3

40
15

1022
15 ==

××
= ,

EzÉÆAzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå.

∴ 104152 ÷   MAzÀÄ PÀgÀtÂ.

(iii) ==× 464164 333  EzÀÄ MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ®è.

(iv) 27
32

27
322732 ==÷ , EzÀÄ C s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåAiÀiÁzÀÝjAzÀ

∴ 2732 ÷  MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀiÁVzÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.6

1. F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ½UÉ PÀgÀtÂWÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ PÀgÀtÂÃAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :

119(iii)343(ii)64(i) 64

2. F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ PÀgÀtÂUÀ¼ÉAzÀÄ ºÉÃ½j :

(i) 3 64 (ii) 4 625 (iii) 6 216

(iv) 455 × (v) 6523 ×
3. F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è ±ÀÄzÀÞ ªÀÄvÀÄÛ «Ä±Àæ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw¹ :

(i) 32 (ii) 3 12 2 (iii) 3 91 31 (iv) 35

 2.11 PÀgÀtÂUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ

PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß, ©ü£ÀßgÁ² (fraction) WÁvÀUÀ¼À£ÁßV ¤gÀÆ¦ À̧§ºÀÄzÉA§ÄzÀ£ÀÆß PÀ°wgÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß
£É£É¦¹PÉÆ¼ÉÆîÃt. DzÀÝjAzÀ, FªÀgÉUÉ, F ¥ÁoÀzÀ°è PÀ°wgÀÄªÀ, WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ, PÀgÀtÂUÀ½UÀÆ
C£Àé¬Ä À̧ÄvÀÛªÉ.

D ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÆß, E°è ªÀÄvÉÛ £É£À¦¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

(i) ( )nnnnnn xy.yxxy y . x
111

or ==

(ii)
n

n

n

n
n

n

y

x

y

x
    

y

x

y

x
1

1

1

or 







==

(iii)
n

mmn
m

nn mmnm n xxx    xxx

1
11

1
1

or 







==








==

(iv) ( ) n

m

nmn

m
n m xx xx ==

1

or 

(v) ( ) ( )mnpnmn

pn

m

p

mpmn pnn p xxxx  xx
11

or ====

F ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ ¤gÀÆ¦ Ȩ́ÆÃt :

(i) ( ) 333
1

3
1

3
1

33 832424838  3 ×===×=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(ii)
( )
( )

3
3
1

3
1

3
1

9
5

9
5

9

5 =





=

(iii) 2 33266
13

1

2
1

3
2
1

3 2 7777777 ====







== ×

(iv) ( ) 53 3315 915
9

5
3

5
1

35 3 444444 × ×=====

»ÃUÉ PÀgÀtÂUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß zsÀÈqsÀ¥Àr¹PÉÆArzÉÝÃªÉ.

MAzÀÄ ¥ÀæªÀÄÄRªÁV UÀªÀÄ¤ À̧̈ ÉÃPÁzÀ CA±À :

MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ, PÀgÀtÂ PÀæªÀÄ ºÁUÀÆ PÀgÀtÂÃAiÀÄzÀ WÁvÀªÀ£ÀÄß MAzÉÃ zsÀ£À̧ ÀASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹,
PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß §zÀ° À̧§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  66 23 422 ==

   ªÀÄvÀÄÛ  88 24 933 ==

 2.12 À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ

JgÀqÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß, CªÀÅUÀ¼À À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÀzÉ, MAzÉÃ C s̈ÁUÀ®§Þ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV,
¥ÀjªÀwð À̧®Ä ¸ÁzsÀåªÁzÀgÉ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß (PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß) À̧ªÀÄgÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 53  ªÀÄvÀÄÛ 57 UÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

ºÁUÉAiÉÄÃ,  3575 =  ªÀÄvÀÄÛ 3212 = .

CAzÀgÉ, 75  ªÀÄvÀÄÛ 12 UÀ¼À£ÀÄß 5 3  ªÄÀ vÄÀ  Û  2 3 , JA§ÄzÁV §gÉAiÀÄ §ºÀÄzÁVzÉ.

»ÃUÁV 75  ªÀÄvÀÄÛ 12 UÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

 2.13 PÀgÀtÂAiÀÄ À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ (PÀ¤µÀ×) gÀÆ¥À

MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ gÀÆ¥ÀªÉAzÀgÉ,

1) PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄ, CvÀåAvÀ PÀ¤µÀ×ªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.

2) PÀgÀtÂÃAiÀÄªÀÅ ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁUÀzÉÃ EgÀÄªÀÅzÀÄ.

3) ‘a’ JA§ÄzÀÄ zsÀ£À ¥ÀÆuÁðAPÀªÁVzÀÄÝ, PÀgÀtÂÃAiÀÄzÀ°è an gÀÆ¥ÀzÀ AiÀiÁªÀÅzÉÃ À̧ASÉå
E®è¢gÀÄªÀÅzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  333 12
6
5

1218
12125

18
125 =

×
×=

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 2.20 : PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂUÀ¼ÁV À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 72 (ii) 4 74 (iii) 32
4
3

¥ÀjºÁgÀ: (i) 28747272 2 =×=×=

(ii)  444 44 179272567474 =×=×=

(iii)  18
16
93232

4
3 =×=

F ªÉÄÃ°£ÀªÉ®èªÀÇ ±ÀÄzÀÞ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.21 : F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ (simplest) «Ä±ÀæPÀgÀtÂUÀ¼ÁV ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 128 (ii) 6 320 (iii) 3 250

¥ÀjºÁgÀ: (i) 28264128 =×= , «Ä±ÀæPÀgÀtÂ.

(ii) 522222263206 ××××××=

          66 6 5252 =×= ,  «Ä±ÀæPÀgÀtÂ.

(iii) 333 252555250 =×××= , «Ä±ÀæPÀgÀtÂ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.7

1. F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ½UÉ AiÀiÁªÀ eÉÆÃrAiÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ, À̧ªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀzÀªÀÅUÀ¼ÀÄ ºÉÃ½j :

125,20(iii)186,35 (ii)    32 ,8 (i)

2. ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂUÀ¼ÁV ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 37 (ii) 3 16 3 (iii) 24
8
5

3. «Ä±ÀæPÀgÀtÂUÀ¼ÁV, À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :

(i) 3 250 (ii) 3 243 (iii) 4 512
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2.14.1 PÀgÀtÂUÀ¼À°è À̧APÀ®£À ºÁUÀÆ ªÀåªÀPÀ®£À QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÀAvÉAiÉÄÃ, PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀ§ºÀÄzÀÄ ºÁUÀÆ PÀ¼ÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  ( ) 322317531735 =+=+

      ªÀÄvÀÄÛ  [ ] 55571257512 =−=−

PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀ®Ä CxÀªÁ PÀ¼ÉAiÀÄ®Ä, ªÉÆzÀ®Ä PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀªÀiÁ£À gÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÁßV¹,
£ÀAvÀgÀ QæAiÉÄ £ÀqȨ́ À̈ ÉÃPÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,   i) 28850 +

= 21212255 ××+××

= ( ) 217125221225 =+=+

ii) 1898 −

= 233277 ××−××

= ( ) 242372327 =−=−

GzÁºÀgÀuÉ 2.22 : PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :

(i) 54264 + (ii) 2163645 −

¥ÀjºÁgÀ: (i) 54264 +

= 633264 ××+

= 6106664 =+

(ii) 2163645 −

= 6663645 ××−

= 618645 −   = 627

GzÁºÀgÀuÉ 2.23 : 054724520164524 =−+−   JAzÀÄ vÉÆÃj¹ :

¥ÀjºÁgÀ : 54724520164524 −+−

= 5475775221653324 −××+××−××

= 54757532572 −+−

= [ ]47732725 −+−   = 005 =×   = RHS
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 2.24 : À̧gÀ½ÃPÀj¹ : 4333 325431288160002 +−+

¥ÀjºÁgÀ : 3333 24022102281010102160002 =××=××××=

333 232244481288 =×××=

333 2923333543 =×××=

44 2232 =

∴ É̈ÃPÁzÀ ¥ÀjºÁgÀ :

( )
43

43

4333

22263

22293240

2229232240

+=

+−+=

+−+=

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.8

PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

1. 112175 + 2. 12820032 ++

3. 184503 + 4. 75108 −

5. 333 388124 −+ 6. 333 1284162546 +−

7. 45850314762061812 ++−+

2.14.2 PÀgÀtÂUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÁPÁgÀ :

JgÀqÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ, ¸ÀªÀiÁ£À PÀæªÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÁÝUÀ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¸À§ºÀÄzÀÄ CxÀªÁ
s̈ÁV À̧§ºÀÄzÀÄ.

PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß §zÀ̄ Á¬Ä À̧®Ä PÀgÀtÂAiÀÄ WÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ PÀgÀtÂÃAiÀÄzÀ WÁvÀªÀ£ÀÄß, MAzÉÃ
zsÀ£À̧ ÀASÉå¬ÄAzÀ, UÀÄtÂ̧ À̈ ÉÃPÀÄ CxÀªÁ s̈ÁV À̧̈ ÉÃPÉA§ÄzÀ£ÀÄß w½¢zÉÝÃªÉ.

PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÀÄªÀ CxÀªÁ ̈ sÁV À̧ÄªÀ ªÉÆzÀ®Ä, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀªÀiÁ£À PÀæªÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÁßV À̧̈ ÉÃPÀÄ.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt :

3 2 3 2 6× = × =  [ 3  ªÀÄvÀÄÛ 2 UÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÀPÀæªÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

6
2

12212 ==÷

FUÀ 3  ªÀÄvÀÄÛ 3 2 UÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÉÆÃt/ s̈ÁV Ȩ́ÆÃt.

66 3 2733 ==

63 42 =

6663 10842723 =×=×∴

ªÀÄvÀÄÛ  6
6

6

3 4
27

4
27

2
3 ==

GzÁºÀgÀuÉ 2.25 :  (i) UÀÄtÂ¹j → 3 165  ªÀÄvÀÄÛ 3 4011

(ii) s̈ÁV¹j → 3 1315 £ÀÄß jAzÀ 6 56 .

¥ÀjºÁgÀ : (i) 3 165  × 3 4011

     = 33 52222222115 ×××××××××

     = 33 5  22255 ××

     = 3 10 220

(ii) 6
6

6 2

6

3

5
169

2
5

5
13.

2
5

56
1315 ==

GzÁºÀgÀuÉ 2.26 : À̧gÀ½ÃPÀj¹, ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :

72232502 ××

¥ÀjºÁgÀ: 2102552502 =××=

242222232 =××××=

212262722 =×=

∴  21224210 ××

= 2960
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2.15 PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧Ä«PÉ

JgÀqÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧®Ä, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÉÆzÀ®Ä À̧ªÀiÁ£ÀPÀæªÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀwð¹,
£ÀAvÀgÀ CªÀÅUÀ¼À PÀgÀtÂÃAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß, À̧ºÀUÀÄtPÀ eÉÆvÉAiÀiÁV ºÉÆÃ° À̧ÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 2.27 : 4
1
 ªÀÄvÀÄÛ 3

3
1

 UÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅzÀÄ ºÉZÀÄÑ ?

¥ÀjºÁgÀ : 66

3

64
1

4
1

4
1 =






=

63
9
1

3
1 =

E°è  4
1

3
1

64
1

9
1

64
1

9
1

366 >>>

GzÁºÀgÀuÉ 2.28 : EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß DgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è eÉÆÃr¹ :
3 62, 3 5    ªÄÀ vÀÄ Û  .

¥ÀjºÁgÀ : E°è PÀæªÀÄUÀ¼ÀÄ 3, 2, 6.

EªÀÅUÀ¼À ®.¸Á.C. (LCM) 6.

66 23 422 ==∴

66 3 2733 ==

66 55 =

»ÃUÁV J®è PÀgÀtÂUÀ¼ÀÆ À̧ªÀiÁ£À PÀæªÀÄzÀ°è vÀA¢gÀÄªÉªÀÅ.

FUÀ  666 2754 <<   (PÁgÀt 4 < 5 < 27)

352 63 <<

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.9

(1) UÀÄtÂ¹j : 3 332 ªÄÀ vÀÄ Û 5 4

(2) UÀÄtÂ¹j : 33 ªÄÀ vÄÀ Û 5
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ (3) 3 3135 £ÄÀ ß 5 ¤AzÀ s̈ÁV¹j.

(4) 2 324 £ÀÄß 320   ¤AzÀ s̈ÁV¹j.

(5) AiÀiÁªÀÅzÀÄ zÉÆqÀØzÀÄ ? 5 34  CxªÀ Á 4

(6) AiÀiÁªÀÅzÀÄ À̧tÚzÀÄ ? 10 45  CxªÀ Á 9

(7) DgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉ¬Äj : 363 4  ,3  ,2

(8) CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉ¬Äj : 343 4  ,3  ,2

 2.16 PÀgÀtÂUÀ¼À s̈ÁUÀ®©ÞÃPÀgÀt (Retinalisation of Surds) [CPÀgÀtÂ PÀgÀt]

F UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹j :

(i) 333 2
1

2
1

=× (ii) 555 11
4

11
7

=× (iii) 777 4
3

4
1

=×

F ªÉÄÃ°£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè, JgÀqÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁVzÉ.
CAzÀgÉ ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè, MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄÄ E£ÉÆßAzÀgÀ ‘ s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ’ ‘Rationalising factor’
DVzÉ. (CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ)

(i) 3  JA§ÄzÀÄ 3 AiÀÄ s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ (CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ)ªÁVzÉ ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV.

(ii) 11 45  JA§ÄzÀÄ 11 75 £À s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ (CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ) ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV.

(iii) 4 7  JA§ÄzÀÄ 4 37 £À s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ (CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ) ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV.

CAzÀgÉ, MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß, s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀÄ£ÁßV ¥ÀgÀªÀwð À̧ÄªÀ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß “ s̈ÁUÀ®©Þ
PÀgÀt” JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ (CPÀgÀtÂÃ PÀgÀt). JgÀqÀÄ PÀgÀtÂ ̧ ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ¹zÁUÀ, UÀÄt®§ÞªÀÅ
MAzÀÄ ‘¨sÁUÀ®§Þ’ ¸ÀASÉåAiÀiÁzÀgÉ, D PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß, MAzÀÄ E£ÉÆßAzÀgÀ “¨sÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ”
(CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, x £À ‘ s̈ÁUÀ®©ÞAiÀÄ’ x .

23 + £À “ s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ” (CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀ) 23 − .

UÀªÀÄ¤¹ :

(i) yx −  ªÀÄvÀÄÛ yx +  EªÀÅUÀ¼ÀÄ PÀÆrzÁUÀ®Æ ªÀÄvÀÄÛ UÀÄtÂ¹zÁUÀ®Æ, s̈ÁUÀ®§Þ

À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÉÆqÀÄvÀÛªÉ.

ºÉÃUÉAzÀgÉ ( ) ( )x y x y 2x− + + =
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ( ) ( ) 2x y x y x y− + = −

F jÃwAiÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À eÉÆÃrAiÀÄ£ÀÄß À̧AAiÀÄÄVä PÀgÀtÂÃ (Conjugate Surds) J£ÀÄßªÉªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ yx − £À À̧AAiÀÄÄUÀä PÀgÀtÂ yx +  ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV.

CAzÀgÉ yx −  ªÀÄvÀÄÛ yx + UÀ¼ÀÄ À̧AAiÀÄÄVä PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ (Conjugate Surds).

GzÁºÀgÀuÉ 2.29 : 18  ºÁUÀÆ 12  gÀ  CPÀgÀtÂPÁgÀPÀ ( s̈ÁUÀ®©ÞÃAiÀÄ)UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj:

¥ÀjºÁgÀ: 18  = 23233 =××

∴ 18 gÀ CPÀgÀtÂPÁgÀPÀ 2  (Rationalising factor).

12  = 32322 =×× .

∴ 12 gÀ CPÀgÀtÂPÁgÀPÀ 3 .

GzÁºÀgÀuÉ 2.30 :  
52
52

−
+

 bÉÃzÀªÀ£ÀÄß CPÀgÀtÂÃPÀgÀtUÉÆ½¹j:

¥ÀjºÁgÀ:
52
52

−
+

= 
( )( )
( )( )

( )
3

52
5252
5252

2

−
+=

+−
++

      10
3
2

3
7

3
1027 −−=+−=

GzÁºÀgÀuÉ 2.31 : 
534
534

−
+

gÀ bÉÃzÀªÀ£ÀÄß CPÀgÀtÂÃPÀgÀtUÉÆ½¹j:

¥ÀjºÁgÀ :
534
534

−
+

= 
( )( )
( )( )534534

534534
+−
++

     = 5
29
24

29
61

4516
5244516 −−=

−
++

GzÁºÀgÀuÉ 2.32 : 123
1

+− gÀ bÉÃzÀªÀ£ÀÄß CPÀgÀtÂÃPÀgÀtUÉÆ½¹j:
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀjºÁgÀ : 123
1

+− = 
( )

( )[ ]( )[ ]123123

123

−−+−

−−

= ( ) 624
123

123
123

2 −
−−=

−−

−−

 ªÀÄvÉÛ = 
624
624

624
123

+
+×

−
−−

= 
2416

62342642434
−

−−+−−

= 
4

226
4

622 +−=−−−

GzÁºÀgÀuÉ 2.33 :  ,ba 2
23
223 +=

−
+

 DzÀgÉ ‘a’ ªÀÄvÀÄÛ ‘b’UÀ¼À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj:

¥ÀjºÁgÀ : 29
2949

23
23

23
223

23
223

−
++=

+
+×

−
+=

−
+

  =  2ba2
7
9

7
13

7
2913 +=+=+

 7
9b,

7
13a ==

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 2.10

(1) PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ CPÀgÀtÂÃPÁgÀPÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i) 3 49 (ii) 12 + (iii) 33 23 2 xyyx ++

(2) PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè, bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß CPÀgÀtÂPÀj¹, À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 5
12

(ii) 
17

32
(iii) 

511
511

+
−

(iv) 
13
13

−
+

(3) À̧gÀ½ÃPÀj¹j :  
32
32

32
32

+
−+

−
+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ(4) 123

1
−− gÀ bÉÃzÀªÀ£ÀÄß CPÀgÀtÂÃPÀj¹j.

(5) 223+=a  DzÁUÀ
a

a
1+ £ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(6) yx 7
752
752 +=

−
+

 DzÀgÉ, ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÉÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• a × a × a …. m ¨Áj = am, JA§ÄzÀÄ WÁvÁAPÀgÀÆ¥À ‘a’ JA§ÄzÀÄ DzsÁgÀ̧ ÀASÉå,
‘m’ JA§ÄzÀÄ WÁvÀ.

• WÁvÁAPÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ :

(i) am × an = am+n (ii) am ÷ an = am–n (iii) (ab)m = ambm

(iv) m

mm

b

a

b

a =







(v) ( ) mnnm aa = (vi) ao = 1 (vii) m
m

a
a

1=−

• q pq

p

aa =

• n x  JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ C¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀÄÄ, EzÀÄ PÀgÀtÂAiÀiÁUÀ¨ÉÃPÁzÀgÉ,

x JA§ÄzÀÄ ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀiÁVzÀÄÝ, ‘x’£À ‘n’£ÉÃ ªÀÄÆ®ªÀÅ ¨sÁUÀ®§Þ
À̧ASÉåAiÀiÁVgÀ̈ ÁgÀzÀÄ.

• n x £À°è ‘n’ JA§ÄzÀÄ WÁvÀ̧ ÀÆa, ºÁUÀÆ ‘x’ JA§ÄzÀÄ PÀgÀtÂÃAiÀÄ.

• MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ, À̧ºÀUÀÄtPÀªÀÅ ‘1’QÌAvÀ É̈ÃgÉ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåAiÀiÁzÁUÀ, D PÀgÀtÂAiÀÄ£ÀÄß
«Ä±ÀæPÀgÀtÂ J£ÀÄßªÀgÀÄ.

• MAzÀÄ PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄªÀÅ PÀgÀtÂÃAiÀÄzÀ ªÀÄÆ®ªÀ£ÀÄß À̧Æa À̧ÄvÀÛzÉ.

• n x  PÀgÀtÂAiÀÄ PÀæªÀÄ ‘n’.

• PÀgÀtÂUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ – (a > 0,  b > 0)

(i) [ ] aa
n

n = (ii) nnn abba =× (iii) n
n

n

b

a

b

a =

• PÀgÀtÂUÀ¼À°è ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ :

( )
n

mmn
m

nnnn xxx;  xyyx

1
11

1
1111









==








=× ;  

n

n

n

y

x

y

x
1

1

1









=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ( ) n

m

nm xx =
1

;  ( ) ( )mnanmn

an

m

a

mamn anm a xxxx    xx
11

or ====

• PÀgÀtÂUÀ¼À, C s̈ÁUÀ®§Þ CA±ÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVzÁÝUÀ, CªÀ£ÀÄß ̧ ÀªÀiÁ£ÀgÀÆ¥À PÀgÀtÂUÀ¼É£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥À PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀ§ºÀÄzÀÄ ºÁUÀÆ PÀ¼ÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

• PÀgÀtÂAiÀÄ WÁvÀ̧ ÀÆa ºÁUÀÆ PÀgÀtÂÃAiÀÄzÀ WÁvÀUÀ¼À£ÀÄß MAzÉÃ zsÀ£À À̧ASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹,
PÀgÀtÂÃAiÀÄ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß §zÀ° À̧§ºÀÄzÀÄ.

• À̧ªÀÄ PÀæªÀÄzÀ PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ À§ºÀÄzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁV À̧§ºÀÄzÀÄ.

• PÀgÀtÂUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧®Ä, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÀªÀÄPÀæªÀÄzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀwð¹, £ÀAvÀgÀ ̧ ÀºÀUÀÄtPÀUÀ¼À
eÉÆvÉ, PÀgÀtÂÃAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• JgÀqÀÄ PÀgÀtÂUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ, ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåAiÀiÁzÀgÉ, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ,
CPÀgÀtÂPÁgÀPÀUÀ¼ÉAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

• yx +  JA§ PÀgÀtÂAiÀÄÄ yx −  PÀgÀtÂAiÀÄ CPÀgÀtÂPÁgÀPÀ, « É̄ÆÃªÀÄªÁVAiÀÄÆ.

 ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :
(i) 5 × 3 × 5 × 3 × 7 × 7 × 7 × 9 × 9

(ii) 





 −×






 −×






 −×






 −

9
7

9
7

9
7

9
7

2. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 
323

7
3

5
7

6
5







×






×






− (ii) 

22

5
1

27
35

7
3







−××








3. À̧gÀ½ÃPÀj¹j, WÁvÁAPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹j :

(i) ( ) ( ) ( )222 5610 ×× (ii) 
2020

19
37

19
37







−÷






−

(iii)   

53

13
3




















4. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 3o + 7o + 37o – 3 (ii) ( 7o + 3o) ( 7o – 3o)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ5. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) ( ) ( ) 612 3232 −÷ (ii) ( ) ( ) 56 111111 −× (iii) 
53

9
2

9
2







−×






−

−

6.
x







=






×








−

7
3

7
3

7
3 113

 DzÁUÀ ‘x’£À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

7.
1292

13
3

13
3

13
3 +−−







=






×








x

  DzÁUÀ ‘x’£À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. PÉ®V£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß, C« s̈Ádå À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV ¤gÀÆ¦¹j ºÁUÀÆ GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß
WÁvÁAPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj :
(i) 6480000 (ii) 172872 (iii) 11863800

9. “ Ȩ́ÊgÀ̧ ï” £ÀPÀëvÀæªÀÅ, s̈ÀÆ«Ä¬ÄAzÀ À̧ÄªÀiÁgÀÄ 8.1  1013 Q.«Æ. zÀÆgÀzÀ°èzÉ. É̈¼ÀPÀÄ,
Ȩ́PÉArUÉ 3.0 × 105 Q.«Æ. ªÉÃUÀzÀ°è ¥ÀæAiÀiÁtÂ¹zÀgÉ, “ Ȩ́ÊgÀ̧ ï”¤AzÀ ̈ É¼ÀPÀÄ ̈ sÀÆ«ÄAiÀÄ£ÀÄß

vÀ®Ä¥À®Ä, É̈ÃPÁUÀÄªÀ À̧ªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ JA§ÄzÀ£ÀÄß ºÉÃ½j :

439 3125 (iv)       15 (iii)729 (ii)
289
36 (i) +

11. ±ÀÄzÀÞPÀgÀtÂ gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹ :
3 52(i) 3 3 (ii) 5 4 (iii) 5 2

12. À̧gÀ¼ÀvÀªÀÄ «Ä±ÀæPÀgÀtÂUÀ¼ÁV ¤gÀÆ¦¹j :

(i) 4 405 (ii) 5 320 (iii) 3 128

13. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀ eÉÆÃrUÀ¼ÀÄ, À̧ªÀiÁ£ÀgÀÆ¥ÀzÀ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ?

(i) 343,112 (ii) 33 253125,625 × (iii) 250,2166

14. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 36
3
1

2
5484 +− (ii) 1752863 −+

(iii)  501288 −+

15. zÉÆqÀØ PÀgÀtÂ AiÀiÁªÀÅzÀÄ ?

(i) 3 3or  2 (ii) 43 8or  6
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 16. CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉ¬Äj :

(i) 43 5,4,3 (ii) 3 4,3,2

17. DgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉ¬Äj :
63 320,12,16

18. bÉÃzÀUÀ¼À£ÀÄß CPÀgÀtÂÃPÀgÀtUÉÆ½¹, À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 76
3
− (ii) 37

12
− (iii) 

25
25

+
−

19. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß, bÉÃzÀªÀ£ÀÄß CPÀgÀtÂPÀgÀtUÉÆ½¹, À̧gÀ½ÃPÀj¹j :

(i) 321
1

−+ (ii) 1257
1

−+

20. ,ba 3
347
325 +=

+
+

 DzÁUÀ, ‘a’ ªÀÄvÀÄÛ ‘b’ ̈ sÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ̈ É̄ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

21. 347 +=x  DzÀgÉ, 
x

x
1+  £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

   ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

2.1

1. (i) (–7)4 (ii) 
10

4
3








(iii)  
20

7
5






 −

2. DzsÁgÀ À̧ASÉå    WÁvÁAPÀ

(i)   – 3 5
(ii)  7 4

(iii) 11
2− 8

3. (i) 2401
81

(ii) 6561
16

(iii) 64
27−

4. (i) 7
3

(ii) 324
625
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

5. (i)
5

3
1








(ii) 
4

7
1






− (iii) 

4

3
5






−

2.2
1. (i) 31 × 111 × 131(ii) 23 × 34 (iii) 23 × 33 × 71

2. (i) 36 (ii) 29 (iii) 25 × 34

(iv) 12

3

2
11

(v)
( )

5

3

2
7−

2.3

1. (i) (7)5 (ii) 
5

4
3








(iii) 
6

8
7






−

2. (i) (–7)2 (ii) 
6

4
3








(iii) 
15

8
7






−

3. (i) 218 (ii) 
6

4
3








(iii) 
15

9
5






−

(iv) 
5

3
11








(v) 
3

11
7






−

4. (i), (ii), (vii)  EªÀÅ À̧j.

(iii), (iv), (v), (vi) EªÀÅ vÀ¥ÀÄà.
2.4

1. 9
49

2. (i)
4

3
7








(ii) 122 (iii) 
12

3
13









3. (i)
4

3
7 −









(ii) 
10

7
1 −









(iii) 
10

3
4 −







−

4. (i) 16
81

(ii) 3
2− (iii) 125

343−

5. (ii), (iii), (iv)  À̧j.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2.5

1. (i) 8 (ii) 9
25

2. (i) 1 (ii) 8
7

(iii) 16
13

2.6
1. (i) 4, 64 (ii) 6, 343 (iii) 2, 119
2. (iii), (iv)
3. ±ÀÄzÀÞ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ -  (i), (iv) «Ä±Àæ PÀgÀtÂUÀ¼ÀÄ - (ii), (iii)
2.7
1. (i), (iii)

2. (i) 147 (ii) 3 432 (iii) 8
75

3. (i) 3 25 (ii) 3 93 (iii) 4 24
2.8

1. 79 2. 222 3. 227 4. 3

5. 33− 6. 3 230 7. 342536251 −+
2.9

1. 3 220 2. 3 53 3. 3 4. 6
25

216

5. 3 4 6. 4 9 7. 336 4,2,3 8. 343 2,3,4
2.10

1. (i) 3 7 (ii) 12 − (iii) 33 yx −

2. (i) 5
5

12
(ii) 

17
512

(iii) 
3
55

3
8 − (iv) 32 +

3. 14

4. [ ]262
4
1 ++−

5. 6

6.
171

720
171
179 −−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (i) 52 × 32 × 73 × 92 (ii) 
4

9
7






−

2. (i) 56
5− (ii) 105

1

3. (i) 24 × 32 × 54 (ii) 1 (iii) 
15

13
3








4. (i) Ȩ́Æ£Éß (0) (ii) Ȩ́Æ£Éß (0)

5. (i) (32)18 (ii) 111 (iii) 
2

9
2








6. x = 8
7. x = – 6
8. 27 × 34 × 54

9. 33 × 107 Ȩ́PÉAqÀÄUÀ¼ÀÄ.
10. (ii), (iii), (iv)

11. (i) 2 27 (ii) 3 500 (iii) 5 6250

12. (i) 4 53 (ii) 5 102 (iii) 3 24
13. (i), (ii)

14. (i) 3
6

127
(ii) Ȩ́Æ£Éß (0) (iii) 25

15. (i) 3 3 (ii) 3 6

16. (i) 43 5,4,3 (ii) 2,4,3 3

17. 12,320,16 63

18. (i) ( )763 +− (ii) ( )373 + (ii) 549 −

19. (i) 
4

622 ++
(ii) 

70
10527557 ++

20. a = 11,      b = –6
21. 14-
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

3
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

EzÀÄªÀgÉ«UÉ ¤ÃªÀÅ CAPÉ, À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹¢ÝÃj. EzÀgÀ°è ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ,
¥ÀÆtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼ÀÄ ªÀÄÄAvÁzÀ C£ÉÃPÀ À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À£ÀÆß, CªÀÅUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ®
UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÆß C s̈Àå¹¹¢ÝÃj.

FUÀ £ÁªÀÅ ©ÃeÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ, ©Ãd À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ® ¥ÀjPÀ®à£É
(concepts)UÀ¼À£ÀÄß ¹ÜgÁAPÀ, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ, «±ÉÃµÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ CAzÀgÉ §ºÀÄ
¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ ¥ÀæQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß w½AiÉÆÃt.

 GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ, ¤ÃªÀÅ F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀ§°èj.

• AiÀiÁªÀÅzÉÃ UÀtÂvÉÆÃQÛAiÀÄ°è, ¹ÜgÁAPÀ, ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄgÀÄw À̧§°èj.

• ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ, CªÀÅUÀ¼À°è£À ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À GzÁºÀgÀuÉ PÉÆqÀ§°èj.

• §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ, MAzÀÄ «±ÉÃµÀ jÃwAiÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß UÀÄwð¹, CjAiÀÄ§°èj.

• KPÀ ZÀgÁPÀëgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¢éZÀgÁPÀëUÀ¼À ««zsÀ jÃwAiÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß
PÉÆqÀ§°èj.

• À̧eÁw ªÀÄvÀÄÛ «eÁw ©Ãd ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è UÀÄwð À̧§°èj.

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÀ (degree of a polynomial)ªÀ£ÀÄß ¤zsÀðj À̧§°èj.

• ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À zÀvÀÛ ̈ É̄ ÉUÀ½UÉ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ̈ É̄ ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÁUÀÆ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQëUÀ¼À ±ÀÆ£ÀåUÀ¼À£ÀÄß
(Zeros polynomial) PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§°èj.

• §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀ§°èj.

 ¥ÀÆªÀð eÁÕ£ÀzÀ ¤jÃPÉë

• À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À ºÁUÀÆ £Á®ÄÌ ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À eÁÕ£À.

• ¥ÁæxÀ«ÄPÀ ºÁUÀÆ GZÀÒ¥ÁæxÀ«ÄPÀ ºÀAvÀUÀ¼À°è UÀtÂvÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À eÁÕ£À.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 3.1 ©ÃdUÀtÂvÀ ±Á À̧ÛçPÉÌ ¥ÀjZÀAiÀÄ

£ÀªÀÄVÃUÁ É̄Ã 310, 1, 2, 3, . . . . . 4, 5, , , . . . . . 22 4− −  EvÁå¢ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ¥ÀjZÀAiÀÄ«zÀÄÝ,
CªÀÅUÀ¼À°è£À À̧APÀ®£À (+), ªÀåªÀPÀ®£À (−), UÀÄuÁPÁgÀ (×) ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÁPÁgÀ (÷) QæAiÉÄUÀ¼À
¥ÀjZÀAiÀÄ«zÉ. PÉ®ªÉÇªÉÄä, a, b, x, y JA§ÄzÁV CPÀëgÁAPÀ (literal numbers) UÀ¼À£ÀÆß,
À̧ASÁågÀÆ¥ÀzÀ°è aºÉßUÀ¼ÁV §¼À̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ É̄̈ É E¥ÀàvÀÄÛ gÀÆ¥Á¬ÄUÀ¼ÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß CAPÀUÀtÂvÀzÀ°è “MAzÀÄ
¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ É̄̈ É = gÀÆ 20” JAzÀÄ §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è, EzÀ£ÉßÃ “MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ ̈ É̄ É ‘x’” JAzÁUÀ, x JA§ÄzÀÄ “MAzÀÄ ̧ ÀASÉå”AiÀÄ£ÀÄß
¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÉAiÉÄ, a, b, c, x, y, z EvÁå¢UÀ¼ÀÆ, PÀÄaðUÀ¼À, ªÉÄÃdÄUÀ¼À, ºÀ̧ ÀÄUÀ¼À, £Á¬ÄUÀ¼À,
ªÀÄgÀUÀ¼À À̧ASÁå À̧ÆZÀPÀªÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. CAzÀgÉ, CPÀëgÁAPÀUÀ¼ÀÄ, ¸ÁªÀiÁ¤åÃPÀj¹zÀ gÀÆ¥ÀUÀ¼ÁVªÉ.

MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt,

MAzÀÄ ZÀZËÑPÀzÀ, ¨ÁºÀÄ 3 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀªÁVzÁÝUÀ, CzÀgÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 4 × 3 ªÀÄÆ®ªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ.

©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è p = 4s JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è p JA§ÄzÀÄ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ, ‘s’ JA§ÄzÀÄ
ZÀZËÑPÀzÀ MAzÀÄ ¨ÁºÀÄ«£À C¼ÀvÉ.

CAPÀUÀtÂvÀ ºÁUÀÆ ©ÃdUÀtÂvÀzÀ s̈ÁµÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ°¹zÁUÀ £ÀªÀÄUÉ PÀAqÀÄ§gÀÄªÀ CA±ÀªÉAzÀgÉ,
©ÃdUÀtÂvÀzÀ s̈ÁµÉAiÀÄÄ

a) CAPÀUÀtÂvÀzÀ s̈ÁµÉVAvÀ ¤RgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.

b) CAPÀUÀtÂvÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁVzÉ.

c) CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼Àî®Ä ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä À̧Ä® s̈ÀªÁVzÉ.

E£ÀÆß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ, ªÉÄÃ°£À ¤zsÁðgÀUÀ¼ÀÄ E£ÀßµÀÄÖ À̧àµÀÖªÁUÀÄvÀÛªÉ.

s̈ÁµÁºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ ©ÃdUÀtÂvÀ ºÉÃ½PÉUÀ¼ÀÄ

i) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß 3jAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ   a + 3 = 8
8 DUÀÄvÀÛzÉ.

ii) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß CzÀjAzÀ̄ ÉÃ ºÉaÑ¹zÁUÀ,
12 §gÀÄvÀÛzÉ. x + x = 12,   2x = 12

iii) UÀ«Ä¹zÀ zÀÆgÀ = ªÉÃUÀ  À̧ªÀÄAiÀÄ d = s × t,   d = st

iv) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß, CzÀjAzÀ̄ ÉÃ UÀÄtÂ¹, (b × b) + 5 = 9
5PÉÌ Ȩ́Ãj¹zÁUÀ, 9 DUÀÄvÀÛzÉ. b2 + 5 = 9

v) JgÀqÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À y × (y + 1) = 30, y (y + 1) = 30
UÀÄt®§Þ 30 ‘y’ JA§ÄzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ CAPÀUÀtÂvÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß, CPÀëgÁAPÀUÀ½AzÀ À̧Æa¹gÀÄªÀÅzÀjAzÀ, UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À aºÉßUÀ¼ÁzÀ,

+, −, × ªÀÄvÀÄÛ ÷ UÀ¼À CxÀðªÀÇ §zÀ̄ ÁUÀzÉ, ©ÃdUÀtÂvÀzÀ®Æè CªÉÃ CxÀðzÀ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.
©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è ̧ ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, UÀÄuÁPÁgÀzÀ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ©qÀ̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ. CAzÀgÉ 5 × a gÀ §zÀ̄ ÁV
5a JAzÀÆ a × b£ÀÄß ab JAzÀÆ §gÉAiÀÄ¯ÁUÀÄvÀÛzÉ.

 3.2 ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÆ, ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ (Variables & constants)

2009£ÉÃ ªÀµÀðzÀ, d£ÀªÀj, ¥sÉ§æªÀj, ............ r Ȩ́A§gï, wAUÀ¼ÀÄUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt. E°è
2009£ÀÄß ‘a’ JAzÀÄ, wAUÀ¼ÀÄUÀ¼À£ÀÄß ‘x’ JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹zÁUÀ, ‘a’ JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ¹ÜgÁAPÀ
CzÀÄ §zÀ̄ ÁUÀÄªÀÅ¢®è, DzÀgÉ ‘x’ JA§ÄzÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉÃ wAUÀ¼ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. »ÃUÁV ‘a’ JA§ÄzÀÄ
¹ÜgÁAPÀ ªÀÄvÀÄÛ ‘x’ JA§ÄzÀÄ ZÀgÁAPÀ.

CzÉÃ jÃwAiÀÄ°è, MAzÀÄ ºÀvÀÛ£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ£ÀÄß ‘b’ JAzÀÆ, CzÀgÀ°ègÀÄªÀ «zÁåyðUÀ¼À£ÀÄß ‘y’
JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹.

‘b’ JA§ÄzÀÄ ¹ÜgÁAPÀ, ‘y’ JA§ÄzÀÄ ZÀgÁAPÀ.

E£ÉÆßAzÀÄ ¥Àj¹ÜwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

MAzÀÄ «zÁåyð¤®AiÀÄzÀ°è, PÉÆoÀrAiÀÄ ¨ÁrUÉ gÀÆ. 1000/- JAzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. ¥Àæw¢£ÀzÀ
HlzÀ É̄̈ É gÀÆ. 100/- JAzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. HlzÀ RZÀÄð «zÁåyðAiÀÄÄ, JµÀÄÖ ¢£À, Hl
ªÀiÁqÀÄvÁÛ£ÉÆ, CzÀgÀAvÉ HlzÀ RZÀÄð §gÀÄvÀÛzÉ. »ÃUÁV, PÉÆoÀr ¨ÁrUÉ, MAzÀÄ ¹ÜgÁAPÀ,
HlzÀ RZÀÄð MAzÀÄ ZÀgÁAPÀ.

FUÀ z2 y,
8
21 3x, ,

15
4 ,

2
3 ,2 14, 4, −−

EªÀÅUÀ¼À°è 
3 4

4, 14, 2, , ªÀÄvÄÀ Û 
2 15

− −  ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÉAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ. EªÀÅUÀ½UÉ

MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ É̄̈ É EªÉ. DzÀgÉ 
21 3x, y ,  2 z
8 UÀ¼À°è x, y, z EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, EªÀÅUÀ¼À É̄̈ É

¹ÜgÀªÁVgÀzÉ, x, y, z UÀ¼À ̈ É̄ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ CªÀ®A©vÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. »ÃUÁV x, y, z UÀ¼ÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÄ.
CAzÀgÉ ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÄ, CPÀëgÁAPÀUÀ¼ÁVzÀÄÝ, É̈ÃgÉ É̈ÃgÉ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ§ºÀÄzÀÄ, DzÀgÉ
¹ÜgÁAPÀUÀ¼À É̄̈ É ¤UÀ¢AiÀiÁVgÀÄvÀÛªÉ. ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ¹ÜgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß a, b, c, ……
JAzÀÆ, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß x, y, z, …… JAzÀÆ ̧ ÀÆa À̧ÄvÉÛÃªÉ. ̧ ÀAzÀ̈ sÀðPÉÌ C£ÀÄ¸ÁgÀªÁV, CPÀëgÁAPÀ
(literal number)UÀ¼ÀÄ ZÀgÁAPÀ, ¹ÜgÁAPÀ JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤zsÀðj À̧§ºÀÄzÀÄ.

 3.3 ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

CAPÀUÀtÂvÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À aºÉßUÀ¼À£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ, UÀtvÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß,
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÉAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

CAzÀgÉ, 3 + 8, 8x + 4, 5y, 7x – 2y +6, zyx
czbyax,

2y
x,

x2
1

++
++

−  EªÉ®èªÀÇ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹ : 3 + 8 JA§ÄzÀÄ CAPÉÆÃQÛ (arithmetic) ºÁUÀÆ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁVzÉ.

MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ ¸ÀASÉåUÀ¼À, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À ºÁUÀÆ UÀtÂvÀ (CAPÀUÀtÂvÀ) QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß
M¼ÀUÉÆArgÀÄvÀÛªÉ. ‘+’ CxÀªÁ ‘−’, UÀtÂvÀ aºÉßAiÀÄÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ºÀ®ªÀÅ ¨sÁUÀUÀ¼ÁV
É̈Ã¥Àðr À̧ÄªÀÅªÀÅ. ¥Àæw s̈ÁUÀªÀ£ÀÄß ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ “¥ÀzÀ” (term) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, ªÉÆzÀ®£ÉÃ ¥ÀzÀ eÉÆvÉVgÀÄªÀ ‘+’ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀÅ¢®è. GzÁºÀgÀuÉUÉ,
x − 5y + 4 JAzÀgÉ + x − 5y + 4 JAzÀÄ CxÀð.

F ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è x − 5y ªÀÄvÀÄÛ 4 JA§ ªÀÄÆgÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ½ªÉ.

3
1

xy £À°è 3
1
£ÀÄß ©Ãd¥ÀzÀ, xy£À À̧ºÀUÀÄtPÀ (co-efficient) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

‘y’£À À̧ºÀUÀÄtPÀ 3
1

x,  ‘x’£À À̧ºÀUÀÄtPÀ 3
1

y.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è ̧ ÀASÁå ̧ ÀºÀUÀÄtPÀªÀÅ +1 CxÀªÁ −1 DVzÀÝ°è ‘1’£ÀÄß §gÉAiÀÄÄªÀÅ¢®è.

CAzÀgÉ 2x y£À°è À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀ +1, ºÁUÀÆ, − 2x y£À°è À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀ 1.

“AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è, ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ bÉÃzÀzÀ°è E®èªÉÇ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ
ZÀgÁPÀëgÀzÀ WÁvÀ ¥ÀÆtð¸ÀASÉå DVgÀÄªÀÅzÉÆÃ ªÀÄvÀÄÛ ¸ÀASÁå ¸ÀºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ ªÁ¸ÀÛªÀ
À̧ASÉåUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÉÆÃ, D ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ (polynomial) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.”

ºÁUÉAzÀgÉ,

i) ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, AiÀiÁªÀÅzÉÃ ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è ZÀgÁPÀëUÀ¼ÀÄ, bÉÃzÀzÀ°è®è.
ii) §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ¥Àæw ©Ãd¥ÀzÀzÀ°ègÀÄªÀ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼ÀÄ

¥ÀÆtð À̧ASÉåAiÀiÁVªÉ (Non negative integers).
iii) ¥Àæw ©Ãd¥ÀzÀzÀ À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀªÀÅ (Numerical co-efficient) ªÁ À̧ÛªÀ

À̧ASÉåAiÀiÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 5, 3x –y , 3
1

a – b+ 2
7

 ªÀÄvÀÄÛ 8xy2yx
4
1 23 −+−  F J®èªÀÇ §ºÀÄ¥ÀzÀ

©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÁVªÉ.s

DzÀgÉ, 
2

3 31x , x y x 5
x

 ªÄÀ vÀÄ Û− + +  UÀ¼ÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À®è.

x3 + 8 JA§ÄzÀÄ, KPÀ ZÀgÁPÀëgÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ, ‘x’ ZÀgÁPÀëgÀ. 2x2 + y3 JA§ÄzÀÄ JgÀqÀÄ
ZÀgÁPÀëgÀzÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ. ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’UÀ¼ÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ F ¥ÁoÀzÀ°è £ÁªÀÅ, UÀjµÀ× JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ½UÉ ªÀiÁvÀæ ¹Ã«ÄvÀUÉÆ¼ÉÆîÃt.

KPÀ ZÀgÁPÀëªÀÅ¼Àî, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À

a0 + a1x + a2x2 + ....+anxn

EzÀgÀ°è a0, a1, a2, ....an J®èªÀÇ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ. ‘x’ J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀ (variable) ªÀÄvÀÄÛ
‘n’ MAzÀÄ ¥ÀÆtð À̧ASÉå (whole number).

a0, a1x, a2x2, ...., anxn JA§ÄªÀÅ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è PÉÃªÀ® MAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀ«zÀÝgÉ CzÀ£ÀÄß “KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ” (Monomial)
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  –2, 3y, –5x2, xy, 2
1

x2y3  JA§ÄªÀÅ KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è PÉÃªÀ® 2 ©Ãd¥ÀzÀUÀ½zÀÝgÉ, CzÀ£ÀÄß ¢é¥ÀzÉÆÃQÛ (Binomial)
J£ÀÄßªÉªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 5 + x, y2 – 8x, x3 – 1, EªÉ®èªÀÇ ¢é¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è PÉÃªÀ®, 3 ©Ãd ¥ÀzÀUÀ½zÀÝgÉ CªÀ£ÀÄß “wæ¥ÀzÉÆÃQÛ”UÀ¼ÀÄ
(Trinomials) J£ÀÄßªÉªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  x + y + 1,   x2 + 3x + 2,   x2 + 2xy + y2  EªÉ®èªÀÇ wæ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°ègÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°è, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À WÁvÀUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ,
CAvÀºÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ‘ À̧eÁw’ (like) ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 3xy + 9x + 8xy – 7x + 2x2. EzÀgÀ°è 3xy ªÀÄvÀÄÛ 8xy À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ
(like terms).

ºÁUÉAiÉÄÃ 9x ªÀÄvÀÄÛ – 7x À̧eÁwAiÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ. À̧eÁwAiÀÄ®èzÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß “«eÁw
©Ãd¥ÀzÀ” (unlike terms) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ°è 3xy ªÀÄvÀÄÛ – 7x «eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÆ ºÁUÉAiÉÄÃ 9x ªÀÄvÀÄÛ 2x2

«eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹ : J¯Áè À̧ASÁå¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ À̧eÁw ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, x2 + 2x + 3 ªÀÄvÀÄÛ x2 – 5 UÀ¼À°è 3 ºÁUÀÆ – 5 JA§ÄªÀÅ À̧eÁw¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ,
KPÉAzÀgÉ 3 = 3x0 ªÀÄvÀÄÛ – 5 = – 5x0.

2x2 – 3xy + 9y2 – 7y + 8, F §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÉÃ E®è, J®èªÀÇ
«eÁwAiÀÄªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉ 3.1 :  2x2y + 5 ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è ZÀgÁPÀëgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :

¥ÀjºÁgÀ : ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ → x ªÀÄvÀÄÛ y.  ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ → 2 ªÀÄvÀÄÛ 5.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 3.2 : 8x2y3 £À°è EªÀÅUÀ¼À À̧ºÀUÀÄtPÀ (coefficient) §gÉ¬Äj.

2 3 2 3(i) x y (ii) x (iii) y

¥ÀjºÁgÀ : ( )2 3 2 3(i) 8x y 8 x y= ×
∴  x2y3£À À̧ºÀUÀÄtPÀ 8.

( )2 3 3 2(ii) 8x y 8y x=
∴  x2£À À̧ºÀUÀÄtPÀ 8y3.

( )2 3 2 3(iii) 8x y 8x y=
∴  y3£À À̧ºÀUÀÄtPÀ 8x2.

GzÁºÀgÀuÉ 3.3 :F §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj : 2
3
1

2
53 2 +−− yxyx

¥ÀjºÁgÀ : §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÉAzÀgÉ, 3x2y,  y
3
1  x,

2
5 −− , 2

GzÁºÀgÀuÉ 3.4 :F PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ ?

(i) x62xx
2
1 23 +−+ (ii) x

1x +

(iii) 2x2 + 3x –5 x  + 6 (iv) 5 – x – x2 – x3

¥ÀjºÁgÀ : (i) ªÀÄvÀÄÛ (iv) ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀiÁvÀæªÉÃ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

(ii) gÀ°è, JgÀqÀ£ÉÃ ©Ãd¥ÀzÀ 1x
x
1 −= , F ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è ZÀgÁPÀëgÀ ‘x’£À WÁvÀ,

‘IÄt’ aºÉßAiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ. DzÀÝjAzÀ EzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®è.

(iii) gÀ°è, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ©Ãd¥ÀzÀ 2
1

5xx5 −=− , »ÃUÁV F ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è

ZÀgÁPÀëgÀ ‘x’£À WÁvÀªÀÅ “©ü£ÀßgÁ²”AiÀiÁVzÉ. DzÀÝjAzÀ, EzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ
©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®è.

GzÁºÀgÀuÉ 3.5: F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ
EzÀÝgÉ AiÀiÁªÀÅªÀÅ JAzÀÄ §gÉ¬Äj :

(i) x + y + 2 (ii) 83
2
12 22 −+−− yxyx

(iii) 1 – 2xy + 2x2y – 2xy2 + 5x2y2 (iv) 3
1

3
5

3
1

3
2 ++− yzy
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ¥ÀjºÁgÀ : (i) F §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è, ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ½®è.

(ii) x2 ªÀÄvÀÄÛ 2x
2
1−  À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

–2y ªÀÄvÀÄÛ 3 y  À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

(iii) F ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ½®è.

(iv) y
3

2
 ªÀÄvÀÄÛ y

3
5

UÀ¼ÀÄ ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 3.1

1. F PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè ZÀgÁPÀëgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj:

(i) 1 + y (ii)  7y
3
1x

3
2 ++ (iii) 32yx

5
4

(iv) 2
1xy

5
2 5 + (v) 2x2 + y2 – 8 (vi) x

1x +

2. 2x2y £À°è À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :
(i)  x2y £À À̧ºÀUÀÄtPÀ    (ii)  x2 £À À̧ºÀUÀÄtPÀ    (iii)  y £À À̧ºÀUÀÄtPÀ

3. ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ UÀtÂvÀ QæAiÀiÁ aºÉßUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, F PÉ¼ÀV£À ºÉÃ½PÉUÀ½UÉ
À̧jAiÀiÁzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj :

(i) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ°è, ªÀÄÆgÀÄ PÀrªÉÄAiÀiÁzÁUÀ, ºÀ¢£ÉÊzÀÄ DUÀÄªÀÅzÀÄ.
(ii) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß LzÀjAzÀ ºÉaÑ¹zÁUÀ, E¥ÀàvÉÛgÀqÀÄ §gÀÄªÀÅzÀÄ.

4. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è£À ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj:

(i) 2 + abc (ii) a + b + c + 2 (iii) 2
12xyyx 22 −−

(iv) 23yx
8
1

5. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ½zÀÝgÉ, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß
§gÉ¬Äj:

(i) – xy2 + x2y + y2 + 3
1

y2x (ii) 6a + 6b – 3ab + 4
1

 a2b + ab

(iii) ax2 + by2 + 2c – a2x – b2y – 3
1

 c2
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ6. F PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ ?

(i) 3
1

x3 + 1 (ii) 52 – y2 – 2 (iii) 4x–3 + 3y

(iv) 5 yx + + 6 (v) 3x2 – 2 y2 (vi) y2 – 2y
1

 + 4

7. F PÉ¼ÀV£À §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ / ¢é¥ÀzÉÆÃQÛ / wæ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß
UÀÄgÀÄw¹j:

(i) x3 + 3 (ii) 3
1

x3y3 (iii) 2y2 + 3yz + z2

(iv) 5 – xy – 3x2y2 (v) 7 – 4x2y2 (vi) – 8x3y3

 3.4 §ºÀÄ ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÀ [Degree of Polynomial]

MAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è£À, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ (sum)ªÀ£ÀÄß D ©Ãd¥ÀzÀzÀ WÁvÀ (degree
of the term) JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ : 2
1

x2y , ©Ãd¥ÀzÀ WÁvÀ 3. KPÉAzÀgÉ

‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼ÀÄ ‘2’ ªÀÄvÀÄÛ ‘1’.
EªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 2 + 1 = 3.

ºÁUÉAiÉÄÃ 2x5 ©Ãd¥ÀzÀzÀ WÁvÀ 5.
Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ¹ÜgÁAPÀzÀ WÁvÀ 0.

[degree of a non-zero constant is 0.]
KPÉAzÀgÉ 3 = 3 × 1 = 3 × x0 [x0 = 1]

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°ègÀÄªÀ ©Ãd ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, + CxÀªÁ – aºÉßUÀ½AzÀ É̈Ã¥ÀðnÖgÀÄvÀÛªÉ.
MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ (polynomial)AiÀÄ WÁvÀ (degree) JAzÀgÉ, D §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è
Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ À̧ºÀUÀÄtPÀ«gÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀ CxÀªÁ ©Ãd ¥ÀzÀUÀ¼À UÀjµÀ× ‘WÁvÀ’ªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

[ À̧ºÀUÀÄtPÀªÀÅ Ȩ́Æ£ÉßAiÀiÁVgÀ̈ ÁgÀzÀÄ.]

GzÁºÀgÀuÉUÉ : F §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è 3x4y3 + 7 xy5 – 5x3y2 + 6xy
©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼ÀÄ 7, 6, 5 ªÀÄvÀÄÛ 2 (PÀæªÀÄªÁV). EzÀgÀ°è ‘7’
UÀjµÀ×ªÁVzÉ. DzÀÝjAzÀ ªÉÄÃ°£À §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÀ 7.

§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, WÁvÀªÀÅ ‘2’ DVzÀÝgÉ, D §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß, “ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÀ
©ÃeÉÆÃPÀÛ” (quadratic polynomial) J£ÀÄßªÀgÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ : 3 – 5x + 4x2  ªÀÄvÀÄÛ  x2 + xy + y2

EªÀÅ ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ UÀªÀÄ¤¹ :

1. Ȩ́Æ£Éß (zero) C®èzÀ ¹ÜgÁAPÀ ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ‘WÁvÀ’ Ȩ́Æ£ÉßAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

2. §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼É®èzÀgÀ®Æè ¸ÀºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ, ¸ÉÆ£ÉßAiÀiÁzÀgÉ, D
§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß “±ÀÆ£Àå §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ” (zero polynomial) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.
“±ÀÆ£Àå §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ” WÁvÀ ¤ªÀðavÀªÀ®è (not defined).

 3.5 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀiË®å ªÀiÁ¥À£À

§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®è£À ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À zÀvÀÛ ̈ É̄ ÉUÉ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ̈ É̄ É PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
FUÀ 3x2 – x + 2 JA§ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É, x = 2 DzÁUÀ, PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ
ªÀÄd®ÄUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt. (UÀªÀÄ¤¹: £ÁªÀÅ KPÀZÀgÁPÀëgÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÉ ¹Ã«ÄvÀªÁVzÉÝÃªÉ.)

ªÀÄd®Ä 1 : ZÀgÁPÀëgÀ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°ègÀÄªÀ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À §zÀ°UÉ §gÉ¬Äj.
ªÉÄÃ°£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è x = 2 DzÁUÀ, 3x2 – x + 2£À É̄̈ É
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä 3(2)2 – (2) + 2.

ªÀÄd®Ä 2 : §AzÀ À̧ASÉÆåÃQÛAiÀÄ£ÀÄß À̧gÀ½ÃPÀj¹ :
3 × 4 – 2 + 2 = 3 × 4 = 12
∴ x = 2 DzÁUÀ 3x2 – x + 2£À É̄̈ É 12.

ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 3.6 : É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i) 1 – x5 + 2x6 + 7 x for x = 2
1

 DzÁUÀ

(ii) 5x3 + 3x2 – 4x – 4 for x = 1 DzÁUÀ

¥ÀjºÁgÀ : (i) x = 2
1
 DzÁUÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É

     = 2
17

2
12

2
11

65

×+





+






−

    = 2
7

32
1

32
11 ++−   = 2

9
 = 2

14

(ii) x 1= DzÁU,À  §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É

= 5 × (1)3  + 3 × (1)2 – 4 × 1 – 4



 83

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 3.6 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ±ÀÆ£ÀåUÀ¼ÀÄ [Zero of Polynomial]

ZÀgÁPÀëgÀzÀ AiÀiÁªÀ ̈ É̄ É ( É̄̈ ÉUÀ¼ÀÄ)UÉ, zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ (KPÀZÀgÁPÀëgÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ) ̈ É̄ ÉAiÀÄÄ,
±ÀÆ£Àå ( Ȩ́Æ£Éß) DUÀÄªÀÅzÉÆÃ, ZÀgÁPÀëgÀzÀ D É̄̈ É ( É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß)AiÀÄ£ÀÄß, §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ
‘±ÀÆ£Àå’ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

ªÉÄÃ°£À 3.6 GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ (ii)gÀ°è 5x3 + 3x2 − 4x − 4£À ̈ É̄ ÉAiÀÄÄ x = 1 DzÁUÀ “±ÀÆ£Àå”ªÁVzÉ.
DzÀÝjAzÀ x = 1 JA§ÄzÀÄ 5x3 + 3x2 − 4x − 4 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ±ÀÆ£Àå (zero).

ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 3.7 : PÉÆnÖgÀÄªÀ ZÀgÁPÀëgÀzÀ É̄̈ ÉAiÀÄÄ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ “±ÀÆ£Àå” ºËzÉÆÃ
CxÀªÁ C®èªÉÇÃ ¤zsÀðj¹ :

(i) x3 + 3x2 + 3x + 2;  x = – 1

(ii) x4 – 4x3 + 6x2 – 4x + 1;  x = 1

¥ÀjºÁgÀ : (i)  x   = − 1 DzÁUÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É,
=  (− 1)3 + 3 (− 1)2 + 3 (− 1) + 2
=  − 1 + 3 – 3 + 2  =  1 ≠ 0. ±ÀÆ£ÀåªÀ®è.
∴ x = − 1 JA§ÄzÀÄ zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ‘±ÀÆ£Àå’ C®è.

(ii) x = 1 DzÁUÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É,
=  (1)4 − 4 (1)3 + 6 (1)2 − 4 (1) + 1
=  1 − 4 + 6 – 4 + 1 =  0.
∴ x = 1 JA§ÄzÀÄ zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ‘±ÀÆ£Àå’.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 3.2

1. F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÀªÀ£ÀÄß §gÉ¬Äj :

(i) 7x
5

18
(ii) 3y

8
7

(iii) 10 x (iv) 27

2. PÉ¼ÀV£À ‘KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ’UÀ¼À£ÀÄß, CªÀÅUÀ¼À WÁvÀUÀ¼À DgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è §gÉ¬Äj :

– 3x6, 2x
9
2

, 9x, – 25x3, 2.5

3. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ‘WÁvÀ’ ¤zsÀðj¹j :
(i) 5x6y4 + 1 (ii) 105 + xy3

(iii) x2 + y2 (iv) x2y + xy2 – 3xy + 4



 84

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 4. À̧Æa¹gÀÄªÀ, ZÀgÁPÀëgÀzÀ ̈ É̄ ÉUÉ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ̈ É̄ É PÀAqÀÄ»r¬Äj:

(i) x2 – 25 for x = 5 (ii) x2 + 3x – 5 for x = –2

(iii) 5
7

5
4

3
2 23 −+ xx ;  x = – 1 (iv) 2x3 – 3x2 – 3x + 12; x = – 2

5. x = 2 ªÀÄvÀÄÛ x = 3 EªÀÅUÀ¼ÀÄ, x2 – 5x + 6 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ‘±ÀÆ£Àå’UÀ¼ÀÄ
JA§ÄzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

 3.7 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À À̧APÀ®£À ªÀÄvÀÄÛ ªÀåªÀPÀ®£À

§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, À̧eÁw ªÀÄvÀÄÛ «eÁw, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ EgÀ§ºÀÄzÉAzÀÄ w½¢zÉÝÃªÉ.
§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÁUÀ, À̧eÁw ©Ãd ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß MnÖUÉ PÀÆqÀÄvÉÛÃªÉ. ºÁUÉAiÉÄÃ
PÀ¼ÉAiÀÄÄ«PÉAiÀÄ°è §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è£À ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ½AzÀ PÀ¼ÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

À̧eÁw ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀÄ ºÁUÀÆ PÀ¼ÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ ºÉÃUÉ?

2x ªÀÄvÀÄÛ 3x, ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÁUÀ, CAPÀ UÀtÂvÀzÀ°è ªÀiÁqÀÄªÀAvÉ, ©ÃdUÀtÂvÀzÀ®Æè
ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ. £ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀAvÉ,

(5 × 6) + (5 × 7) = 5 × (6 + 7)

(6 × 5) + (7 × 5) = (6 + 7) × 5

∴ 2x + 3x = (2 × x) + (3  x)

         = (2 + 3) ⋅ x  = 5x

ºÁUÉAiÉÄÃ 2xy + 4xy = (2 + 4) xy = 6xy

3x2y + 8x2y = (3 + 8) × x2y = 11x2y

CzÉÃ jÃwAiÀÄ°è, (7 × 5) – (6 × 5) = (7 − 6) × 5 = 1 × 5

∴  5x – 2y = (5 – 2) y = 3y

ªÀÄvÀÄÛ   9x2y2 – 5x2y2 = (9 – 5) x2y2 = 4x2y2

ªÉÄÃ°£ÀzÀjAzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉAzÀgÉ,

1. JgÀqÀÆ CxÀªÁ CzÀQÌAvÀ ºÉZÀÄÑ ‘¸ÀeÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ CzÉÃ ¸ÀeÁw
©Ãd¥ÀzÀªÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ ̧ ÀASÁåUÀÄtPÀªÀÅ, ªÀÄÄAa£À ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ̧ ÀASÁåUÀÄtPÀUÀ¼À
ªÉÆvÀÛªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

2. JgÀqÀÄ ‘¸ÀeÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ªÀåvÁå¸ÀªÀÅ, CzÉÃ ¸ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀªÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ
À̧ASÁåUÀÄtPÀªÀÅ, ªÀÄÄAa£À À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À À̧ASÁåUÀÄtPÀUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

DzÀÝjAzÀ JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÁUÀ, PÉ¼ÀV£À ªÀÄd®ÄUÀ¼À£ÀÄß
C£ÀÄ À̧j À̧ÄvÉÛÃªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀªÀÄd®Ä – 1 : PÉÆnÖgÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è£À, ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß UÀÄA¥ÀÄ ªÀiÁrj.

ªÀÄd®Ä – 2 : À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉ¬Äj.

GzÁºÀgÀuÉ 3.8 :  − 3x + 4 ªÀÄvÀÄÛ 2x2 − 7x – 2 UÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj :

¥ÀjºÁgÀ : (–3x + 4) + (2x2 – 7x – 2)

= 2x2 + (–3x –7x) + (4 – 2)
= 2x2 + (–3 – 7)x + 2
= 2x2 + (–10)x + 2
= 2x2 – 10x + 2
∴  (–3x + 4) + (2x2 – 7x – 2) = 2x2 – 10x + 2

i) §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀ®Ä, ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ MAzÀgÀ PÉ¼ÀUÉ MAzÀÄ §gÀÄªÀAvÉ
§gÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ.

ii) £ÀAvÀgÀ ̧ ÀeÁw ¥ÀzÀUÀ¼À ̧ ÀASÉå UÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀÄ. »ÃUÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À À̧APÀ®£ÀªÀÅ À̧Ä® s̈ÀªÁUÀÄªÀÅzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉ 3.8gÀ É̄PÀÌªÀ£ÀÄß

       –3x  + 4
2x2  –7x  – 2
2x2 + (–7 –3)x  + (4– 2)

∴  (–3x + 4) + (2x2 – 7x – 2) = 2x2 – 10x + 2
      JAzÀÆ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 3.9 : 
3 75 x  +  3 y        2 x  +  y  +  
4 4

- ªÄÀ vÄÀ Û -  UÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj :

¥ÀjºÁgÀ :  
4
3  3y    5x  −+

4
7  y    2x  ++−







 −++

4
3

4
74y3x

= 3x + 4y + 1

∴ 





 ++−+






 −+

4
7  y    2x    

4
3  3y    5x  = 3x + 4y + 1

2

2

3x 4

2x 7x 2

2x 10x 2

− +

− −

− +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

GzÁºÀgÀuÉ 3.10 : 
3

3 2 43 xx + x + x+1    x - -3x+1
2 2

ªÄÀ vÄÀ Û  UÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj :

¥ÀjºÁgÀ :         1    x      x  x
2
3 22 +++

34 x
2
1  x −+ – 3x  +  1

( ) ( )1131
2
1

2
3 234 ++−++






 −+ xxxx

=  22234 +−++ xxxx









+−−+






 +++∴ 13x

2
xx   1xxx

2
3 3

422 = 22234 +−++ xxxx

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, E£ÉÆßAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ PÀ¼ÉAiÀÄ®Ä, F PÉ¼ÀV£À
ªÀÄd®ÄUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ À̧j À̧ÄvÉÛÃªÉ.

ªÀÄd®Ä – 1 : AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ PÀ¼ÉAiÀÄ É̈ÃPÉÆÃ, D §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß §gÉ¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 2 : PÀ¼ÉAiÀÄ É̈ÃPÁzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ªÉÄÃ°£À ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ PÉ¼ÀUÉ, À̧eÁw
©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, MAzÀgÀ PÉ¼ÀUÉ MAzÀgÀAvÉ §gÀÄªÀAvÉ §gÉ¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 3 : PÀ¼ÉAiÀÄ É̈ÃPÁzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À aºÉßAiÀÄ£ÀÄß §zÀ̄ Á¬Ä¹
[+£ÀÄß – UÀÆ, – £ÀÄß +UÀÆ].

ªÀÄd®Ä – 4 : À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj.

GzÁºÀgÀuÉ £ÉÆÃqÉÆÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 3.11 :  2 22 24 x + 3x +    9 x 3x
3 7

AiÀÄ£ÄÀ ß− − −  jAzÀ PÀ¼É¬Äj :

¥ÀjºÁgÀ :    7
23x9x 2 −−

 
3
23x4x2 ++−

+        –      –

( ) ( ) 





 −−+−−++

3
2

7
23349 2 xx

= 21
20613 2 −− xx
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ







 ++−−






 −−∴

3
23x4x

7
23x9x 22 = 21

20613 2 −− xx

GzÁºÀgÀuÉ 3.12 : 3x – 5x2 + 7 + 3x3 £ÀÄß  2x2 –5 + 11x – x3 jAzÀ PÀ¼É¬Äj:

¥ÀjºÁgÀ : – x3 + 2x2 + 11x – 5

3x3  – 5x2 + 3x   + 7

–     +      –        –

(–1–3)x3 + (2 + 5)x2 + (11 – 3)x + (–5 – 7)

= – 4x3 + 7x2 + 8x – 12

∴ (2x2 –5 + 11x – x3) – (3x – 5x2 + 7 + 3x3 ) = – 4x3 + 7x2 + 8x – 12

GzÁºÀgÀuÉ 3.13 : 12xy – 5y2 – 9x2 £ÀÄß  15xy + 6y2 + 7x2 ¤AzÀ PÀ¼É¬Äj :

¥ÀjºÁgÀ : 15xy + 6y2 + 7x2

12xy – 5y2 – 9x2

–      +      +
3xy + 11y2 + 16x2

⇒  (15xy + 6y2 + 7x2) – (12xy – 5y2 – 9x2 ) = 3xy + 11y2 + 16x2

À̧APÀ®£À, ªÀåªÀPÀ®£ÀUÀ¼À E£ÀÆß GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt :

(15xy + 6y2 + 7x2) – (12xy – 5y2 – 9x2 )
= 15xy + 6y2 + 7x2 – 12xy + 5y2 + 9x2

= 3xy + 11y2 + 16x2

GzÁºÀgÀuÉ 3.14 :  3x + 4y – 5x2,  5y + 9x  ªÀÄvÀÄÛ  4x – 17y – 5x2 UÀ¼À£ÀÄß PÀÆrj :

¥ÀjºÁgÀ : 3x + 4y – 5x2

9x + 5y

4x – 17y – 5x2

16x – 8y – 10x2

∴ (3x + 4y – 5x2) + (5y + 9x) + (4x – 17y – 5x2) = 16x – 8y – 10x2

GzÁºÀgÀuÉ 3.15 : x2 – x – 1 £ÀÄß  3x2 – 8x + 11,  – 2x2 + 12x ªÀÄvÀÄÛ
   – 4x2 + 17. UÀ¼À ªÉÆvÀÛ¢AzÀ PÀ¼É¬Äj :
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ¥ÀjºÁgÀ : ªÉÆzÀ®Ä 3x2 – 8x + 11,  – 2x2 + 12x ªÀÄvÀÄÛ – 4x2 + 17 gÀ ªÉÆvÀÛ

PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.

   3x2  –  8x    + 11

– 2x2 + 12x
– 4x2            + 17

 – 3x2  + 4x  + 28

    FUÀ   x2 – x – 1  £ÀÄß  F ªÉÆvÀÛ¢AzÀ PÀ¼ÉAiÉÆÃt.

– 3x2  + 4x  + 28
     x2  –   x    –  1
–        +         +

– 4x2  + 5x  + 29

ºÁUÁV É̈ÃPÁzÀ ¥sÀ°vÁA±À  – 4x2  + 5x  + 29.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 3.3

1. PÉÆnÖgÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À eÉÆÃrAiÀÄ£ÀÄß PÀÆrj :

(i) 5x
4
1x

7
3    1;xx

3
2 22 ++++

(ii) 3–x2x   1;xx
5
7 223 ++−

(iii) y
3
74x5x3x    4y;3x7x 232 +−++−

(iv) 2x3 + 7x2y – 5xy + 7;  – 2x2y + 7x3 – 3xy – 7

2. PÀÆrj :
(i) x2 – 3x + 5,  5 + 7x – 3x2 and x2 + 7

(ii) xx  andx  
8
15x

3
2  5,x

8
7x

3
1 222 −−++−+

(iii) a2 – b2 + ab,  b2 – c2 + bc and c2 – a2 + ca
(iv) 2a2 + 3b2, 5a2 – 2b2 + ab and – 6a2 – 5ab + b2

3. PÀ¼É¬Äj :

(i) 7x3 – 3x2 + 2 from x2 – 5x + 2
(ii) 3y – 5y2 + 7 + 3y3 from 2y2 – 5 + 11y – y3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ(iii) 2z3 + 7z – 5z2 + 2 from 5z + 7 – 3z2 + 5z3

(iv) 12x3 – 3x2 + 11x + 13 from 5x3 + 7x2 + 2x –4

4. (4a – b – ab + 3) £ÀÄß, (3a – 5b + 3ab)  ªÀÄvÀÄÛ  (2a + 4b – 5ab) UÀ¼À ªÉÆvÀÛ¢AzÀ
PÀ¼É¬Äj.

 3.8 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ

MAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ À®Ä, £ÁªÀÅ WÁvÁAPÀ
¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ aºÉßUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÉÛÃªÉ.

  3a × a2b2c2 = (3 × 1) a2+1 b2 c2 = 3a3b2c2

ºÁUÉAiÉÄ   – 5x × 2 xy3 = (– 5 × 2) x1+1 y3 = – 10 x2y3

  2311122

6
1

3
1

2
1

3
1

2
1

zyzyyzzy =





−





−=






−×− ++

KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®èzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ ÀÄªÁUÀ,
§ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ¥Àæw ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÆß KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,  x2y × (–y2 + 2xy + 1)  = x2y × (–y2) + (x2y) × 2xy + (x2y) × 1

     = – x2y3 + 2x3y2 + x2y

KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ®èzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÀÄªÁUÀ, MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ¥Àæw
©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀgÀ ¥Àæw©Ãd¥ÀzÀzÉÆqÀ£É UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, (2n + 3) (n2 – 3n + 4) = 2n × n2 + 2n × (– 3n) + 2n × 4 + 3 × n2 + 3
    × (–3n) +  3 × 4

= 2n3 – 6n2 + 8n + 3n2 – 9n + 12

= 2n3 – 3n2 – n + 12

E£ÀÄß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 3.16 :  (0.2x2 + 0.7x + 3) ªÀÄvÀÄÛ (0.5x2 – 3x)UÀ¼À UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj :

¥ÀjºÁgÀ : (0.2x2 + 0.7x + 3) × (0.5x2 – 3x)

=  0.2x2 × 0.5x2 + 0.2x2 × (− 3x) + 0.7x × 0.5x2 + 0.7x × (− 3x)
    + 3 × 0.5x2 + 3 × (− 3x)

=  0.1x4 − 0.60x3 + 0.35x3 – 2.1x2 + 1.5x2 – 9x

=  0.1x4 – 0.25x3 – 0.6x2 – 9x
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 3.17 :  (2x – 3 + x2) £ÀÄß (1 – x) ¤AzÀ UÀÄtÂ¹j :

¥ÀjºÁgÀ : §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ‘x’ £À WÁvÀUÀ¼À CªÀgÉÆÃºÀt
PÀæªÀÄzÀ°è eÉÆÃr¹zÁUÀ

(x2 + 2x – 3) × (− x + 1)

=  x2 × (− x) + x2 × 1 + 2x ⋅ (− x) + 2x × 1 + (− 3) ⋅ (− x) + (− 3) × 1

=  − x3 + x2 – 2x2 + 2x + 3x – 3

=  − x3 – x2 + 5x – 3

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ jÃwAiÀÄ°è,

x2    + 2x – 3  → MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ

– x  + 1   → ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ

– x3 – 2x2  + 3x
       + x2    + 2x – 3   → s̈ÁUÀ±ÀB UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ

– x3 – x2  + 5x  – 3

 3.9 §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À s̈ÁUÁPÁgÀ

MAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ s̈ÁV À̧®Ä, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À
À̧ASÁåUÀÄtPÀUÀ¼À£ÀÆß, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À£ÀÆß, ¥ÀævÉåÃPÀªÁV ¥ÀjUÀtÂ¹, s̈ÁUÀ®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rzÀÄ,

(WÁvÁAPÀ ¤AiÀÄªÀÄzÀ C£ÀÄ¸ÁgÀ), £ÀAvÀgÀ s̈ÁUÀ®§ÞUÀ¼À£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,

(i)
y

y

x

x

yx

yx
yxyx

3

2

3

2

33
233

5
25

5
25525 ××==÷

    = 5 × x1 × y2

    = 5xy2

(ii)
x
x

1
a

4
12

4x
12ax4x12ax

22
2 ××−=−=÷−

  = – 3ax
MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, MAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ ¨sÁV¸À®Ä, §ºÀÄ¥ÀzÀ
©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, ¥Àæw ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ s̈ÁV À̧ÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ,

(i) ( )
x

x

x

x

x

x
xxxx

3
18

3
3

3
15318315

23
23 +−=÷+−   =   5x2 – x + 6
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(ii) ( ) ( )
2x

10x
2x
8x2x10x8x

2
2

−
+

−
−=−÷+−

( ) x
x

2
10

x
x

2
8 2

×
−

+















−
−=

= 4x – 5

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ ̈ sÁV À̧®Ä, CAPÀUÀtÂvÀzÀ
jÃwAiÀÄ°è ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ.  20£ÀÄß 3jAzÀ s̈ÁV À̧ÄªÀ PÀæªÀÄ eÁÕ¦¹PÉÆ½îj.

6
3 20

18
2

¨sÁU®À §Þ
¨sÁdPÀ ¨sÁdå

± ÃÉ µÀ

→
← →

→

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, E£ÉÆßAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÉÆAzÀ s̈ÁV À̧ÄªÁUÀ EgÀÄªÀ
ªÀÄd®ÄUÀ¼À£ÀÄß GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ F PÉ¼ÀUÉ «ªÀj¹zÉ.

(2x2 + 5x + 3) £ÀÄß (2x + 3) jAzÀ s̈ÁV Ȩ́ÆÃt :

ªÀÄd®Ä – 1 : JgÀqÀÆ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß,
ZÀgÁPÀëgÀzÀ WÁvÁAPÀUÀ¼À CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è
§gÉ¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 2 : s̈ÁdåzÀ ªÉÆzÀ® ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, ̈ sÁdPÀzÀ ªÉÆzÀ®
©Ãd¥ÀzÀ¢AzÀ ¨sÁV¹, ¨sÁUÀ®§ÞzÀ ªÉÆzÀ®
©Ãd¥ÀzÀ ¥ÀqÉ¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 3 : ¨sÁUÀ®§ÞzÀ ªÉÆzÀ® ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, ¨sÁdPÀzÀ
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß UÀÄtÂ¹, §gÀÄªÀ
UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß, s̈Ádå¢AzÀ PÀ¼É¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 4 : ±ÉÃµÀ s̈ÁdåzÀ, ªÉÆzÀ® ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, s̈ÁdPÀzÀ
ªÉÆzÀ® ©Ãd¥ÀzÀ¢AzÀ ̈ sÁV¹, ̈ sÁUÀ®§ÞzÀ JgÀqÀ£ÉÃ
©Ãd¥ÀzÀ ¥ÀqÉ¬Äj.

ªÀÄd®Ä – 5 : s̈ÁdPÀzÀ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÆß, ̈ sÁUÀ®§ÞzÀ
Jg Àq À£ ÉÃ ©Ãd¥Àz À¢AzÀ U ÀÄt Â¹, §gÀÄª À
UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß ±ÉÃµÀ s̈Ádå¢AzÀ PÀ¼É¬Äj.

35232 2 +++ xxx

x
xxx 35232 2 +++

1
35232 2

+
+++

x
xxx

              2x2   + 3x
              –      –

2x + 3
2x +3
–    –
0

x
xxx 35232 2 +++

              2x2   + 3x
              –      –

2x + 3
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©ÃdUÀtÂvÀ ªÀÄd®Ä – 6 : 4 ªÀÄvÀÄÛ 5 ªÀÄd®ÄUÀ¼À£ÀÄß, ±ÉÃµÀªÀÅ Ȩ́Æ£Éß CxÀªÁ s̈ÁdPÀzÀ WÁvÀQÌAvÀ, PÀrªÉÄ

WÁvÀzÀ, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁUÀÄªÀªÀgÉUÉ, ¥ÀÄ£ÀB ªÀiÁrj. ªÉÄÃ°£À
GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ°è ±ÉÃµÀªÀÅ Ȩ́Æ£Éß (0) ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§ÞªÀÅ x + 1, DVzÉ.

E£ÀÆß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt :

GzÁºÀgÀuÉ 3.18 : (x3 – 1) £ÀÄß (x + 3) ¤AzÀ s̈ÁV¹j.

¥ÀjºÁgÀ :
1

     11

2

3
++

−−
xx

xx

x3       – x2

–                +
    x2  – 1
    x2         – x
         –                   +
           x   –  1
           x   –  1
          –    +
                0

E°è ±ÉÃµÀ Ȩ́Æ£Éß, s̈ÁUÀ®§Þ x3 + x + 1.

GzÁºÀgÀuÉ 3.18 :  (5x – 11 – 12x2 + 2x3) £ÀÄß (2x − 5) jAzÀ s̈ÁV¹j.

¥ÀjºÁgÀ : ªÉÆzÀ®Ä §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ZÀgÁPÀëgÀ WÁvÁAPÀzÀ CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è
§gÉzÁUÀ 2x3 – 12x2 + 5x − 11 §A¢zÉ.

4
25x

2
7x

     11–5x12x2x52x

2

23

−−

+−−
2x3  –  5x2

–     +
       – 7 x2   +  5x  – 11

       – 7 x2   + x
2

35

       +         –

       – x
2
25

 – 11

       – x
2
25

 + 4
125

       +           –

– 4
169
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

E°è ±ÉÃµÀ – 4
169

, s̈ÁUÀ®§Þ  4
25x

2
7x2 −− .

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 3.4

1. UÀÄtÂ¹j :
(i)  9b2 c2 £ÀÄß 3b EAzÀ
(ii)  5x3 y5 £ÀÄß – 2xy ¬ÄAzÀ
(iii)  2xy + y2 £ÀÄß – 5x ¤AzÀ
(iv)  x + y £ÀÄß x – 3y ¤AzÀ

2. s̈ÁUÀ®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i) 2235 yxyx ÷ (ii) ( )2327 z4yz28y −÷−

(iii) ( ) 2534 abaa ÷+ (iv) 4265 c3bc15b ÷−

3. s̈ÁUÁPÁgÀ ªÀiÁr, ±ÉÃµÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§Þ §gÉ¬Äj :

(i)  (x2 − 1) £ÀÄß (x + 1) ¤AzÀ
(ii)  x2 − x + 1 £ÀÄß (x + 1) ¤AzÀ
(iii)  6x2 − 5x + 1 £ÀÄß 2x – 1 ¤AzÀ
(iv)  2x3 + 4x2 + 3x + 1 £ÀÄß x + 1 ¤AzÀ

 £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• AiÀiÁªÀÅzÉÃ É̈ÃgÉ É̈ÃgÉ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆAzÀ§®è, CPÀëgÁAPÀ (CeÁÕvÀ gÁ²)UÀ¼À£ÀÄß ZÀgÁPÀëgÀ
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• ¹ÜgÁAPÀªÀÅ MAzÀÄ ¤UÀ¢vÀ É̄̈ É ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.

• MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ, ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À ̧ ÀAUÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛzÉ.
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ CxÀªÁ C£ÉÃPÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÄÝ, ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ ‘+’
CxÀªÁ ‘–’ aºÉßUÀ½AzÀ À̧§A¢ü̧ À®ànÖgÀÄvÀÛªÉ.

• 2xy ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è, 2 J£ÀÄßªÀÅzÀÄ À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀªÁVzÉ. 2x JA§ÄzÀÄ ‘y’£À ªÀÄvÀÄÛ
2y JA§ÄzÀÄ ‘x’£À À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ.

• Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ‘x’£À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀ ‘+ 1, -x’£À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀ ‘– 1’ DVgÀÄvÀÛzÉ.

• AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ bÉÃzÀzÀ°è EgÀÄªÀÅ¢®èªÉÇÃ, ¥Àæw ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è EgÀÄªÀ,
¥Àæw ZÀgÁPÀëgÀzÀ WÁvÀªÀÅ ¥ÀÆtð À̧ASÉåAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÉÆÃ, ªÀÄvÀÄÛ À̧ASÁå À̧ºÀ UÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ
ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÁVgÀÄªÀÅzÉÆÃ D jÃwAiÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ J£ÀÄßªÉªÀÅ.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ • ‘x’ JA§ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ “ªÀiÁ£ÀPÀ” gÀÆ¥À

2 3 n
0 1 2 3 na a x a x a x .............. a x+ + + +  CxÀªÁ

n n 1 3 2
n n 1 3 2 1 0a x a x ............ a x a x a x a−

−+ + + + +  DVgÀÄvÀÛzÉ.

• n, n – 1, n – 2, ……. 3, 2, 1 JA§ÄªÀÅ ¥ÀÆtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

• MAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀ«gÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ, JgÀqÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÀÝgÉ, ¢é¥ÀzÉÆÃQÛ
JAzÀÆ, ªÀÄÆgÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ½zÀÝgÉ CzÀ£ÀÄß wæ¥ÀzÉÆÃQÛ JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛ CxÀªÁ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°ègÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°è, MAzÉÃ (same)
ZÀgÁPÀ ëgÀUÀ½zÀÄÝ, ZÀgÁPÀ ëgÀUÀ¼À WÁvÀUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ DVzÀÝgÉ, D ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß
”¸ÀeÁw” (like) ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. “¸ÀeÁw”UÀ¼À®èzÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ «eÁw
©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ (unlike).

• MAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀzÀ°ègÀÄªÀ, ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À, WÁvÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß ©Ãd¥ÀzÀzÀ WÁvÀ (degree
of term) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ Ȩ́Æ£Éß À̧ASÁåUÀÄtPÀªÀ®èzÀ ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è£À UÀjµÀ× WÁvÀªÀ£ÀÄß
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÀ (degree of the polynomial) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ¹ÜgÁAPÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÁAPÀ “ Ȩ́Æ£Éß” (zero) DVgÀÄvÀÛzÉ.

• MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛ CxÀªÁ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ½UÉ À̧ASÁåªÀiË®åªÀ£ÀÄß
( É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß) ¤ÃqÀÄ«PÉAiÀÄ£ÀÄß, ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ CxÀªÁ ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ªÀiË®åªÀiÁ¥À£À
QæAiÉÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• ZÀgÁPÀëgÀ (ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ)UÀ¼À AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉUÀ½UÉ, ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ É̄̈ É Ȩ́Æ£Éß DUÀÄªÀÅzÉÆÃ,
D ZÀgÁPÀëgÀ É̄̈ É ( É̄̈ ÉUÀ¼ÀÄ)AiÀÄ£ÀÄß ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ “ Ȩ́Æ£ÉßUÀ¼ÀÄ” (zeros) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• JgÀqÀÄ ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ CzÉÃ À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ À̧ASÁå
UÀÄtPÀªÀÅ, ªÀÄÄAa£À JgÀqÀÄ À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• JgÀqÀÄ ‘ À̧eÁw’ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ CzÉÃ À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀªÁVzÀÄÝ, EzÀgÀ À̧ASÁå
À̧ºÀUÀÄtPÀªÀÅ, ªÀÄÄAa£À JgÀqÀÄ ̧ ÀeÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À ̧ ÀASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• MAzÀÄ §ºÀÄzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ KPÀ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ, UÀÄtÂ̧ À®Ä CxÀªÁ
s̈ÁV À̧®Ä, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÆß KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ, ¥ÀævÉåÃPÀªÁV,

WÁvÁAPÀ ªÀÄvÀÄÛ aºÉßUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄªÀ£ÀÄß DzsÀj¹ UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ CxÀªÁ s̈ÁV À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ À®Ä,
MAzÀgÀ ¥Àæw©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀgÀ ¥Àæw©Ãd¥ÀzÀ¢AzÀ UÀÄtÂ¹, §gÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß
Ȩ́Ãj¹, À̧gÀ½ÃPÀj À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ §ºÀÄ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ s̈ÁV À̧®Ä,
JgÀqÀÆ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß, ZÀgÁPÀëgÀzÀ WÁvÀUÀ¼À CªÀgÉÆÃºÀt PÀæªÀÄzÀ°è eÉÆÃr¹,
£ÀAvÀgÀ CAPÀUÀtÂvÀ jÃwAiÀÄ ̈ sÁUÁPÁgÀzÀ ªÀÄd®ÄUÀ¼À (steps) jÃwAiÀÄ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ GvÀÛgÀUÀ¼À°è À̧jAiÀiÁzÀÄzÀPÉÌ () UÀÄgÀÄvÀÄ ºÁQj :

 (i) 6x4y2 ©Ãd¥ÀzÀzÀ°è x4 £À À̧ºÀUÀÄtPÀ
(A)  6          (B)  y2         (C)  6y2       (D)  4

 (ii) − x2y4 KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ, À̧ASÁåUÀÄtPÀ
(A)  2          (B)  6          (C)  1          (D)  − 1

(iii) PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ ?

(A)  3.7x8x
2

1 2 +− (B) 4
2x
12x −+

(C) ( ) ( )2222 yx2yx +÷− (D) 215xxx6 −−+

(iv) ( )( ) 232 b32b7aba21 +−−   ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ°è JµÀÄÖ ©Ãd¥ÀzÀUÀ½ªÉ ?

(A)  5          (B)  4          (C)  3          (D)  2

 (v) PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, ¢é¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ ?
(A)  2x2y2     (B)  x2 + y2 – 2xy (C)  2 + x2 + y2 + 2x2y2

 (D)  1 – 3x2y3

(vi) F PÉ¼ÀV£À eÉÆÃrUÀ¼À°è À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ ?

(A)  2a, 2b        (B)  2xy3,  2x3y  (C)  3x2y, 
2yx

2
1

       (D)  8,  16a

(vii) x2 – 2x – 15 ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ Ȩ́Æ£Éß (zero)
(A)  x = − 5      (B)  x = − 3  (C)  x = 0  (D)  x = 3

(viii) x3y4 + 9x6 – 8y5 + 17, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ WÁvÁAPÀ
(A)  7               (B)  17  (C)  5   (D)  6

2. ZÀgÁPÀëgÀ ªÀÄvÀÄÛ UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À aºÉßUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ PÉ¼ÀV£À
s̈ÁµÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÁßV §gÉ¬Äj :

(i) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß CzÀPÉÌÃ PÀÆrzÀgÉ DgÀÄ DUÀÄvÀÛzÉ.
(ii) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ, ªÀÄÆgÀgÀµÀÖgÀ°è, £Á®Ì£ÀÄß PÀ¼ÉzÀgÉ, ºÀ£ÉÆßAzÀÄ DUÀÄvÀÛzÉ.
(iii) JgÀqÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ, Ȩ́̈ À̧ ÀASÉåUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ ªÀÄÆªÀvÉÛöÊzÀÄ.
(iv) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ MAzÀÄ s̈ÁUÀªÀÅ, CzÉÃ LzÀ£ÉÃ MAzÀÄ s̈ÁUÀQÌAvÀ

JgÀqÀÄ ºÉZÁÑVzÉ.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 3. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ, WÁvÁAPÀ ¤zsÀðj¹j :

(i) 327

(ii) x + 7x2y2 – 6xy5 – 18
(iii) a4x + bx3,   (a, b UÀ¼ÀÄ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ)
(iv) c6 – a3x2y2 – b2x3y  (a, b c UÀ¼ÀÄ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ)

4. PÉÆnÖgÀÄªÀ ZÀgÁPÀëgÀ É̄̈ ÉAiÀÄÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ, “ Ȩ́Æ£Éß” (zero) DVzÉAiÀiÁ
JA§ÄzÀ£ÀÄß ¤zsÀðj¹j :
(i)  x2 + 3x – 40,   x = 8            (ii)  x6 – 1,   x = − 3

5. À̧Æa¹gÀÄªÀ ZÀgÁPÀëgÀzÀ É̄̈ ÉUÉ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ªÀiË®åªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj :

(i) 2 5 33 4 12 x x + x + 7 x ,   x =
2 5 2

-

(ii) 3 24 1y + y 6 y 65 ,  y = 5
5 5

- - -

6. n = 10 DzÁUÀ,  n
2
1n

2
1 2 +  £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj. §gÀÄªÀ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ, ªÉÆzÀ®

ºÀvÀÄÛ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛPÉÌ À̧ªÀÄªÉA§ÄzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã°¹.

7. PÀÆrj :

(i) x x x x x x3 2 3 27 2 7 2 3 3
+ -3 +   ªÀÄvÀÄÛ  + -3 +

3 5 5 3 5 5

(ii) x2 + y2 + 4xy ªÀÄvÀÄÛ  2y2 – 4xy

(iii) x3 + 6x2 + 4xy  ªÀÄvÀÄÛ 7x2 + 8x3 + y2 + y3

(iv) 5 52 22 x + 3x +     3x + x 3
3 5

 ªÀÄvÄÀ Û - -

8. PÀ¼É¬Äj :

(i) – x2 + y2 – xy AiÄÀ £ÄÀ ß  0 EAzÀ
(ii) a + b – c AiÄÀ £ÄÀ ß a – b + c EAzÀ
(iii) x2 – y2x + y AiÄÀ £ÄÀ ß  y2x – x2 – y EAzÀ

(iv) – m2 + 3 mn AiÄÀ £ÄÀ ß  3m2 – 3mn + 8 EAzÀ

9. x2 + xy + y2 UÉ K£À£ÀÄß PÀÆrzÀgÉ 2x2 + 3xy §gÀÄvÀÛzÉ ?

10. − 13x + 5y − 8 jAzÀ K£À£ÀÄß PÀ¼ÉzÀgÉ 11x − 16y + 77 DUÀÄvÀÛzÉ ?

11. JgÀqÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ x2 − y2 − 2xy + y – 7 DVzÉ. MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ
2x2 + 3y2 − 7y + 1 DVzÉ. ºÁUÁzÀgÉ ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ AiÀiÁªÀÅzÀÄ JAzÀÄ
PÀAqÀÄ»r¬Äj :
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ12. A = 3x2 − 7x + 8,  B = x2 + 8x – 3 ªÀÄvÀÄÛ C = − 5x2 − 3x + 2 DVzÀÝgÉ B + C – A,

§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj :

13. (3x − y – xy) £ÀÄß  (3x – y + 2xy) ªÀÄvÀÄÛ  (− y – xy) UÀ¼À ªÉÆvÀÛ¢AzÀ PÀ¼É¬Äj,
¥sÀ°vÁA±ÀzÀ°è ‘x’£À À̧ºÀUÀÄtPÀªÉÃ£ÀÄ ?

14. UÀÄtÂ¹j :

(i) a2 + 5a – 6 £ÀÄß 2a + 1 ¤AzÀ  (v) x2 – 1 £ÀÄß 2x2 + 1 ¤AzÀ
(ii) 4x2 + 10x + 15 £ÀÄß x – 3 ¤AzÀ (vi) x2 − x + 1 £ÀÄß x + 1 ¤AzÀ

(iii) a2 – 2a + 1 £ÀÄß a – 1 ¤AzÀ (vii) x x x2 2 5 7
+ +  £ÄÀ ß -
3 6 4

 ¤AzÀ

(iv) a2 + 2ab + b2 £ÀÄß a – b ¤AzÀ (viii) 2 22 5x + x 3    3x + 4 x +1
3 4

£ÄÀ ß−

 ¤AzÀ

15. (x2 − xy + y2)  ªÀÄvÀÄÛ  (x + y) gÀ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß,  (x2 − xy + y2) ªÀÄvÀÄÛ (x − y) gÀ
UÀÄt®§Þ¢AzÀ PÀ¼É¬Äj :

16. s̈ÁV¹j :

(i) (8x3 + y3) £ÀÄß 2x + y ¤AzÀ
(ii) 7x3 + 18x2 + 18x – 5 £ÀÄß 3x + 5 ¤AzÀ
(iii) 20x2 − 15x3y6 £ÀÄß  5x2 ¤AzÀ
(iv) 35a3 − 21a4b £ÀÄß – 7a3 ¤AzÀ
(v) x3 − x2 + 5x – 8 £ÀÄß x − 2 ¤AzÀ
¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ®Æè, s̈ÁUÀ®§Þ ªÀÄvÀÄÛ ±ÉÃµÀUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (i) y; 1 (ii) x, y; 3
1,

3
2

, 7 (iii) x, y; 5
4

(iv) x, y; 2
1,

5
2

(v) x, y; 2, –8 (vi) x; AiÀiÁªÀÅzÀÆ E®è (None)

2. (i) 2 (ii) 2y (iii) 2x2

3. (i) x – 3 = 15 (ii) x + 5 = 22

4. (i) 2, abc (ii) a,b,c, 2 (iii) x2y, – 2xy2, 2
1−

(iv) 8
1

x3y2
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

5. (i) –xy2, + 3
1

y2x (ii) –3ab, + ab (iii) À̧eÁw ©Ãd¥ÀzÀUÀ½®è.

6. (i) , (ii) ªÀÄvÀÄÛ (v)

7. (ii) ªÀÄvÀÄÛ (vi) KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

(i) ªÀÄvÀÄÛ (v) ¢é¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

(iii) ªÀÄvÀÄÛ (iv) wæ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

3.2
1. (i) 7     (ii) 3 (iii) 1 (iv) 0

2. 2.5,    9x, 2x
9
2

,    –25x3,    – 3x6

3. (i) 10     (ii) 4 (iii) 2 (iv) 3

4. (i) 0     (ii) –7 (iii) 15
19− (iv) 6

3.3

1. (i) 6x
4
5x

11
23 2 ++ (ii) 2xxx

5
7 23 −++

(iii) y
3

197x12x3x 23 +−+ (iv) 9x3 + 5x2y – 8xy

2. (i) –x2 + 4x + 17 (ii) 0
(iii) ab + bc +ca (iv) a2 + 2b2 – 4ab

3. (i)  – 7x3 + 4x2 – 5x (ii) –4y3 + 7y2 + 8y – 12
(iii) 3z3 + 2z2 – 2z + 5 (iv) – 7x3 + 10x2 – 9x – 17

4. a – ab – 3

3.4
1. (i) 27b3c2   (ii) –10 x4y6

(iii) – 10x2y – 5xy2   (iv) x2 + 2xy –15y2

2. (i) x3y   (ii) 7y4 (iii) a2 + ab5 (iv) – 5b3c2

3. (i) x – 1; 0   (ii) x – 2; 3 (iii) 3x – 1; 0
(iv) 2x2 + 2x +1; 0

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (i) C (ii) D (iii) A (iv) B
(v) D (vi) C (vii) B (viii) A
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ2. (i) y + y = 6 (ii) 3y – 4 = 11 (iii) z (z + 2) = 35

(iv) 2
5
x

3
x =−

3. (i) 0 (ii) 6 (iii) 3 (iv) 4
4. (i) C®è (ii) ºËzÀÄ

5. (i) 24
37

(ii) 0

6. 55
7. (i) 3x3 + x2 – 6x + 2 (ii) x2 + 3y2

(iii) 9x3 + 13x2 + 4xy + y2 + y3 (iv) 3
7x

5
17x5 −+−

8. (i) x2 – y2 + xy (ii) 2c – 2b
(iii) 2y2x – 2x2 – 2y (iv) 4m2 – 6mn + 8

9. x2 + 2xy – y2

10. – 24x + 21y – 15
11. – x2 – 4y2 – 2xy + 8y – 8
12. – 7x2 + 12x – 9
13. 2xy – y; 2y
14. (i) 2a3 + 11a2 – 7a – 6 (ii) 4x3 + 4x2 – 33x – 45

(iii) a3 – 3a2 + 3a – 1 (iv) a3 + a2b – ab2 – b3

(v) 2x4 – x2 – 1 (vi) x3 + 1

(vii) 24
35

3
xx

12
13x 23 −−− (viii) 3x

4
43x

3
10x

12
772x 234 −−−+

15. –2y3

16. (i) 4x2 –2xy + y2; 0 (ii) 9x2 – 9x + 21; –110
(iii) 4 – 3xy6; 0 (iv) – 5 + 3ab; 0
(iv) x2 – x + 3; – 2 (v) 4y + 5; 0
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

4
«±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ

»A¢£À ¥ÁoÀUÀ¼À°è, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ PÀ°wzÉÝÃªÉ, «±ÉÃµÀªÁV §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À
UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ.

©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è, PÉ®ªÀÅ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ §gÀÄwÛgÀÄvÀÛªÉ. F jÃwAiÀÄ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÉÆA¢UÉ
agÀ¥ÀjavÀgÁzÁUÀ, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ QæAiÉÄAiÀÄ°è §gÀÄªÀ ªÀÄd®ÄUÀ¼À°èzÉAiÉÄ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß
²ÃWÀæªÁV ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ 108 x 108, 97 x 97, 104 x 96,  99 x 99 x 99
EvÁå¢UÀ¼À UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß (a + b)2, (a - b)2, (a + b) (a - b), (a - b)3 UÀ½AzÀ
¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. EªÀ£ÀÄß «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼É£ÀÄßªÉªÀÅ.

PÉ®ªÉÇAzÀÄ UÀÄt®§ÞUÀ¼À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ J£ÀÄßªÉªÀÅ.
¥ÀÆuÁðAPÀ ̧ ÀASÁå ̧ ÀºÀUÀÄtPÀUÀ½gÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

F ¥ÁoÀzÀ°è, PÉ®ªÀÅ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ PÉ®ªÀÅ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß
PÀ°AiÉÆÃt. ºÁUÉAiÉÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C (ªÀÄºÀvÀÛªÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À) ®.¸Á.C
(®WÀÄvÀÛªÀÄ ̧ ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀåð)UÀ¼À£ÀÄß, C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ¬ÄAzÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt.

¥ÁoÁAvÀåzÀ°è ̈ sÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À°è£À UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÆß ¥ÀjZÀ¬Ä¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

   GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ C s̈Áå À̧zÀ £ÀAvÀgÀ £ÁªÀÅ PÀ°AiÀÄÄªÀ «µÀAiÀÄUÀ¼ÀÄ

• ( ) ( )( ) ( )( )2a b , a b a b , a b ,± + − + +x x

( )( ) ( )( )2 2 2 2a b a ab b , a b a ab b ,+ − + − + + ( )3a b±  ªÀÄvÀÄÛ

( )( )a b c dx x+ + , EªÀÅUÀ¼À «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À À̧ÆvÀæUÀ¼À£ÀÄß §gÉAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.

• À̧ÆvÀæUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, À̧ASÉåUÀ¼À, ªÀUÀðUÀ¼À£ÀÆß, WÀ£ÀUÀ¼À£ÀÆß É̄QÌ̧ À§ É̄èªÀÅ.

• a2 - b2,  a3 + b3 ªÀÄvÀÄÛ EvÀgÉ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧§ É̄èªÀÅ.

• a x2 + bx + c ( a ≠ 0) gÀÆ¥ÀzÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß, ªÀÄzsÀåzÀ ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß « s̈Àf¹,
C¥ÀªÀwð À̧ § É̄èªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ• C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ¬ÄAzÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC(HCF) ªÀÄvÀÄÛ ®¸ÁC(LCM)UÀ¼À£ÀÄß

¤zsÀðj À̧§ É̄èªÀÅ.

• JgÀqÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÆgÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ½gÀÄªÀ, s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß GzÁºÀj À̧§ É̄èªÀÅ.

• s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, £Á®ÄÌ UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁqÀ§ É̄èªÀÅ.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÆªÀð eÁÕ£À

• À̧ASÁå¥ÀzÀÞw ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

• WÁvÁAPÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼ÀÄ

• ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

• §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è ªÀÄÆ® UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

• À̧ASÉåUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC ªÀÄvÀÄÛ ®¸ÁC

• ¥ÁæxÀ«ÄPÀ, GZÀÑ ¥ÁæxÀ«ÄPÀ ºÀAvÀUÀ¼À°è PÀ°wgÀÄªÀ, gÉÃSÁUÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ C¼ÀvÉªÀiÁ£ÀUÀ¼À
(measuration)°è£À ªÀÄÆ® ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼ÀÄ.

 4.1 «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ

E°è £ÁªÀÅ ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ §gÀÄªÀ PÉ®ªÀÅ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

1) (a + b)2 PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.

(a + b)2 = (a + b) (a + b)

= a(a + b) + b(a + b)  [«vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄ]

= a2 + ab + ab + b2

= a2 + 2ab + b2

gÉÃSÁUÀtÂvÀ jÃvÁå ¥Àj²Ã®£É

¥ÀPÀÌzÀ°ègÀÄªÀ avÀæªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹

i) (a + b)2 = ABCD ZÀZËÑPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= AEFG ZËÑPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® +

EBIF DAiÀÄvÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® +

DGFH DAiÀÄvÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® +

CHFI ZËÑPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= a2 + ab + ab + b2

(a + b)2 = a2 + 2ab + b2 .............. (1)

∴   (a + b)2 = a2 + 2ab + b2

avÀæ 4.1
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2) ºÁUÉAiÉÄÃ: (a - b)2 £ÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt

(a - b)2 = (a - b)(a - b)

    =    a (a - b) - b(a - b) [«vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄ]

  = a2 - ab - ab + b2

(a - b)2 = a2 - 2ab + b2 .............. (2)

JgÀqÀ£ÉÃ «zsÁ£À: (a + b) G¥ÀAiÉÆÃV¹PÉÆAqÀÄ

a - b = a + (-b) JAzÀÄ £ÀªÀÄUÉ w½¢zÉ.

  (a + b)2 = [a + (-b)]2

= a2 + 2a(-b) + (-b)2

= a2 - 2ab + b2

eÁå«ÄwAiÀÄ ¥Àj²Ã®£É

¥ÀPÀÌzÀ avÀæªÀ£ÀÄß UÀªÀÄ¤¹.

(a - b)2 = PQRS ZËPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= STVX ZËPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® - (RTVW ªÀÄvÀÄÛ PUVX
DAiÀÄvÀUÀ¼À PÉëÃvÀæ¥sÀ®) +  QUVW ZËPÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= a2 - 2ab + b2

∴ (a - b)2 = a2 - 2ab + b2

(a + b)2 = a2 + 2ab + b2 .............. (1)

(a - b)2 = a2 - 2ab + b2 .............. (2)

EªÉgÀqÀjAzÀ,

(1) + (2) (a + b)2 + (a - b)2 = 2(a2 + b2 )

(1) - (2) (a + b)2 - (a - b)2 = 4a b    zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ.

3) FUÀ (a + b) ªÀÄvÀÄÛ (a - b) AiÀÄ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

(a + b) (a - b) = a(a - b) + b(a - b)

= a2 - ab + ab - b2

= a2 - b2

avÀæ 4.2
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀeÁå«ÄwAiÀÄ ¥Àj²Ã®£É

¥ÀPÀÌzÀ°è£À avÀæ UÀªÀÄ¤¹.

(a + b) (a - b) = ABCD AiÀÄ PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= AEFD + EBCF UÀ¼À PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= AEFD + FGHI £À PÉëÃvÀæ¥sÀ®

= (AEFD + FGHI + DIHJ) - DIHJ

= AEGJ - DIHJ

= a2 - b2

∴  (a + b) (a - b) = a2 - b2

¸ÀASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ªÀåvÁå¸À¢AzÀ UÀÄtÂ¸ÀÄªÀ QæAiÉÄAiÀÄÄ CAPÀUÀtÂvÀzÀ°è §ºÀ¼À
G¥ÀAiÀÄÄPÀÛªÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ

64 x 56 = (60 + 4) (60 - 4)
= 602 - 42

= 3600 - 16
= 3584

4) FUÀ (x + a) ªÀÄvÀÄÛ (x + b) AiÀÄ UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.

(x + a) (x + b) = x(x + b) + a(x +b)

= x2 + bx + ax + ab

= x2 + (a + b) x + ab

∴ (x + a)(x + b) = x2 + (a + b)x + ab

EzÀgÀ ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼ÀÄ

i)  (x - a) (x - b) = x2 - (a + b)x + ab

ii)  (x - a) (x + b) = x2 + (b - a)x - ab

EªÀÅUÀ¼À ¥Àj²Ã®£ÉAiÀÄ£ÀÄß «zÁåyUÀ¼ÉÃ ªÀiÁqÀ̄ ÉAzÀÄ À̧®ºÉ.

5) FUÀ (a x + b) ªÀÄvÀÄÛ (cx + d)AiÀÄ UÀÄt®§Þ £ÉÆÃqÉÆÃt.

(ax + b) (cx + d) = ax(cx + d) + b(cx +d)

= acx2 + adx + bcx + bd

= acx2 + (ad + bc) x + bd

∴ (ax + b)(cx + d) = acx2 + (ad + bc)x + bd

avÀæ 4.3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ EzÀgÀ EvÀgÉ ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼ÀÄ:

i) (ax - b) (cx - d) = ac x2 - (ad + bc)x + bd

ii) (ax - b) (cx + d) = acx2 + (ac - bd)x - bd

F ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼À£ÀÄß «zÁåyðUÀ¼ÀÄ ¥Àj²Ã° À̧°.

FUÀ ªÉÄÃ°£À «±ÉÃµÀ UÀÄt®§Þ DzsÁjvÀ PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 4.1 : PÉ¼ÀV£À UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (2a + 3b)2 ii)

iii) (3x + y) (3x - y) iv) (x + 9)(x + 3)

v) (a + 15) (a - 7) vi) (5x - 8) (5x - 6)

vii) (7x - 2a) (7x + 3a) viii) (2x + 5) (3x + 4)

¥ÀjºÁgÀ:

i) E°è (a + b)2 £À ‘a’ eÁUÀzÀ°è 2a, ‘b’ eÁUÀzÀ°è 3b EªÉ.

∴ (2a + 3b)2 = (2a)2 + 2(2a)(3b) + (3b)(3b)

= 4a2 + 12 ab + 9b2

ii) (a - b)2 G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÁÛ
2

6ba
2
3







 − ( ) ( )2

2

6b6ba
2
32a

2
3 +






−






=

22 36b18aba
4
9 +−=

iii) 3£ÉÃ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÁÛ

(3x + y)(3x - y) = (3x)2 - (y)2

= 9x2 - y2

iv) 4£ÉÃ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÁÛ

(x + 9)(x + 3) = x2 + (9 + 3)x + 9 x 3

= x2 + 12x + 27

v) (a + 15)(a - 7) = a2 + (15 - 7)a - 15 x 7

= a2 + 8a - 105

2

a  6b
2

3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀvi)  (5x - 8) (5x - 6) = (5x)2 - (8 + 6)(5x) + 8 x 6

= 25x2 - 70x + 48

vii)  (7x - 2a) (7x + 3a) = (7x)2 + (3a - 2a) (7x) - (2a x 3a)

= 49x2 + 7ax - 6a2

viii)  (2x + 5)(3x + 4) = (2 x 3) x2 + (2 x 4 + 5 x 3) x + 5 x 4

        = 6x2 + 23x + 20

©Ãd¸ÀÆvÀæUÀ¼ÀÄ (algebraic formulae), CAzÀgÉ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹ ¸ÀASÁå
É̄PÁÌZÁgÀUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄPÀÆ®PÀgÀªÁV ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.2 : «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj.

i) 101 x 101 ii) 98 x 98 iii) 68 x 72
iv) 107 x 103 v) 56 x 48 vi) 94 x 99

¥ÀjºÁgÀ: i) 101 x 101 = (101)2 = (100 + 1)2

= 1002 + 2(100)(1) + 12

= 10000 + 200 + 1
= 10201

ii) 98 x 98 = (100-2)2

= (100)2 - 2(100)(2) + (2)2

= 10000 - 400 + 4
= 9604

iii) 68 x 72 = (70 - 2) (70 + 2)
= (70)2 - (2)2

= 4900 - 4
= 4896

iv) 107 x 103 = (100+7)(100 + 3)
= (100)2 + (7+3)100+7 x 3
= 10000 + 1000 + 21
= 11021

v) 56 x 48 = (50 + 6)(50 - 2)
= (50)2 + (6 - 2) 50 - 6 x 2
= 2500 + 200 - 12
= 2688
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ vi) (94 x 99) = (100 - 6) (100 - 1)

= (100)2 - (6 + 1) 100 + 6 x 1
= 10000 - 700 + 6
= 9306

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.1

1. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (5x + y)2 ii) (x - 3)2 iii) (ab + cd)2

iv) (2x - 5y)2 v)
2

1
3
x







 + vi)

2

3
1

2






 −z

vii) (a2 + 5) (a2 - 5) viii) (xy - 1)(xy +1) ix) 





 +





 +

4
3x

3
4x

x)  





 +





 −

3
1

3
23

3
2 22 xx xi) (2x + 3y) (3x + 2y) xii) (7x + 5y) (3x - y)

2. À̧gÀ½ÃPÀj¹

i) (2x2 + 5)2 - (2x2 - 5)2      ii)     (a2 + 3)2 + (a2 - 3)2

iii) (ax + by)2 + (ax - by)2      iv)    (p2 + 8q2)2 - (p2 - 8q2)2

3. «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj.

i) 02 x 102 ii) 108 x 108 iii) 69 x 69

iv) 998 x 998 v) 84 x 76 vi) 157 x 143

vii) 306 x 294 viii) 508 x 492 ix) 105 x 109

x) 77 x 73 xi) 94 x 95 xii) 993 x 996

 4.2 E£ÀÆß PÉ®ªÀÅ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ

6) F ¢é¥ÀzÉÆÃQÛ (a + b) £À WÀ£ÀªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

(a + b)3 = (a + b) (a + b)2  (WÁvÀAPÀUÀ¼À ¤AiÀÄªÀÄ)

= (a + b) (a2 + 2ab + b2)

= a(a2 + 2ab + b2) + b(a2 + 2ab + b2)  («vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄ)

= a3 + 2a2b + ab2 + a2b + 2ab2 + b3

= a3 + 3a2b + 3ab2 + b3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ   ∴ (a + b)3 = a3 + 3a2b + 3ab2 + b3

= a3 + 3ab(a + b) + b3

7) FUÀ (a - b)3 PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt

(a - b)3 = (a - b) (a - b)2

= (a - b) (a2 - 2ab + b2)

= a(a2 - 2ab + b2) - b(a2 - 2ab + b2)

= a3 - 2a2b + ab2 - a2b + 2ab2 - b3

= a3 - 3a2b + 3ab2 - b3

= a3 - 3ab (a - b) - b3

   ∴ (a + b)3 = a3 - 3a2b + 3ab - b3

= a3 - 3ab(a - b) - b3

(a + b)3 £À°è ‘b’ §zÀ̄ ÁV (-b) JAzÀÄ §gÉzÁUÀ, F ¥sÀ°vÁA±À ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

8) (a + b) (a2 - ab + b2) = a(a2 - ab + b2) + b (a2 - ab + b2)
= a3 - a2b + ab2 + a2b - ab2 + b3

= a3 + b3

∴ (a + b) (a2 - ab + b2) = a3 + b3

9) (a - b) (a2 + ab + b2) = a(a2 + ab + b2) - b (a2 + ab + b2)
= a3 + a2b + ab2 - a2b - ab - b3

= a3 - b3

∴ (a - b) (a2 + ab + b2) = a3 - b3

FUÀ ªÉÄÃ°£À «±ÉÃµÀ UÀÄt®§Þ DzsÁjvÀ GzÁºÀgÀuÉ ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 4.3 : PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (7x + 9y)3 ii) (Px - y2)3 iii) (x - 4y2)3

iv) (2a2 + 3b2)3 v)
3

b
3
5a

3
2







 − vi)  

3

c
3
41 






 +

¥ÀjºÁgÀ: i) (7x + 9y)3 = (7x)3 + 3(7x)(9y)(7x + 9y) + (9y)3

= 343x3 + 189xy (7x + 9y) + 729y3

= 343x3 + 1323x2y + 1701xy2 + 729y3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ii) (px - yz)3 = (px)3 - 3(px)(yz)(px - yz) - (yz)3

= p3x3 - 3pxyz (px - yz) - y3z3

= p3x3 - 3p2x2yz + 3pxy2z2 - y3z3

iii) (x - 4y2)3 = x3 - 3(x)(4y2) (x - 4y2) - (4y2)3

= x3 - 12x2y2 + 48xy4 - 64y6

iv) (2a2 + 3b2)3 = (2a2)3 + 3(2a2)(3b2)(2a2 + 3b2) + (3b2)3

= 8a6 + 36a4b2 + 54a2b4 + 27b6

(v) 
3

b
3
5a

3
2







 − =

33

b
3
5b

3
5a

3
2b

3
5a

3
23a

3
2







−






 −












−








 = 33 b
27

125b
3
5a

3
2ab

3
10a

27
8 −






 −−

 = 3223 b
27

125ab
9

50ba
9
20a

27
8 −+−

(vi) 
3

c
3
41 






 + = ( ) ( )

3
3

3
4

3
41

3
4131 






+






 +





+ ccc

= 3c
27
64c

3
414c1 +






 ++

= 32 c
27
64c

3
164c1 +++

GzÁºÀgÀuÉ 4.4 : «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ WÀ£ÀªÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) 19 ii) 101 iii) 54 iv) 47

¥ÀjºÁgÀ: i) 193 = (20 - 1)3

= (20)3 - 3(20)(1) [20 - 1] - (1)3

= 8000 - 60[20 - 1] - 1
= 8000 - 1200 + 60 - 1  = 6859

ii) (101)3 = (100 + 1)3

= (100)3 + 3(100)(1) [100 + 1] + (1)3

= 1000000 + 300 [100 + 1] + 1
= 1000000 + 30000 + 300 + 1
= 1030301
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀiii) (54)3 = (50 + 4)3

= (50)3 + 3(50)(4) [50 + 4] + (4)3

= 125000 + 600 [50 + 4] + 64
= 125000 + 30000 + 2400 + 64
= 157464

iv) (47)3 = (50 - 3)3

= (50)3 - 3(50)(3) [50 - 3] - (3)3

= 125000 - 450 [50 - 3] - 27
= 125000 - 22500 + 1350 - 27
= 103823

GzÁºÀgÀuÉ 4.5 : UÀÄuÁPÁgÀ QæAiÉÄ E®èzÉ, UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i)   (2a + 3b) (4a2 - 6ab + 9 b2)

ii)  (3a - 2b) (9a2 + 6ab + 4b2)

¥ÀjºÁgÀ: i) (2a + 3b) (4a2 - 6ab + 9b2) = (2a + 3b) [(2a)2 - (2a)(3b) + (3b)2]

= (2a)3 + (3b)3

= 8a3 + 27b3

ii) (3a - 2b) (9a2 + 6ab + 4b2)

= (3a - 2b) [(3a)2 + (3a) (2b) + (2b)2]
= (3a)3 - (2b)3

= 27a3 + 8b3

GzÁºÀgÀuÉ 4.6 : À̧gÀ½ÃPÀj¹j.

i) (3x - 2y)3 + 3(3x - 2y)2 (3x + 2y) + 3(3x - 2y) (3x + 2y)2 + (3x + 2y)3

ii) (2a - b)3 + 3(2a - b) (2b - a) (a + b) + (2b - a)3

¥ÀjºÁgÀ: i) 3x - 2y = a  DUÀ°,  3x + 2y = b  DUÀ°.

DUÀ zÀvÀÛ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ

a3 + 3a2b + 3ab2 + b3 DUÀÄªÀÅzÀÄ.
= (a + b)3

= (3x - 2y + 3x + 2y)3

= (6x)3  = 216 x3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ii) 2a - b = x DUÀ°,  ªÀÄvÀÄÛ  2b - a = y  DUÀ°.

DUÀ a + b = x + y

FUÀ x3 - 3xy (x + y) + y3

= (x + y)3  = (a + b)3

= a3 + 3a2b + 3ab2 + b3

GzÁºÀgÀuÉ 4.7 : À̧gÀ½ÃPÀj¹j.

i) 537537537857857857
537537537857857857

×+×+×
××−××

ii) 326326326674674674
326326326674674674

×+×−×
××+××

¥ÀjºÁgÀ: i) PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧ASÉÆåÃQÛAiÀÄ£ÀÄß

22

33

537537857857
537857

+×+
−

JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 857 = a, 537 = b DVgÀ°.

( )( ) ba
baba

bababa
baba

ba
22

22

22

33

−=
++

++−=
++

−

»ÃUÁV PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧ASÉÆåÃQÛAiÀÄ É̄̈ É

857 - 537 = 320 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

ii) E°è£À À̧ASÉÆåÃQÛAiÀÄ£ÀÄß

 22

33

326326674674
326674

+×−
+

JAzÀÄ §gÉzÁUÀ

= 
( )( )

22

22

326326674674
326326674674326674

+×−
+×−+

= 674 + 326

= 1000 DUÀÄªÀÅzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.2

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À «¸ÁÛgÀ §gÉ¬Äj.

i) (3x + 4y)3 ii) (p – qr)3 iii) 
3

3
ba 





 +

iv) 
3

b
3
a







 − v) 

3
22 b

3
2a

2
1







 + vi) 

3
2332 y2bxa

3
1







 −

2. «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹, PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ WÀ£ÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
(i) 8 (ii) 12 (iii) 18 (iv) 23
(v) 53 (vi) 48 (vii) 71 (viii) 69
(ix) 97 (x) 99

3. UÀÄuÁPÁgÀ QæAiÉÄ ªÀiÁqÀzÉ, PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (2x + y) (4x2 – 2xy + y2)    ii) (x – 2) ( x2 + 2x + 4)
iii) (1 + x) ( (1 – x + x2)    iv) (2y – 3z2) (4y2 + 6yz2 + 9z4)

v) (4x + 3y) (16x2 – 12xy + 9y2)   vi) 





 ++





 − 22 y

49
1xy

7
39xy

7
13x

4. É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) a3 + 8b3,  a + 2b = 10  ªÀÄvÀÄÛ  ab = 15  DzÁUÀ
[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ:  (a + 2b)3  =  a3 + 8b3 + 6ab (a + 2b)

   ⇒ a3 + 8b3 = (a + 2b)3 - 6ab (a + 2b) ]

ii) x - y = 5  ªÀÄvÀÄÛ  xy = 66  DzÁUÀ, x3 - y3

5. 64x3 - 125z3 £À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) 4x - 5z = 16  ªÀÄvÀÄÛ  xz = 12  DzÁUÀ
ii) 4x - 5z = 3/5  ªÀÄvÀÄÛ  xz = 6  DzÁUÀ

6. À̧gÀ½ÃPÀj¹:

i) (2x + 5)3 - (2x - 5)3

ii) (7x + 5y)3 - (7x - 5y)3 - 30y (7x + 5y) (7x - 5y)
[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ:  7x + 5y = a,  7x - 5y = b,  a - b = 10y ]

iii) (3x + 2y) (9x2 - 6xy + 4y2) - (2x + 3y) (4x2 - 6xy + 9y2)
iv) (2x - 5) (4x2 + 10x + 25) - (5x + 1) (25x2 - 5x + 1)



 112

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 7. À̧gÀ½ÃPÀj¹:

i) 125125125875875875
125125125875875875

×+×−×
××+××

ii) 234234234678678678
234234234678678678

×+×+×
××−××

 4.3 §ºÀÄ ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ

3 x 4 = 12, CAzÀgÉ 3 ªÀÄvÀÄÛ 4 EªÀÅUÀ¼ÀÄ, UÀÄt®§Þ 12gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ. ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è, (x
+ y)(x - y) = x2 - y2, (x + y) ªÀÄvÀÄÛ (x - y)UÀ¼ÀÄ (x2 - y2) UÀÄt®§ÞzÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV ¤gÀÆ¦ À̧ÄªÀ
QæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. UÀÄuÁPÁgÀzÀ, ¥Àæw §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, PÉÆnÖgÀÄªÀ
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£À (Factor) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

F ¥ÁoÁåA±ÀzÀ°è, £ÁªÀÅ ¥ÀÆuÁðAPÀ À̧ºÀUÀÄtPÀ«gÀÄªÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.
»ÃUÁV C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÆ À̧ºÀ, ¥ÀÆuÁðAPÀ À̧ºÀUÀÄtPÀ ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

DzÀgÉ, (2x2 - y3) jÃwAiÀÄ ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¸ÀÄªÀÅ¢®è, KPÉAzÀgÉ F ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ,

C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ ( )2 x + y  ºÁUÀÆ ( )2 x y-  DVzÀÄÝ, ¸ÀASÁå ¸ÀºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ,

¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼À®è. MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß, ̧ ÀA¥ÀÆtð C¥ÀªÀwð À̧ÄªÀÅzÉAzÀgÉ CªÀÅUÀ¼À AiÀiÁªÀÅzÉÃ
C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß, ªÀÄvÉÛ PÀrªÉÄ WÁvÁAPÀUÀ¼À ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀiÁV C¥ÀªÀwð À̧̄ ÁUÀzÀAvÉ EgÀÄªÀÅzÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹: x2 - xy = x(x - y) EzÀÄ À̧A¥ÀÆtð C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

DzÀgÉ, (4x2 – 1) (4x2 + 1) UÀ¼ÀÄ 16x4 - 1 £À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁgÀÆ, 4x2 - 1 £ÀÄß ªÀÄvÉÛ
(2x + 1) (2x - 1) JAzÀÄ C¥ÀªÀwð À̧§ºÀÄzÀÄ. »ÃUÁV (16x4 - 1) £À ̧ ÀA¥ÀÆtð C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ
(Complete factorization) CAzÀgÉ (16x4 – 1) is (2x – 1) (2x + 1) (4x2 +1).

C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉAiÀÄ°è £ÁªÀÅ FUÁUÀ̄ ÉÃ PÀ°wgÀÄªÀ «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À, ¥ÀÆtð G¥ÀAiÉÆÃUÀ
¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

FUÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð¸ÀÄ«PÉAiÀÄ°è, ««zsÀ jÃwUÀ¼À£ÀÄß, GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

(1) «vÀgÀuÁ UÀÄt«±ÉÃµÀ¢AzÀ C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ (using distributive property)

GzÁºÀgÀuÉ 4.8 : C¥ÀªÀwð¹j.

(i) 10a – 25 (ii) x2y3 + x3y2

(iii) 5ab (ax2 + y2) – 6mn(ax2 + y2) (iv) a(b – c)2 + b(b – c)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ¥ÀjºÁgÀ: i) 10 a - 25

=  5 x 2a - 5 x 5
=  5(2a - 5) (E°èè ‘5’ JA§ÄzÀÄ, JgÀqÀÆ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À

¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À)

∴ 5, ªÀÄvÀÄÛ (2 a - 5)UÀ¼ÀÄ, 10 a - 25£À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ.

ii) x2y3 + x3y2  £À°ègÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°è, x2y2 JA§ÄzÀÄ JgÀqÀÆ
©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°è£À, UÀjµÀ× WÁvÀzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À

∴ x2y3 + x3y2 = x2y2.y + x2y2x = x2y2 (y + x)

∴ x, x2, y, y2, xy, x2y, yx2, x2y2 ªÀÄvÀÄÛ (y + x)

JA§ÄªÀÅ x2y3 + x3y2  £À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ.

iii) F §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è (ax2 + y2) JA§ÄzÀÄ, JgÀqÀÆ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°è£À
¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À

∴ 5ab (ax2 + y2) - 6mn (ax2 + y2)
=  (ax2 + y2) (5ab - 6 mn)

iv) a(b - c)2 + b(b - c) = (b - c)  x  (b - c) [a(b - c) + b]

       =  (b - c) [ab - ac + b]

(2) JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀ£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀ, ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.9 : C¥ÀªÀwð¹.

i) 9x2 - 16y2 ii) x4 - 81y4

iii) a4 - (2b - 3c)2 iv) x2 - y2 + 6y - 9

¥ÀjºÁgÀ: i) 9x2 - 16y2 = (3x)2 - (4y)2  [JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå À̧]
    =  (3x + 4y) (3x - 4y)

ii) x4 - 81y4 = (x2)2 - (9y2)2

= (x2 + 9y2) (x2 - 9y2)
E°è x2 - 9y2 = (x)2  - (3y)2 (ªÀÄvÉÛ JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À ªÀåvÁå À̧)

=  (x + 3y) (x - 3y)
∴ x4 - 81y4 = (x2 + 9y2) (x + 3y) (x - 3y)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ iii) a4 - (2b - 3c)2            =  (a2)2 - (2b - 3c)2

= (a2 + 2b - 3c) (a2 - 2b + 3c)

iv) x2- y2 + 6y - 9 = x2 - (y2 - 6y + 9)
= (x)2 - (y - 3)2

= [x + (y - 3)] [x - (y -3)]
= (x + y - 3) (x - y + 3)

(3) ¥ÀÆtðªÀUÀðªÁVgÀÄªÀ, wæ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.10 : C¥ÀªÀwð¹
i) 9x2 + 24xy + 16y2 ii) x6 - 8x3 + 16

¥ÀjºÁgÀ: i) 9x2 + 24xy + 16y2

=  (3x)2 + 2x(3x) x (4y) + (4y)2

=  (3x + 4y)2

=  (3x + 4y) (3x + 4y)

F §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ (wæ¥ÀzÉÆÃQÛ)AiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ KPÀgÀÆ¥ÀªÁVªÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ
(3x + 4y)

ii) x6 - 8x3 + 16

=  (x3)2 - 2(x3) (4) + 42

=  (x3 - 4)2

=  (x3 - 4) (x3 - 4)

ªÀÄvÉÛ JgÀqÀÆ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ KPÀgÀÆ¥ÀªÁVªÉ. ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ (x3 - 4).

(4) JgÀqÀÄ ªÀUÀðUÀ¼À, ªÀåvÁå À̧«gÀÄªÀAvÉ ¤gÀÆ¦ À̧®àqÀ§®è, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.11 : C¥ÀªÀwð¹
i) x4 + 4y4 ii) x4 + x2 + 1

¥ÀjºÁgÀ: i) x4 + 4y4 = (x2)2 + (2y2)2

=  (x2)2 + (2y2)2 + 2(x2)(2y2) - 2(x2)(2y2)

=  [2x2(2y2) £ÀÄ PÀÆrj ªÀÄvÀÄÛ PÀ¼É¬Äj]

=  (x2 + 2y2)2 - (2xy)2

=  (x2 + 2y2 + 2xy) (x2 + 2y2 - 2xy)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀii) x4 + x2 + 1 = (x2)2 + 2x2 + 12 - x2

=  [(x2)2 + 2x2 + 12)] - x2

=  (x2 + 1)2 - x2

=  (x2 + 1 + x) (x2 + 1 - x)

=  (x2 + x + 1) (x2 - x + 1)

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.3

C¥ÀªÀwð¹j.

1. 10xy - 15xz 2. abc2 - ab2c
3. 6p2 - 15 pq + 27p 4. a2(b - c) + b(c - b)
5. 2a(4x - y)2 - b(4x - y)2 6. x(x + y)3 - 3xy (x + y)
7. 100 - 25p2 8. 1 - 256y2

9. (2x + 1)2 - 9x2 10. (a2 + bc)2 - a2(b + c)2

11. 25x2 - 10x + 1 - 36y2 12. 49x2 - 1 - 14xy + y2

13. m2 + 14m + 49 14. 4x2 - 4x + 1
15. 36a2 + 25 + 60a 16. x6 - 8x3 + 16
17. a8 - 47a4 + 1 18. 4a4 + 81b4

19. x4 + 4 20. 9a4 - a2 + 16
21. ‘n’ £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj. (i) 6n = (23 x 23) - (17 x 17)

(ii) 5n = (536 x 536) - (36 x 36).

(5) ¥ÀÆtð WÀ£À WÁvÁAPÀzÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

GzÁºÀgÀuÉ 4.12 :

i) x3 + 6x2y + 12xy2 + 8y3

ii) x6 - 3x4y2 + 3x2y4 - y6

¥ÀjºÁgÀ: i) x3 + 6x2y + 12xy2  + 8y3

=  (x)3 + 3x2(2y) + 3x(2y)2 + (2y)3

=  (x + 2y)3

zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ªÀÄÆgÀÆ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ KPÀgÀÆ¥ÀzÀªÀÅUÀ¼ÁVzÀÄÝ,
¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ (x + 2y).
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ii) zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ

(x2)3 - 3x2y2 (x2 - y2) - (y2)6 UÉ À̧ªÀiÁ£ÀªÁVzÉ.

=  (x2 - y2)3

=  [(x + y) (x - y)]3

=  (x + y)3 (x - y)3

(6) JgÀqÀÄ WÀ£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ CxÀªÁ ªÀåvÁå À̧UÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆArgÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À
C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ

«±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À°è

(x + y) (x2 - xy + y2) = x3 + y3 ªÀÄvÀÄÛ

(x - y) (x2 + xy + y2) = x3 - y3 JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ.

ºÁUÁV, (x3 + y3) £À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ.

(x + y) ªÀÄvÀÄÛ (x2 - xy + y2)

ºÁUÀÆ (x3 - y3) £À C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, (x - y) ªÀÄvÀÄÛ (x2 + xy + y2) F PÉ¼ÀV£À GzÁºÀgÀuÉ
£ÉÆÃrj.

GzÁºÀgÀuÉ 4.13 : C¥ÀªÀwð¹.

i)  64a3 + 27b3 ii)   8x3 - 125y3

iii) 8(x + 2y)3 - 343 iv)   a4 - a13

¥ÀjºÁgÀ i) 64a3 + 27b3 = (4a)3 + (3b)3

=  (4a + 3b) [(4a)2 - (4a)(3b) + (3b)2]
=  (4a + 3b) [16a2 - 12ab + 9b2]

ii) 8x3 - 125y3 = (2x)3 - (5y)3

=  (2x - 5y) [(2x)2 + (2x)(5y) + (5y)2]
=  (2x - 5y)(4x2 + 10xy + 25y2)

iii) 8(x + 2y)3 - 343 = [2(x+2y)]3 - (7)3

=  [2(x + 2y) - 7] [{2(x+2y)}2 + 2(x + 2y)7 + 72]
=  (2x + 4y - 7) (4x2 + 16 xy + 16y2 + 14x + 28y + 49)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀiv) a4 - a13  (1 - a3) = (1 - a)(1 + a + a2)  DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ

=  a4(1 - a9) = a4[13 - (a3)3]
=  a4(1 - a3) (1 + a3 + a6)
=  a4(1 - a) (1 + a + a2) (1 + a3 + a6)

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.4

C¥ÀªÀwð¹j

1. a3 + 216b3 2. a3 - 343
3. x3 + 12x2y + 48xy2 + 64y3 4. 8x3 - 36x2y + 54xy2 - 27y3

5. 8x3 - 125y3 - 60x2y + 150xy2 6. 64K3 - 144K2 + 108K - 27
7. 729x6 - 8 8. x2 - x2y6

9. 16a7 - 54ab6 10. 27b3 - a3 - 3a2 - 3a - 1
11. (2a - 3b)3 + 64c3 12. 64x3 - (2y - 1)3

7) ªÀÄzsÀåzÀ ©Ãd¥ÀzÀªÀ£ÀÄß « s̈ÁV¹, wæ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

£Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ  (x + a) (x + b) = x2 + (a + b)x + ab
= 1. x2 + (a +b)x + ab

ªÀÄvÀÄÛ (ax + b) (cx + d) = acx2 + (ad + bc)x + bd JAzÀÄ w½¢zÉÝÃªÉ.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV, E°è ºÉÃ½gÀÄªÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

Ax2 + Bx + C gÀÆ¥ÀzÀ°èªÉ. EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß C¥ÀªÀwð¸À®Ä ‘x2’£À ¸ÀºÀUÀÄtPÀªÀ£ÀÄß, PÉÆ£ÉAiÀÄ
©Ãd¥ÀzÀ¢AzÀ UÀÄtÂ¹, §gÀÄªÀ UÀÄt®§ÞzÀ, JgÀqÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ ‘x’£À
À̧ºÀUÀÄtPÀPÉÌ À̧ªÀÄªÁVgÀÄªÀAvÉ PÀAqÀÄ»rzÀÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÄ£ÀB §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

CAzÀgÉ, AC UÀÄt®§ÞzÀ JgÀqÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ. B DUÀÄªÀAvÉ ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ JAzÀxÀð.

F PÉ¼ÀV£À GzÁºÀgÀuÉ¬ÄAzÀ, ªÉÄÃ°£À QæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß «±ÀzÀ¥Àr À̧§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.14 : C¥ÀªÀwð¹j.

i) x2 + 3x + 2 ii) x2 - 10xy + 24y2

iii) 5x2 + 13x - 6 iv) 3x2 - x- 2

¥ÀjºÁgÀ: i) F §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è

A = 1,  B = 3,  C = 2
AC = 1 x 2 = 2
EzÀgÀ JgÀqÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ 3 DUÀ®Ä

1 + 2 = 3   (1, 2 EªÀÅUÀ¼ÀÄ 2gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ∴ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ

x2 + (1 + 2) x + 2
= x2 + x + 2x + 2
= x(x + 1) + 2 (x + 1) = (x + 1)(x + 2)

ii) E°è AC = 24y2,  B = -10y.
24y2 gÀ, C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, ªÉÆvÀÛ -10y DUÀÄªÀAvÉ
-4y  - 6y
∴ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ

x2  - 4xy - 6xy + 24y2

= x(x - 4y) - 6y(x - 4y)
= (x - 4y) (x - 6y)

iii) E°è AC = 5 x (-6) = -30,  B = 13
 - 30gÀ, JgÀqÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, ªÉÆvÀÛ 13 DUÀÄªÀAvÉ,

15 ªÀÄvÀÄÛ -2 EªÀÅUÀ¼ÀÄ

∴ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ

5x2  + 15x - 2x - 6
= 5x(x + 3) - 2(x + 3)
= (x + 3) (5x - 2)

iv) E°è AC = 3 x (-2) = -6,  B = 1
-6 gÀ, JgÀqÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, ªÉÆvÀÛ -1 DUÀÄªÀAvÉ
-3 - 2  EªÀÅUÀ¼ÀÄ
∴ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ

3x2  - 3x + 2x - 2
= 3x(x - 1) + 2(x - 1)
= (x - 1) (3x + 2)

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.5

C¥ÀªÀwð¹j

1. x2 + 11x + 24 2. x2 - 15xy + 54y2

3. 2x2 + 5x - 3 4. 6x2 - 10xy - 4y2
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ5. 2x4 - x2 - 1 6. x2 + 13xy - 30y2

7. 2x2 + 11x + 14 8. 10y2 + 11y - 6
9. 2x2 - x - 1 10. (m - 1) (1 - m) + m + 109
11. (2a - b)2 - (2a - b) - 30   [ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: 2a - b = x DUÀ°]
12. (2x + 3y)2 - 2(2x + 3y) (3x - 2y) - 3 (3x - 2y)2

[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: 2x + 3y = a JAvÀ®Æ 3x - 2y = 6 JAvÀ®Æ §gÉ¬Äj]

4.4. §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC ªÀÄvÀÄÛ ®¸ÁC [ªÀÄ.¸Á.C. ªÀÄºÀvÀÛªÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå
C¥ÀªÀvÀð£À, ®.¸Á.C. ®WÀÄvÀÛªÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀåð (Least Common
Multiple)]

(1) CAPÀUÀtÂvÀzÀ°è, JgÀqÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C. CAzÀgÉ, D À̧ASÉåUÀ¼ÉgÀqÀgÀ UÀjµÀ×
¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À

GzÁºÀgÀuÉUÉ 8 ªÀÄvÀÄÛ 12gÀ ªÀÄ.¸Á.C. 4.

8, ªÀÄvÀÄÛ 12gÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, 1, 2, 4 EªÀÅUÀ¼À°è 4 JA§ÄzÀÄ UÀjµÀ×ªÁzÀÄzÀÄ.

ºÁUÉAiÉÄÃ, JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C. CAzÀgÉ, D §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À,
UÀjµÀ× WÁvÁAPÀ ºÁUÀÆ UÀjµÀ× ¸ÀASÁå ¸ÀºÀUÀÄtPÀ«gÀÄªÀ ºÁUÀÆ zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁVgÀÄªÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 4(x + 1)2 ªÀÄvÀÄÛ 6(x + 1)3 £À ªÀÄ¸ÁC 2(x + 1)2.

KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛ (monomial)UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC, CAzÀgÉ, KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC
ªÀÄvÀÄÛ KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ½UÉ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁVgÀÄªÀ UÀjµÀ× WÁvÁAPÀzÀ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ: 12x2y2, 18xy2 ªÀÄvÀÄÛ 24x3y5 UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC 6xy2

E°è 12, 18 ªÀÄvÀÄÛ 24UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC 6.  KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ½UÉ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁVgÀÄªÀ UÀjµÀ× WÁvÁAPÀzÀ
ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ x ªÀÄvÀÄÛ y2.

DzÀÝjAzÀ 12x2y2, 18xy2 ªÀÄvÀÄÛ 24x3y5 UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC 6xy2

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 4.15: F §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i)  4x2y  ªÀÄvÀÄÛ  x3y2 ii)  (x - 2)3 (2x - 3)  ªÀÄvÀÄÛ (x - 2)2 (2x - 3)3

¥ÀjºÁgÀ: i) À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtUÀ½AzÀ 4 ªÀÄvÀÄÛ 1gÀ ªÀÄ¸ÁC 1.

‘x’ JA§ÄzÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV PÀ¤µÀ× 2 ¨Áj ºÁUÀÆ

‘y’ JA§ÄzÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV PÀ¤µÀ× 1 ¨Áj §gÀÄªÀÅªÀÅ.

»ÃUÁV, ªÀÄ¸ÁC 1 x x2 x y = x2y.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ii) EªÀÅUÀ¼À°è À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 1 ªÀÄvÀÄÛ 1, EªÀÅUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC 1.

§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è (x - 2) C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁV PÀ¤µÀ× 2 ¨Áj ºÁUÀÆ

(2x - 3) JA§ÄzÀÄ PÀ¤µÀ× 1 ¨Áj EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ,

§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC

»ÃUÁV, ªÀÄ¸ÁC 1 x (x - 2)2 x (2x - 3) = (x - 2)2 (2x - 3)

ªÉÄÃ°£À GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

À̧Ä® s̈ÀªÁV C¥ÀªÀwðvÀªÁUÀÄªÀ, ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ¥Àæw¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß CzÀgÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV
§gÉAiÀÄ É̈ÃPÀÄ. CªÀÅUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC ªÀÅ, À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ½UÉ
¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁVgÀÄªÀ UÀjµÀ× WÁvÁAPÀzÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

ºÉaÑ£À «±À¢ÃPÀgÀtPÉÌ PÉ¼ÀV£À 4.16 GzÁºÀgÀuÉ UÀªÀÄ¤ Ȩ́ÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 4.16 : EªÀÅUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (x2 - 4) ªÀÄvÀÄÛ  x2 + 4x + 4
ii) 4x4 - 16x3 + 12x2  ªÀÄvÀÄÛ 6x3 + 6x2 - 72x.

¥ÀjºÁgÀ: i) x2 - 4 = (x + 2) (x - 2)
x2 + 4x + 4 = (x + 2)2

À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC 1.

EvÀgÉ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC (x + 2)1 = x + 2
(x2 - 4) ªÀÄvÀÄÛ (x2 + 4x + 4) UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC
1 x (x + 2) = (x + 2)

ii) 4x4 - 16x3 + 12x2 = 4x2 (x2 - 4x + 3)
= 4x2 (x - 1) (x - 3)

6x3 + 6x2 - 72x = 6x (x2 + x - 12)
= 6x (x + 4) (x - 3)

4, 6 gÀ ªÀÄ¸ÁC 2.

x2(x - 1) (x - 3) ªÀÄvÀÄÛ x(x + 4) (x - 3)UÀ¼À ªÀÄ¸ÁC x(x - 3)
∴ zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC

2 x x(x - 3) = 2x2 - 6x.

(2) §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC.

CAPÀUÀtÂvÀzÀ°è, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ®¸ÁC JAzÀgÉ,

PÉÆnÖgÀÄªÀ, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀåð (multiple)UÀ¼À°è CvÀåAvÀ aPÀÌzÁzÀÄzÀÄ
(®WÀÄvÀªÀÄ).
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉUÉ  8 ªÀÄvÀÄÛ 12gÀ C¥ÀªÀvÀåðUÀ¼ÀÄ

8  → 8, 16, 24, 32, 40, 48, 56, 64, 72, ...................

12 → 12, 24, 36, 48, 60, 72, ..................

EªÉgÀqÀgÀ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁVgÀÄªÀ C¥ÀªÀvÀåðUÀ¼ÉAzÀgÉ

24, 48, 72, ...............

F ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀåðUÀ¼À°è CvÀåAvÀ aPÀÌzÁzÀzÀÄÝ 24.

∴ 8, 12gÀ ®¸ÁC 24.

EzÉÃ jÃwAiÀÄ°è ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è

JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è£À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À PÀ¤µÀ× ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀåð
ºÁUÀÆ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀjµÀ× WÁvÁAPÀzÀ J¯Áè C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À
UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

«±À¢ÃPÀj À̧®Ä, PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt..

GzÁºÀgÀuÉ 4.17 : ®¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) 4x2y ªÀÄvÀÄÛ  x3y2

ii) (x - 2)3 (2x - 3) ªÀÄvÀÄÛ (x - 2)2 (2x - 3)3

¥ÀjºÁgÀ: i) À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 4 ªÀÄvÀÄÛ 1

EªÀÅUÀ¼À ®¸ÁC 4.

§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è ‘x’£À UÀjµÀ× WÁvÁAPÀgÀÆ¥À x3

   ‘y’£À UÀjµÀ× WÁvÁAPÀgÀÆ¥À y2

»ÃUÁV 4x2y ªÀÄvÀÄÛ  x3y2  £À ®¸ÁC 4x3y2.

ii) EªÀÅUÀ¼À°è À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ 1 ªÀÄvÀÄÛ 1

®¸ÁC 1.

zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è (x - 2)£À UÀjµÀ× WÁvÁAPÀgÀÆ¥À x3

(2x - 3)3 ªÀÄvÀÄÛ (2x - 3)AiÀÄ UÀjµÀ× WÁvÁAPÀgÀÆ¥À (2x - 3)3.
»ÃUÁV zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC

(x - 2)3 (2x - 3)3

F ªÉÄÃ°£À 4.17gÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉÃ£ÉAzÀgÉ,

AiÀiÁªÀÅzÉÃ, À̧Ä® s̈ÀªÁV C¥ÀªÀwð À̧§ºÀÄzÁzÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä,
¥Àæw§ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß CzÀgÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV §gÉAiÉÆÃt.

À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À ®¸ÁC ºÁUÀÆ G½zÀ J¯Áè ©Ãd C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À UÀjµÀ×
WÁvÀPÀUÀ¼À gÀÆ¥ÀzÀ°è, UÀÄtÂ¹zÁUÀ §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC §gÀÄvÀÛzÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 4.18 :  ®¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (x - 2) (x2 - 3x + 2) ªÀÄvÀÄÛ  x2 - 5x + 6.
ii) 8(x3 - 27) ªÀÄvÀÄÛ 12(x5 + 27x2)

¥ÀjºÁgÀ: i) (x - 2) (x2 - 3x + 2) = (x - 2) (x - 2) (x - 1)
= (x - 2)2 (x - 1)

     ªÀÄvÉÛ x2 - 5x + 6 = (x - 2) (x - 3)
À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼À 1 ªÀÄvÀÄÛ 1.

®¸ÁC 1.

EvÀgÉ ©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC (x - 2)2 (x - 1) (x - 3)
∴ zÀvÀÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC (x - 1) (x - 2)2 (x - 3)

ii) 8(x3 - 27) = 8[(x - 3) (x2 + 3x + 9)]
12(x5 - 27x2) = 12x2 (x3 + 27)

= 12x2 (x + 3) (x2 - 3x + 9)
8, 12 gÀ ®¸ÁC →  24.

©Ãd¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC →

24x2 (x - 3) (x + 3) (x2 + 3x + 9) (x2 - 3x + 9)

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.6

1) F PÉ¼ÀV£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) 27x4y2 ªÀÄvÀÄÛ  3xy3 ii) 48y7x9 ªÀÄvÀÄÛ  12y3x5

iiii) (x + 1)3 ªÀÄvÀÄÛ  (x + 1)3 (x - 1) iv) x2 + 4x + 4 ªÀÄvÀÄÛ  x + 2

v) 18(x + 2)3 ªÀÄvÀÄÛ  24 (x3 + 8) vi) (x + 1)2 (x + 5)3  ªÀÄvÀÄÛ  x + 2

vii) (2x - 5)2 (x + 4)3 ªÀÄvÀÄÛ  (2x - 5)3 ( x - 4) viii) x2 - 1  ªÀÄvÀÄÛ  x4 - 1

ix) (x3 - y3) ªÀÄvÀÄÛ  (x2 - y2)

x) 6(x2 - 3x + 2) ªÀÄvÀÄÛ  18(x2 - 4x + 3)

2) F PÉ¼ÀV£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®¸ÁC PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) 25x3y2 ªÀÄvÀÄÛ  15xy ii) 30xy2 ªÀÄvÀÄÛ  48x3y4

iii) (x + 1)3 ªÀÄvÀÄÛ  (x + 1)2 (x - 1) iv) (x2 + 4x + 4) ªÀÄvÀÄÛ  x + 2

v) 18(x + 2)3 ªÀÄvÀÄÛ  24(x3 + 8) vi) (x + 1)2 (x + 5)3 ªÀÄvÀÄÛ  x2 + 10x + 25
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀvii) (2x - 5)2 (x + 4) ªÀÄvÀÄÛ  (2x - 5)3 viii)x2 - 1 ªÀÄvÀÄÛ  x4 - 1

ix) x3 - y3 ªÀÄvÀÄÛ  x2 - y2 x) 6(x2 - 3x + 2) ªÀÄvÀÄÛ  18(x2 - 4x + 3)

 4.5 s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ (Rational Expressions)

£Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ, ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À §UÉÎ w½¢zÉÝÃªÉ. À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß

gÀÆ¥ÀzÀ°è ( 
p
q UÀ¼ÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀ ªÀÄvÀÄÛ q ≠ o ¤gÀÆ¦¹zÀgÉ, CªÀÅ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼ÁUÀÄªÀÅªÀÅ.

©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è, p, q UÀ¼ÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÁVzÀÄÝ, [Q Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ°èzÀ §ºÀÄ©ÃeÉÆÃQÛ (Non-
zero polynomials)], D jÃwAiÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

F PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ MAzÀÄ CxÀªÁ JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

2 2
2 2 2

2

1 5a + bx+1 x 3 x+ 5 x + 2 y2 6,  ,  ,  
x 1 x 5 a+ b 3 x y

--
- - -

UÀªÀÄ¤¹:

1. x2 + 1, §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ. KPÉAzÀgÉ x2 + 1 £ÀÄß 
1

1x2 +

JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

‘1’ JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ¹ÜgÁAPÀ, Ȩ́Æ£Éß WÁvÁAPÀzÀ ¥ÀzÉÆÃQÛ.

2. ¥ÀzÉÆÃQÛ 7£ÀÄß 1
7
 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. ‘7’ ºÁUÀÆ ‘1’ JgÀqÀÆ Ȩ́Æ£Éß WÁvÁAPÀzÀ

¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ (Polynomial).

3. MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ DVgÀ̄ ÉÃ É̈ÃQ®è.

GzÁºÀgÀuÉUÉ ( )1x
x
1 −= , JA§ÄzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ®è, DzÀgÉ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ.

DzÀgÉ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÆ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.

PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄÆ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®è.

22

3
2

2

baba
b
1a

  3,x2  x,
x1

2x
++

−
++

−
+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.7

1) PÉ¼ÀV£À ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è, s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

(i) 14x
32x

−
−

(ii) 22 yx
8
+

(iii) 
7

5x32 2 +
(iv) 

6x
3x2x2 +−

(v) 11200 + (vi) 3
1

b
b
1a ÷





 +

(vii) y3 + 3yz (y + z) + z3 (vii) ( )3ba5 +÷

2) PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀPÀÆÌ JgÀqÀÄ GzÁºÀgÀuÉ PÉÆrj.

i) KPÀZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ

ii) ¢éZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ

iii) CA±ÀªÀÅ ¢é¥ÀzÉÆÃQÛ ºÁUÀÆ bÉÃzÀ wæ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀiÁVgÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ

iv) CA±ÀªÀÅ ¹ÜgÁAPÀªÁVzÀÄÝ, bÉÃzÀªÀÅ ªÀUÀð ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀiÁVgÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ

v) JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, CA±ÀªÀÅ ‘3’ WÁvÁAPÀzÀ ¥ÀzÉÆÃQÛ ºÁUÀÆ bÉÃzÀ ‘5’ WÁvÁAPÀzÀ
¥ÀzÉÆÃQÛAiÀiÁVgÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ.

vi) s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ®èzÀ, ©ÃeÉÆÃQÛ.

 4.6 s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À°è ªÀiÁrzÀAvÉAiÉÄÃ, AiÀÄxÁªÀvÁÛV, £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® UÀtÂvÀQæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß s̈ÁUÀ®§Þ
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À®Æè ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

(1) s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À À̧APÀ®£À ªÀÄvÀÄÛ ªÀåªÀPÀ®£À.

s̈ÁUÀ®§Þ ̧ ÀASÉåUÀ¼À ̧ ÀAPÀ®£À ºÁUÀÆ, ̈ sÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ̧ ÀAPÀ®£À £ÀqÀÄªÉ EgÀÄªÀ ̧ ÁªÀÄåvÉAiÀÄ£ÀÄß
£ÉÆÃqÀ®Ä MAzÀÄ GzÁºÀgÀuÉAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt. EzÉÃ jÃwAiÀÄ ¸ÁªÀÄåvÉAiÀÄÄ ªÀåªÀPÀ®£À,
UÀÄuÁPÁgÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÁPÁgÀUÀ½UÀÆ, s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À°è C£ÀéAiÀÄªÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.19 : ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 8
3

6
5 + (ii) 1x

2x
1x
12x

+
++

−
+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

¥ÀjºÁgÀ: (i) 8
3

6
5 + = 24

3345 ×+×

= 24
920 +

 = 24
29

(ii) 1x
2x

1x
12x

+
++

−
+

= 
( )( ) ( )( )

( )( )1x1x
1x2x1x12x

+−
−++++

= 
1x

2xx13x2x
2

22

−
−++++

= 
1x

14x3x
2

2

−
−+

GzÁºÀgÀuÉ 4.20 :  PÀ¼É¬Äj 1
1 3 2 

+1 3 +1
- -

 £ÀÄß
x x

x x   ¤AzÀ

¥ÀjºÁgÀ :   
1x
1x

13x
23x

+
−−

+
−

=  
( )( ) ( )( )

( )( )1x13x
13x1x23x1x

++
+−−−+

= 
( )

14x3x
1)2x3x2x3x

2

22

++
−−−−+

= 
14x3x

13x
2 ++

−

UÀªÀÄ¤¹: JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ªÉÆvÀÛ ªÀÄvÀÄÛ ªÀåvÁå À̧UÀ¼ÀÆ À̧ºÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ªÉÆvÀÛ ºÁUÀÆ ªÀåvÁå À̧UÀ¼ÀÄ, s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÁzÀÝjAzÀ,

( )0x
x
1x ≠+  ,  ( )0x

x
1–x ≠  UÀ¼ÀÆ À̧ºÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

ºÁUÉAiÉÄÃ, 3
3

2
2

3
3

2
2

x
1x,

x
1x,

x
1x,

x
1x −−++ UÀ¼ÀÆ À̧ºÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

x
1x +  CxÀªÁ x

1–x  UÀ¼À zÀvÀÛ É̄̈ ÉUÀ½UÉ, £ÁªÀÅ 3
3

3
3

2
2

2
2

x
1x,

x
1x,

x
1x,

x
1x −+−+

É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÆß ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÁzÀÝjAzÀ,

→ [6, 8 gÀ ®¸ÁC]

→ [(x-1), (x+1) ®¸ÁC]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

x
1x +  ªÀÄvÀÄÛ x

1–x  s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ D À̧QÛ GAlÄªÀiÁqÀÄvÀÛªÉ.

PÉ¼ÀV£À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤ Ȩ́ÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 4.21 : É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 1
x
1  xif  

x
1x 2

2 =−+  DzÁUÀ (ii) 4
x
1  xif  

x
1x 4

4 =++  DzÁUÀ

(iii) 119
x
1  xif  

x
1–x 4

4 =+  DzÁUÀ (iv) 3
x
1  xif  

x
1x 3

3 =++  DzÁUÀ

(v) 5
x
1–  xif  

x
1x 3

3 =−  DzÁUÀ

¥ÀjºÁgÀ : i) 1
x
1x =−    DzÁUÀ

( )2
2

1
x
1x =





 −∴

12
x
1x

1
x
1x2

x
1x

2
2

2
2

=−+

=××−+

∴ 3
x
1 x 2

2 =+

(ii) 4
x
1x =+   DzÁUÀ

( )2
2

4
x
1x =





 +

162
x
1x 2

2 =++

14
x
1x 2

2 =+

( )2
2

2
2 14

x
1x =





 +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ1962

x
1x 4

4 =++

∴ 194
x
1  x, 4

4 =+

(iii) 119
x
1 x 4

4 =+  DzÁUÀ

( ) 12121192
x
1x

2

2
22 =+=+






+

( )2
2

2
2 11

x
1x =





 +

11
x
1x 2

2 =+ [ x2  ªÀÄvÀÄÛ  2x
1

 zsÀ£ÁAPÀUÀ¼ÀÄ]

92
x
1x 2

2 =−+

( )2
2

3
x
1x =





 −

3
x
1x ±=−∴

(iv) 31 =+
x

x   DzÁUÀ

( )3
3

31 =





 +∴

x
x

27
x
1x

x
1x3

x
1x 3

3 =





 +××++

( ) 2733
x
1x 3

3 =++

18
x
1x 3

3 =+∴

(v) 5
x
1x =−  DzÁUÀ

( )3
3

5
x
1x =





 −∴
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

125
x
1x

x
1x3

x
1x 3

3 =





 −××−−

( ) 12553
x
1x 3

3 =−−

140
x
1x 3

3 =−∴

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.8

1) s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i)
2 1

2
x

x

+
−

 ªÀÄvÀÄÛ  
2 1

2
x

x

−
−

ii)
2
3

x

x

+
+  ªÀÄvÀÄÛ  

1
2

x

x

−
−

iiii)
( )
( )2

1
1

x

x

+

−  ªÀÄvÀÄÛ  
1

1x + iv) 2
3 2

16
x

x

+
−  ªÀÄvÀÄÛ  ( )2

5
4

x

x

−
+

v)
2
3

x

x

−
+  ªÀÄvÀÄÛ  

2
3

x

x

+
+ vi)

2
2

x

x

+
−  ªÀÄvÀÄÛ  

2
2

x

x

−
+

vii)
1
2

x

x

+
+  ªÀÄvÀÄÛ  

2

2
1
1

x

x

−
+

viii) 2
3 2 1

3
x

x

+
 ªÀÄvÀÄÛ  2

2 2 1
2

x

x

− +

2) PÀ¼É¬Äj

i)
1
2

x

x

−
−  £ÀÄß  

4
2

x

x

+
+  ¤AzÀ ii)

2 1
2 1

x

x

−
+  £ÀÄß  

2 1
2 1

x

x

+
−  ¤AzÀ

iiii)
1
x

 £ÀÄß  x ¤AzÀ iv)
2
x

 £ÀÄß  2
1
1

x

x

+
−  ¤AzÀ

v)
2 1

4
x

x

+
−

 £ÀÄß  
22 3

4
x

x

+
−

 ¤AzÀ vi)      2
1

2x + £ÀÄß ( )
3 2

3

2 3
2

x x

x

+ +
+ ¤AzÀ

vii) ( )2

2
2 9

x

x

+
−  £ÀÄß  ( )2

2
3

x

x

−
+  ¤AzÀ viii)     

1
1

x

x

+
−  £ÀÄß  2

4
1

x

x −  ¤AzÀ

3) É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj

i) 2
2

1 1a , a 2
a a

+ + =   DzÁUÀ ii) 2
2

1 1a , a 2
a a

+ − =   DzÁUÀ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

iii) 3
3

1 1a , a 2
a a

+ + =   DzÁUÀ iv) 3
3

1 1a , a 5
a a

+ + =   DzÁUÀ

v) 3
3

1 1a , a 5
a a

− − =   DzÁUÀ vi) 3
3

1 18a , 2a 5
27a 3a

+ + =   DzÁUÀ

vii) 3
3

1 1a , a 3
a a

+ + =   DzÁUÀ viii) 3 2
3 2

1 1a , a 7
a a

+ + =   DzÁUÀ

ix) 4
4

1 1a , a 7 a o
a a

− + = >   DzÁUÀ

x) 3 4
3 4

1 1a , a 34, a o
a a

− + = >   DzÁUÀ

2) s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À, UÀÄuÁPÁgÀ ªÀÄvÀÄÛ s̈ÁUÁPÁgÀ

s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÁPÁgÀUÀ¼À£ÀÄß w½¢zÉÝÃªÉ.

2
3  ªÀÄvÀÄÛ 

5
7  gÀ UÀÄt®§ÞªÀÅ 21

10
73
52

7
5  

3
2 =

×
×=×

ºÁUÉAiÉÄÃ JgÀqÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÇ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ

P R    
Q S

ªÄÀ vÄÀ Û ,  P, Q, R, S (Q, S ≠ 0)  §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ

DzÁUÀ, UÀÄt®§ÞªÀÅ QS
PR

S
R

Q
P =× , EzÀÆ À̧ºÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀiÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 4.22 : UÀÄt®§ÞUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 1x
12x

15x
35x

+
−×

−
+

(ii) 3x
1x

1x
12x

+
−×

−
+

(iii) ( ) 5–x
127xx

4x
107x–x 2

2

2 +−×
−

+

¥ÀjºÁgÀ: (i) 1x
12x

15x
35x

+
−×

−
+

= 
( )( )
( )( )1x15x

12x35x
+−
−+

  = 
14x5x
3x10x

2

2

−+
−+

(ii) 3x
1x

1x
12x

+
−×

−
+

= 
( )( )
( )( )3x1x

1x12x
+−
−+

  = 3x
12x

+
+

[(x - 1)¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£À, CA±À, bÉÃzÀUÀ½AzÀ gÀzÀÄÝªÀiÁrzÁUÀ]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(iii) ( ) 5–x
127xx

4x
107x–x 2

2

2 +−×
−

+
= 

( )( )
( ) ( )5–x4x

127xx107x–x
2

22

−
+−+

= 
( )( )( )( )

( ) ( )5x4x
4x3x5x2x

2 −−
−−−−

= 
( )( )

( )4
32

−
−−

x

xx

[¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ½AzÀ (x - 5) ªÀÄvÀÄÛ (x - 4)UÀ¼À£ÀÄß CA±À, bÉÃzÀUÀ½AzÀ gÀzÀÄÝªÀiÁrzÁUÀ
(cancelling)]

= 
4x

65xx2

−
+−

UÀªÀÄ¤¹: CA±À, bÉÃzÀUÀ½AzÀ, ªÀÄ.¸Á.C.ªÀ£ÀÄß gÀzÀÄÝ UÉÆ½¹zÀ £ÀAvÀgÀ §gÀÄªÀ ¥sÀ°vÁA±ÀªÀÅ, PÀ¤µÀ×
gÀÆ¥ÀzÀ°ègÀÄvÀÛzÉ.

£ÀªÀÄUÉ s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉå (rational numbers)UÀ¼À s̈ÁUÁPÁgÀ QæAiÉÄAiÀÄ ¥ÀjZÀAiÀÄ«zÉ.

3
2
 AiÀÄ£ÀÄß 7

5
 jAzÀ s̈ÁV À̧ÄªÀÅzÀÄ JAzÀgÉ

5
7

3
2

7
5

3
2 ×=÷ ,  5

7
 JA§ÄzÀÄ 7

5
gÀ UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ (Reciprocal)ªÁVzÉ.

ºÁUÉAiÉÄÃ,  
Q
P

 ªÀ£ÀÄß Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ S
R

 s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ¬ÄAzÀ s̈ÁV À̧ÄªÀÅzÀÄ JAzÀgÉ

R
S

Q
P

S
R

Q
P ×=÷  .

P, Q, R ªÀÄvÀÄÛ S UÀ¼ÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ, R
S

 JA§ÄzÀÄ S
R

£À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ (Reciprocal).

GzÁºÀgÀuÉ 4.23: PÉ¼ÀV£À ̈ sÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À, UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 
65xx

20x
3

2

++
+

(ii) 5y
2y
2 −

− (iii) x3 + 8

¥ÀjºÁgÀ: i) 
2

2
20

5 6
x

x x

+
+ +

 £À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ 
2

2
5 6

20
x x

x

+ +
+

ii) 2
2y

y 5
−

−
£À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ 

2 2y 5 5 y
2y 2y

− −− =
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

iii) 
3

3 88
1

x
x

++ =  ºÁUÁV, 
2 8x +  £À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ 3

1
8x +

GzÁºÀgÀuÉ 4.24: s̈ÁV¹j ªÀÄvÀÄÛ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°è ¥sÀ°vÁA±À §gÉ¬Äj.

i) 
2 1

1
x

x

+
−

 £ÀÄß 
1
2

x

x

−
+  ¬ÄAzÀ

ii) 
2

2
1
25

x

x

−
−

 £ÀÄß 
2

2
4 5
4 5

x x

x x

− −
+ −  ¬ÄAzÀ

¥ÀjºÁgÀ: i)
2 21 1 1 2

1 2 1 1
x x x x

x x x x

+ − + +÷ = ×
− + − −

=  
( )( )

( )

2

2

1 2

1

x x

x

+ +

−  =  
3 2

2
2 2

2 1
x x x

x x

+ + +
− +

ii)
2 2

2 2
1 4x 5
25 4 5

x x

x x + x

− − −÷
− −

=
( )

( )
( )2 3

22

1 4
4 525

x x x-5

x x-x

− +
×

−−

=
( )( )( )( )
( )( )( )( )

1 1 5 1
5 5 5 1

x x x x

x x x x

+ − + −
− + − +

=
( )( )
( )( )

1 1
5 5

x x

x x

− −
− −

=
2

2
2 1

10 25
x x

x x

− +
− +   ¥sÀ°vÁA±ÀzÀ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 4.9

1) UÀÄt®§ÞªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rzÀÄ PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦¹j.

(i) 25x7x
1x 

13x2x
27x

22 −−
+×

++
+

(ii) 
1x
1x  

1x
1x

4

3

4

3

−
−×

+
+

[CA±À, bÉÃzÀUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C.
(x + 1)  (x - 5)ªÀ£ÀÄß
gÀzÀÄÝUÉÆ½¹zÉ]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(iii) 
96xx

317x
42x

1815x3x
2

2

+−
+×

−
+−

(iv) 6x
2x

25x
35x

+
+×

+
−

(v) 
1xx

1x
1x
1x

2

2

+−
+×

−
+

(vi) 
2x

1x
1x
1x3 −×

−
+

(vii) 
32xx
45xx

4x
3x

2

2

−−
+−×

−
−

(viii) 
16x

242xx
32xx

127xx
2

2

2

2

−
−−×

−−
+−

2) PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄuÁPÁgÀ « É̄ÆÃªÀÄ (reciprocal)ªÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 
1x
2x2

−
+

(ii) a1
3a
−

− (iii) 2x2x1
7

−−
− (iv) x4 +1

3) s̈ÁV¹, ¥sÀ°vÁA±ÀªÀ£ÀÄß PÀ¤µÀ× gÀÆ¥ÀzÀ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ£ÁßV ¤gÀÆ¦¹.

(i) 
1312xx
107xx

1174xx
1811xx

2

2

2

2

−−
++÷

−−
++

(ii) 
94x

1x44x
15x72x
1–x6x

2

2

2

2

−
++÷

−−
+

(iii) 
3x4x

1–x
9x

1xx
2

3

2

2

+−
÷

−
++

(iv) 
9x

6–x–x
12xx
24–x2x

2

2

2

2

−
÷

−−
+

(v) 
2x33x
1–x23x

2x3x
5–x143x

2

2

2

2

−−
+÷

+−
+

(vi) ( ) 1x
3x52x

1–x
3–x2x

2

2

2

2

−
++÷+

  £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• F «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼ÀÄ, ©ÃdUÀtÂvÀzÀ°è ¥ÀzÉÃ ¥ÀzÉÃ §gÀÄwÛgÀÄvÀÛªÉ.

(i) (x + y)2 = x2 + 2xy + y2 (ii) (x – y)2 = x2 – 2xy + y2

(iii) (x + y) (x – y) = x2 – y2 (iv) (x + a) (x + b) = x2 + (a + b)x + ab

(v) (ax + b) (cx + d) = acx2 + (ad + bc) x + bd

(vi) (x + y)3 = x3 + 3xy(x + y) + y3 (vii) (x – y)3 = x3 – 3xy(x – y) – y3

(viii) (x + y) (x2 – xy + y2) = x3 + y3 (ix) (x – y) (x2 + xy + y2) = x3 – y3

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÁV
§gÉAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

• MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ, À̧A¥ÀÆtð C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ JAzÀgÉ, ªÀÄvÉÛ C¥ÀªÀwð À̧̄ ÁUÀzÀ,
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À UÀÄt®§Þ. (F jÃwAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ½UÉ, 1 CxÀªÁ -1, ªÀÄvÀÄÛ CªÉÃ
C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ• ªÉÄÃ°£À «±ÉÃµÀ UÀÄt®§ÞUÀ¼À®èzÉ, MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ°è PÉ®ªÀÅ CxÀªÁ J¯Áè

©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À°ègÀÄªÀ ̧ ÁªÀiÁ£Àå KPÀ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß «vÀgÀuÁ ¤AiÀÄªÀÄzÀ C£ÀÄ¸ÁgÀ ºÉÆgÀvÉUÉzÀÄ,
C¥ÀªÀwð À̧§ºÀÄzÀÄ.

• JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C.ªÀÅ UÀjµÀ× WÁvÁAPÀªÀÅ¼Àî ªÀÄvÀÄÛ UÀjµÀ×
À̧ASÁå ̧ ÀºÀUÀÄtPÀ«gÀÄªÀ, zÀvÀÛ ¥Àæw §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À, C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À, UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉaÑ£À §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ®.¸Á.C.ªÀÅ PÀ¤µÀ× WÁvÁAPÀªÀÅ¼Àî ªÀÄvÀÄÛ PÀ¤µÀ×
À̧ASÁåUÀÄtPÀ«gÀÄªÀ, zÀvÀÛ ¥Àæw §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À, À̧eÁwAiÀÄ ©Ãd¥ÀzÀUÀ¼À C¥ÀªÀvÀåðUÀ¼À

UÀÄt®§ÞªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• P ªÀÄvÀÄÛ QUÀ¼ÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÁVzÀÄÝ, ‘Q’ Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀiÁVzÀÄÝ,

CªÀ£ÀÄß Q
P
 gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÁzÀgÉ, Q

P
 ªÀ£ÀÄß s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

• ¨sÁUÀ®§Þ ¸ÀASÉåUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀAvÉAiÉÄ, ¨sÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À®Æè
ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß £ÀqȨ́ À§ºÀÄzÀÄ.

s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À, ªÉÆvÀÛ, ªÀåvÁå À̧, UÀÄt®§Þ ºÁUÀÆ s̈ÁUÀ®§ÞUÀ¼ÀÄ, s̈ÁUÀ®§Þ
©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

• MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ, PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, CzÀgÀ CA±À ªÀÄvÀÄÛ bÉÃzÀUÀ¼À
ªÀÄzsÀåzÀ°ègÀ§ºÀÄzÁzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼À£ÀÄß gÀzÀÄÝ¥Àr À̧̈ ÉÃPÀÄ.

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1) À̧jAiÀiÁzÀ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ GvÀÛgÀPÉÌ    UÀÄvÀÄðªÀiÁr.

i) 1202 - 202 = 25P  DzÁUÀ PAiÀÄ É̄̈ É
A)  16 B)  140 C)  560 D)  14000

ii) (2a2 + 3)2 - (2a2 - 3)2  AiÀÄ É̄̈ É
A)  24a2 B)  24a4 C)  72a2 D)  72a4

iii) (a2 + b2)2 + (a2 - b2)2 £À É̄̈ É
A)  2(a2 + b2) B)  4(a2 + b2) C)  4(a2 + b2) D)  2(a2 + b2)

iv)
1m 3
m

− = −  DzÁUÀ,  3
3

1m
m

−  £À É̄̈ É

A)  0 B)  36 C)  36− D)  33−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

v) 323327
323  323–  327  327

+
××

  £À É̄̈ É

A)  650 B)  327 C)  323 D)  4

vi) 8m3 - n3  UÉ À̧ªÀÄªÁzÀ É̄̈ É

A)  (2m - n)(4m2 - 2mn + n2) B)  (2m - n)(4m2 + 2mn + n2)

C)  (2m - n)(4m2 - 4mn + n2) D)  (2m - n)(4m2 + 4mn + n2)

vii)    533533533467467467
533533533467467467

×+×−×
××+××

£À É̄̈ É

A)  66 B)  198 C)  1000 D)  3000

viii) 36a5b2  ªÀÄvÀÄÛ 90a3b4 UÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C.

A)  36a3b2 B)  18a3b2 C)  90a3b4 D)  180a5b4

ix) (x2 - 1)  ªÀÄvÀÄÛ (x2 - x - 2) UÀ¼À ®.¸Á.C.

A)  (x2 - 1) (x - 2) B)  (x2 - 1) (x + 2)

C)  (x - 1)2 (x + 2) D)  (x + 1)2 (x - 2)

x) F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ s̈ÁUÀ®§Þ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À®è?

A)  33 B)  x5
1x + C)  y6x8 + D)  

3x
3x

+
−

2) PÉ¼ÀV£À UÀÄt®§Þ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

i) (am + an) (am - an) ii) (x + y + z) (x - y + z)

iii) (2x + 3y) (2x + 3y) iv) (3a - 5b) (3a - 5b)

v) (5x + 2y) (25x2 - 10xy + 4y2) vi) (2x - 5y) (4x2 + 10xy + 25y2)

vii) 





 +





 +

5
4a

4
5a viii)  (2z2 + 3) (2x2 - 5)

ix) 99 x 99 x 99 x) 103 x 103 x 103

xi) (a + b - 5) (a + b - 6) xii) (2x + 7z) (2x + 5z)

3) x = a - b, ªÀÄvÀÄÛ y = b - c DzÀgÉ
(a - c) (a + c - 2b) = x2 - y2  JAzÀÄ vÉÆÃj¹.

4) 4x - 5z = 16, ªÀÄvÀÄÛ xz = 12 DzÀgÉ
64x3 - 125z3  £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ5) C¥ÀªÀwð¹j.

i) x7y6 + x22y20 ii) 3a5b - 243ab5

iii) 3a6 + 12a4b2 + 12a2b4 iv) a4 - 8a2b3 + 16b6

v) 3x4 + 12y4 vi) x8 + 14x4 + 81
vii) x2 + 16x + 63 viii) x2 - 12x + 27
ix) 7x2 + xy - 6y2 x) 5x2 - 8x - 4
xi) x6 - 729y6 xii) 125a6 + 64b6

6) ªÀÄ.¸Á.C. PÀAqÀÄ»r¬Äj

i) x3 - x5, ªÀÄvÀÄÛ x4 - x7

ii) 30(x2 - 3x + z), ªÀÄvÀÄÛ 50(x2 - 2x + 1)

7) ®.¸Á.C. PÀAqÀÄ»r¬Äj

i) x2 + y2, ªÀÄvÀÄÛ x2 - y2

ii) x4 + x2y2 + y4), ªÀÄvÀÄÛ x2 + xy + y2)

8) À̧ÆavÀ UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁrj.

i) ( ) ( )2
1 1

11
x

xx

+ +
+− ii) 

2

2
2 2 7 1

6 2
x x x

x x x

+ − −−
+ − −

iii) 2
1 3 1
2 4

x x

x x

− +×
− − iv) 

2 2

2 2
1 4 5
25 4 5

x x x

x x x

− − −÷
− + −

9) À̧gÀ½ÃPÀj¹j.

i)  1a
8

1a
4

1a
2

1a
2

42 +
−

+
−

+
−

−

[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: 1a
4

1a
2

1a
2

2 −
=

+
−

− ; FUÀ ªÀÄÄA¢£À ©Ãd¥ÀzÀ Ȩ́Ãj¹ ªÀÄÄAzÀÄªÀj¹]

10)
x +1 x 1m =     n =
x 1 x +1

-
ªÀÄvÄÀ Û 

-  DzÁUÀ

m2 + n2 - mm PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

4.1
(1) i) 25x2 + 20xy + y2 ii) x2 - 6x + 9 iii)  a2b2 + 2abcd + c2d2

iv) 4x2 - 20xy + 5y2 v)    1x
3
2

9
x2

++ vi)   
9
1z

3
1

4
z2

+−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ vii) a4 - 25 viii) x2y2 - 1 ix) 1x

12
25x2 ++

x) 1x
9
25x

9
4 24 −− xi) 6x2 + 13xy+6y2 xii) 21x2 + 8xy - 5y2

(2) i)  40x2 ii)  2x6 + 18 iii)  2(a2x2 + b2y2) iv)  22p2q2

(3) i)  10404 ii)  11664 iii)  4761 iv)  996004

v) 6384 vi) 22451 vii) 89964 viii) 249936

ix) 11445 x) 5621 xi) 8930 xii) 989028

4.2

1. (i) 27x3 + 36x2y + 36xy2 + 64y3 (ii) p3 – 3p2qr + 3pq2r2 – q3r3

(iii) 
27
b

3
abbaa

32
23 +++ (iv) 32

23

bab
3
ba

27
a −+−

(v) 64224
6

b
27
8ba

3
2ba

2
1

8
a +++

(vi) 6943622634
96

y8byxb4ayxba
3
2

27
xa −+−

(2) i)  512 ii)  1728 iii)  5832 iv)  12167

v) 148877 vi) 110592 vii) 357911 viii) 328509

ix) 912663 x) 970299

(3) i)  8x3 + y3 ii)  x3 - 8 iii)  x3 + 1

iv)  8y3 - 27z6 v) 64x3 + 27y3 vi)  33 y
343
127x −

(4) i)  100 ii)  1115

(5) i)  15616 ii)  125
27027

(6) i)  120x2 + 250 ii)  1000 y3

iii)  19x3 - 19y3 iv)  - 117x3 - 126

(7) i)  1000 ii)  444

4.3 1) 5x (2y - 3z) 2) abc(c - b)

3) 3p(2p - 5q + 9) 4) (b - c) (a2 - b)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ5) (4x - y)2 (8ax - 2a - b) 6) x(x + y) (x2 - xy + y2)

7) 25(2 + 5p) (2 - 5p) 8) (1 + 16y4) (1 + 4y2) (1 + 2y) (1 - 2y)

9) (5x + 1) (1 - x) 10) (a2 + bc + ab + ac) (a2 + bc - ab - ac)

11) (5x + 6y - 1) (5x - 6y - 1) 12) (7x - y + 1) (7x - y - 1)

13) (m + 7)2 14) (2x - 1)2

15) (6a + 5)2 16) (x3 - 4)2

17) (a4 + 7a2 + 1) (a2 + 3a + 1) (a2 - 3a + 1)

18) (2a2 + 6ab + 9b2) (2a2 - 6ax + 9b2)

 19)  (x2 + 2x + 2) (x2 - 2x + 2)

20) (3a2 + 5a + 4) (3a2 - 5a + 4)  21)   i)  40      ii)  57200

4.4 1) (a + 6b) (a2 - 6ab + 36b2) 2) (a - 7)(a2 + 7a + 49)

3) (x + 4y)3 4) (2x - 3y)3

5) (2x - 5y)3 6) (4x  - 3)3

7) (9x2 - 2) (81x4 + 18x + 4) 8) x2(1 + y2) (1 - y2 + y4)

9) 2a(2a2 - 3b2) (4a4 + 6a2b2 + 9b4)

10) (3b - a - 1) (9b2 + 3ab + 3b + a2 + a + 1)

11) (2a - 3b + 4c) (4a2 + 9b2 - 6ab - 8ac + 12bc + 16c2)

12) (4x - 2y + 1) (16x2 + 8xy - 4x + 4y2 - 4y + 1)

4.5 1) (x + 3) (x + 8) 2) (x - 6y) (x - 9y)

3) (x + 3) (2x - 1) 4) 2(x - 2y) (3x + y)

5) (2x2 + 1) (x +1) (x - 1) 6) (x + 15y) (x - 2y)

7) (x +2) ( 2x + 7) 8) (2y - 3) (5y - 2)

9) (x - 1) (2x + 1) 10) (12 - m) (m + 9)

11) (2a - b - 6) (2a - b + 5) 12) (9y - 7) (5x + y)

4.6

(1) i) 3xy2 ii) 12y3x5 iii) (x + 1)2 iv) (x + 2)

v) 6(x + 2) vi) (x + 5)2 vii) (2x - 5)2 viii) x2 - 1

ix) x - y x) 6(x - 1)

(2) i) 75x3y2 ii) 24x3y4

iii) (x - 1) (x + 1)3 iv) x2 + 4x + 4
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ v) 72(x + 2)3 (x2 - 2x + 4) vi) (x + 1)2 (x + 5)

vii) (x - 4) (x + 4)2 (2x - 5)3 viii) x4 - 1

ix) (x - 1) (x + 1) (x2 + x + 1) x) 18(x - 1) (x - 2) (x - 3)

4.7 (1) (i), (ii), (iii), (v), (vii)  ªÀÄvÀÄÛ  (viii)

1. (i) 
2x

2x2

−
(ii) 

6xx
72x2x

2

2

−+
−+

(iii) 
1xx

22x
23

2

+−−
+

x

(iv) 
6416x4xx

285x4x
23

2

+−+
++

(v) 3x
2x
+ (vi) 

4x
82x

2

2

−
+

(vii) 
2x2xx

13x2x
23

23

+++
−+

(viii) 26x
5

2. (i) 4x
6–x

2 − (ii) 14x
8x

2 − (iii) 
x

1–x2

(iv)  xx
x–2

2 − (v)  
4–x
2x2 +

(vi)  ( )22

3

2x
12x

+
+

(vii) ( )27-x9x3x2
16x15x

23

2

−+
+−

(viii) x1
x-1

+

3. (i) 2 (ii) 6 (iii) 2 (iv) 110 (v) 158
(vi) 115 (vii) 0 (viii) 18 (ix) 5± (x) 14

4.9

1. (i) 1x2x
1

2 −− (ii) 
1xxx

1xx
246

24

+++
++

(iii) 62x
951x

−
+

(iv) 
1232x5x
67x5x

2

2

++
−+

(v) 
12x2xx

1xxx
23

23

−+−
+++

(vi) 
2x

1x3 +

(vii) 1x
1x

+
−

(viii) 1x
6x

+
−

2. (i) 2x
1x

2 +
−

(ii) 3a
1a −

(iii) 
7

12xx2 −+
(iv) 1x

1
4 +

3. (i) 5x
1x

+
+

(ii) 
59x2x
311x6x

2

2

−−
+−

(iii) 3x
1
+
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

(iv) 2x
6x

+
+

(v) 
1x

511x2x
2

2

−
++

(vi) 1

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1 i)  C ii)  A iii)  D iv)  A v)  D
vi) B vii) C viii)  B ix)  A x)  C

2 i) a2m - a2m ii) x2 - y2 + 4x + 4

iii) 4x2 + 12xy + 9y2 iv) 9a2 - 30ab + 25b2

v) 125x3 - 8y3 vi) 8x3 - 125y3

vii) a2 +  a + 1 viii) 4z4 - 4z2 - 15

ix) 970299 x) 1092727

xi) a2 + 2ab - 11a + 30 xii) 4x2 + 24xz + 35z2

4 15616

5 i) x7y6 (1 + x15y14) ii) 3ab(a - 3b)(a + 3b)(a2 + 9b2)

iii) 3a2(a2 + 2b2)2 iv) (a2 - 4b3)2

v) 3(x2 + 2xy+2y2) vi) (x4 - 2x2 + 9) (x4 + 2x2 + 9)

vii) (x + 9) (x + 7) viii) (x - 3) (x - 9)

ix) (x + y) (7x - 6y) x) (x - 2) (5x + 2)

xi) (x - 3y) (x + 3y) (x2 - 3xy + 9y2) (x2 + 3xy + 9y2)

xii) (5a2 + 4b2) (25a4 - 20a2b2 + 16b4)

6 i)  x3(1 - x) ii)  10(x - 1)

7 i)  (x2 - y2) (x2 - xy + y2) ii)  x4 + x2y2 + y4

8. i) 
2

3 2
2x 2

x x x 1
+

− − +
 , ii) 

x 2
x 3

+
+

iii) 
2

3 2
3x 2x 1

x 2x 4x 8
− −

+ − −  , iv) 
2

2
x 2x 1

x 10x 25
− +

− +

9.  8
16

a 1−

10.
4 2

4 2
x 14x 1
x 2x 1

+ +
− +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

5
À̧gÀ¼À gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

£Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ ZÀgÁPÀëgÀ, ¹ÜgÁPÀëgÀUÀ¼À ªÀÄÆ® ¥ÀjPÀ®à£É(concepts)AiÀÄ£ÀÄß ºÉÆA¢zÉÝÃªÉ. ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ,
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À “±ÀÆ£ÀåUÀ¼ÀÄ”(zeros), EªÀÅUÀ¼À §UÉÎAiÀÄÆ PÀ°wzÉÝÃªÉ.
£ÁªÀÅ C£ÉÃPÀ À̧AzÀ̈ sÀðUÀ¼À£ÀÄß, GzÁºÀgÀuÉÉUÉ, “MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ JgÀqÀgÀµÀÖPÉÌ, DgÀ£ÀÄß Ȩ́Ãj¹zÁUÀ,
À̧ASÉå E¥ÀàvÀÄÛ §gÀÄvÀÛzÉ” JzÀÄj À̧ÄvÉÛÃªÉ.

E°è, £ÁªÀÅ CeÁÕvÀªÁzÀ (UÉÆwÛgÀzÀ), D À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä CzÀ£ÀÄß (UÉÆwÛgÀzÀÀ
À̧ASÉå)  JAzÀÄ s̈Á«¹, PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧A§AzsÀUÀ¼À£ÀÄß (relations) C£ÀÄ À̧j¹, ZÀgÁPÀëgÀ ªÀÄvÀÄÛ

¹ÜgÁAPÀUÀ¼À£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ MAzÀÄ UÀtÂvÉÆÃQÛ (arthmatical expression) §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. F
UÀtÂvÉÆÃQÛAiÀÄÄ, ̧ À«ÄÃPÀgÀtPÉÌ zÁjªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ. ̧ À«ÄÃPÀgÀt¢AzÀ CeÁÕvÀ (unknown) ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß
¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

F ¥ÁoÀzÀ°è, £ÁªÀÅ MAzÀÄ CxÀªÁ JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À §UÉÎ
w½AiÉÆÃt. EzÀÆ C®èzÉ, £ÁªÀÅ MAzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦ À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß
ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀæªÀÄªÀ£ÀÄß, ©ÃdUÀtÂvÀjÃvÁå, PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ. CzÉÃjÃw
JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¹, CªÀÅUÀ¼À ̧ ÀªÀiÁzsÁ£ÀªÀ£ÀÄß ©ÃdUÀtÂvÀjÃvÁå
ªÀÄvÀÄ gÉÃSÁUÀtÂvÀ(D É̄ÃR £ÀPÉëUÀ¼À)jÃvÁå, PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

  GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ C s̈Áå À̧zÀ £ÀAvÀgÀ, £ÁªÀÅ

• PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀÄÆºÀzÀ°è, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð À̧§ É̄èªÀÅ.

• gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß GzÁºÀj À̧§ É̄èªÀÅ

• MAzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt §gÉzÀÄ CªÀÅUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ É̄èªÀÅ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî, gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß GzÁºÀj À̧§ É̄èªÀÅ ªÀÄvÀÄÛ §gÉAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ, D É̄ÃR £ÀPÉë(Graph) gÀa À̧§ É̄èªÀÅ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, KPÀPÁ°PÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£À(prismes)ªÀ£ÀÄß
©ÃdUÀtÂvÀjÃvÁå ºÁUÀÆ D É̄ÃR£ÀPÉë¬ÄAzÀ PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ É̄èªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ• zÉÊ£ÀA¢£À fÃªÀ£ÀzÀ ̧ ÀªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß KPÀ CxÀªÁ ¢é ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÁV

¤gÀÆ¦¹, CªÀÅUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ É̄èªÀÅ.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÆªÀðeÁÕ£À

• ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼À ¥ÀjPÀ®à£É.

• ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÆ ºÀUÀÆ CªÀÅUÀ¼À°è£À, ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ

• §ºÀÄ¥ÀzÀ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À, ±ÀÆ£ÀåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ
QæAiÉÄUÀ¼À ¥ÀjPÀ®à£É.

 5.1 gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

£Á«ÃUÁUÀ̄ ÉÃ, ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ½AzÀ ¥ÀjavÀjzÉÝÃªÉ. MAzÀÄ ©ÃeÉÆÃQÛAiÀÄ
É̄̈ ÉAiÀÄÄ, CzÀgÀ°èAiÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ DzsÁjvÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ. EzÀ®èzÉ, MAzÀÄ, KPÀ

ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ WÁvÁAPÀzÀ §UÉÎ w½¢zÉÝÃªÉ. MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ
WÁvÁAPÀªÀÅ ‘1’ DzÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß gÉÃSÁvÀäPÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. JgÀqÀÄ UÀtÂvÉÆÃQÛ
(expression)UÀ¼À £ÀqÀÄªÉ “ À̧ªÀÄaºÉß” (=) EzÁÝUÀ, CzÀ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt (equation) JAzÀÄ
PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è À̧ªÀÄaºÉß (=) AiÀiÁªÁUÀ®Æ EgÀÄvÀÛzÉ. À̧ªÀÄ aºÉßAiÀÄÄ, CzÀgÀ
JqÀ, §®UÀ¼À°ègÀÄªÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ (expression)UÀ¼À°è£À À̧ªÀÄvÉAiÀÄ£ÀÄß À̧Æa À̧ÄvÀÛzÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ:

1. 3x + 2 = 14
2. 2y - 3 = 3y + 43. z2 - 3z + 2 = 0
4. 3x2 + 2 = 1 EvÁå¢.

EªÀÅUÀ¼À°è “ À̧ªÀÄ” aºÉß ªÀÄvÀÄÛ ZÀgÁAPÀUÀ½ªÉ.

1 gÀ°è JqÀ¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ 3x + 2 ªÀÄvÀÄÛ

§®¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ 14

ZÀgÁAPÀ x
2 gÀ°è JqÀ¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ 2y - 3

§®¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ 3y + 4

EªÉgÀqÀÆ KPÀZÀgÁPÀëgÀ gÉÃSÁvÀäPÀ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

3 ªÀÄvÀÄÛ 4 gÀ°è

JqÀ¥ÀPÀÌªÀÅ WÁvÁAPÀ (degree) 2gÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

§®¥ÀPÀÌªÀÅ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

1 gÀ°è, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JqÀ¥ÀPÀÌªÀÅ WÁvÁAPÀ 1gÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ ªÀÄvÀÄÛ §®¥ÀPÀÌ À̧ASÉåAiÀiÁVzÉ.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ EzÀjAzÀ w½AiÀÄÄªÀÅzÉAzÀgÉ, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ, PÀ¤µÀ× MAzÀÄ ¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛAiÀÄÄ ZÀgÁAPÀªÀ£ÀÄß

ºÉÆA¢gÀ̈ ÉÃPÀÄ.

UÀªÀÄ¤ Ȩ́ÆÃt: 3x - 4 = 4x + 6 JA§ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÇ 4x + 6 = 3x - 4 JA§
À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÇ MAzÉÃ DVªÉ. »ÃUÁV À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ, JqÀ, §® s̈ÁUÀzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß,

CzÀ®Ä §zÀ°¹zÁUÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ §zÀ̄ ÁUÀzÉÃ, CzÉÃ DVgÀÄvÀÛzÉ. MAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è,
JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ½zÀÄÝ, ¥ÀæwAiÉÆAzÀgÀ WÁvÀPÀªÀÅ 1 DVzÁÝUÀ ªÀÄvÀÄÛ CªÉgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À
UÀÄt®§â«gÀÄªÀ ©Ãd¥ÀzÀ«®èzÁUÀ, D ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß, JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀt
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ, 2x + 3y = 4 ªÀÄvÀÄÛ x – 2y + 2 = 3x - y + 6 JA§ÄªÀÅ. JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À
gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ. 3x2 + y = 5, JA§ÄzÀÄ gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀ®è. EzÀgÀ WÁvÁAPÀªÀÅ
2, KPÉAzÀgÉ ‘x’ ZÀgÁAPÀzÀ WÁvÀ 2 EzÉ. ºÁUÉAiÉÄ xy + x = 5 JA§ÄzÀÆ À̧ºÀ gÉÃSÁvÀäPÀ
À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è. KPÉAzÀgÉ EzÀgÀ°è JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À UÀÄt®§Þ«zÉ. CAzÀgÉ MAzÀÄ gÉÃSÁvÀäPÀ
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À, KPÀZÀgÁPÀëgÀzÁÝVzÀÝgÉ ax + b = 0  a ≠ 0, a,b UÀ¼ÀÄ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ

ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀzÁÝVzÀÝgÉ

, a,b,c UÀ¼ÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÉåUÀ¼ÁVzÀÄÝ a,b UÀ¼ÉgÀqÀgÀ°è PÀ¤µÀ× MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄÄ
Ȩ́Æ£ÉßAiÀiÁVgÀ̈ ÁgÀzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.1 :  F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, KPÀZÀgÁAPÀzÀ, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?
CªÀÅUÀ¼À JqÀ¥ÀPÀÌ ºÁUÀÆ §®¥ÀPÀÌUÀ¼À UÀtÂvÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß §gÉ¬Äj.

(i) 2x + 5 = 8
(ii) 3y – z = y + 5
(iii) x2 – 2x = x + 3
(iv) 3x – 7 = 2x + 3
(v) 2 + 4 = 5 + 1

¥ÀjºÁgÀ:
i) EzÀÄ ‘x’ £À°è, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt ‘x’ £À WÁvÀ 1

JqÀ¥ÀPÀÌ= 2 §®¥ÀPÀÌ = 8

ii) EzÀÄ KPÀZÀgÁAPÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è. KPÉAzÀgÉ EzÀgÀ°è y ªÀÄvÀÄÛz JA§ ZÀgÁAPÀUÀ½ªÉ.
JqÀ¥ÀPÀÌ = 3y - z §®¥ÀPÀÌ = y + 5

iii) EzÀÄ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è, KPÉAzÀgÉ, ZÀgÁAPÀ ‘x’ £À UÀjµÀ× WÁvÀ 2
DVzÉ.
JqÀ¥ÀPÀÌ = 2 - 2 §®¥ÀPÀÌ = x + 3

iv) EzÉÆAzÀÄ KPÀZÀgÁAPÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt
JqÀ¥ÀPÀÌ = 3 §®¥ÀPÀÌ = 2
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀv) EzÀÄ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÉÃ C®è KPÉAzÀgÉ E°è ZÀgÁAPÀªÉÃ E®è.

JqÀ¥ÀPÀÌ = 2 + 4 §®¥ÀPÀÌ = 5 + 1

GzÁºÀgÀuÉ 5.2 :

F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

i)  2x + z = 5 ii)  3y - 2 = iii)  3t + 6 = t - 1

¥ÀjºÁgÀ: 1) EzÀÄ JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼ÀÄ, x ªÀÄvÀÄÛ z EgÀÄªÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt.
2) EzÀÄ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ ZÀgÁAPÀUÀ½gÀÄªÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt.

3) EzÀÄ ‘t’ JA§ MAzÉÃ ZÀgÁAPÀ ºÉÆA¢gÀÄªÀÅzÀjAzÀ, JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À
gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.1

1) PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è KPÀZÀgÁAPÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

(i) 3x – 6 = 7
(ii) 2x – 1 = 3z + 2
(iii) 5 – 4 = 1
(iv) y2 = 2y – 1

2) F PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀUÀ¼À gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

(i) 3y – 5 = x + 2

(ii) x2 + y = 2y – 3

(iii) x + 5 = 2x – 3

 5.2 KPÀ ZÀgÁPÀëgÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦ À̧Ä«PÉ

PÉ¼ÀV£À À̧¤ßªÉÃ±ÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ¹j.i) ‘x’ VAvÀ 4 ºÉZÁÑzÀgÉ, 11 DUÀÄªÀÅzÀÄ.
ii) ‘y’ C£ÀÄß 7jAzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ, 2 §gÀÄªÀÅzÀÄ.

iii) jÃ£Á §½ PÉ®ªÀÅ Ȩ́Ã§Ä ºÀtÄÚUÀ½zÀÝªÀÅ. CªÀ¼ÀÄ vÀ£Àß Ȩ́ÆÃzÀjUÉ 5 Ȩ́Ã§ÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆlÖ
ªÉÄÃ É̄, CªÀ¼À §½ 3 Ȩ́Ã§ÄUÀ¼ÀÄ G½AiÀÄÄvÀÛªÉ. ºÁUÁzÀgÉ, CªÀ¼À §½ ªÉÆzÀ®Ä EzÀÝ
Ȩ́Ã§Ä ºÀtÄÚUÀ¼ÀÄ JµÀÄÖ?

iv) MAzÀÄ, JgÀqÀÄ CAPÉUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ, 10£ÉÃ ¸ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ CAPÉAiÀÄÄ, CzÀgÀ ªÀÄÆ®¸ÁÜ£À
(1£ÉÃ ̧ ÁÜ£À)zÀ°ègÀÄªÀ CAPÉAiÀÄ JgÀqÀgÀ¶ÖzÉ. CAPÉUÀ¼À ̧ ÁÜ£ÀUÀ¼À£ÀÄß CzÀ®Ä §zÀ®Ä ªÀiÁrzÁUÀ,
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ À̧ASÉåAiÀÄÄ ªÀÄÄAa£À À̧ASÉåVAvÀ 18 PÀrªÉ DUÀÄªÀÅzÀÄ, ºÁUÁzÀgÉ ªÀÄÄAa£À À̧ASÉå

AiÀiÁªÀÅzÀÄ.

(i)gÀ°è, À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß  x + 4 = 11 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ x = 7 JA§ É̄̈ ÉAiÀÄÄ,
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ À̧ªÀiÁzsÁ£À JA§ÄzÀ£ÀÄß ¥Àj²Ã° À̧§ºÀÄzÀÄ.

CAzÀgÉ x = 7 JA§ÄzÀÄ, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ (solution)
(ii)gÀ°è À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ 7

y
 = 2 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

(iii)gÀ°è, £ÁªÀÅ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ É̈ÃPÁVgÀÄªÀ gÁ² (Quantity), CAzÀgÉ jÃ£Á§½ ªÀÄÄAZÉ
EzÀÝ Ȩ́Ã§ÄUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ‘x’ JAzÀÄ H» Ȩ́ÆÃt. jÃ£Á¼ÀÄ, 5 Ȩ́Ã§ÄUÀ¼À£ÀÄß vÀ£Àß
Ȩ́ÆÃzÀjUÉ PÉÆlÖ¼ÀÄ. CAzÀgÉ CªÀ¼À §½ G½zÀ Ȩ́Ã§ÄUÀ¼ÀÄ x – 5 DzÀªÀÅ. CAzÀgÉ £ÀªÀÄUÉ
É̈ÃPÁzÀ À̧«ÄÃPÀgÀt x – 5 = 3 CxÀªÁ x = 8.

(iv) À̧ASÉåAiÀÄ ©r ¸ÁÜ£À (1 ¸ÁÜ£À)zÀ°ègÀÄªÀ CAPÉ x DVgÀ°. ºÁUÁzÀgÉ, ‘10’£ÉÃ
¸ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ CAPÉ 2x D¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ À̧ASÉåAiÀÄÄ10 (2x) + x = 20x + x = 21x
D¬ÄvÀÄ. CAPÉUÀ¼À£ÀÄß, CzÀ®Ä §zÀ®Ä ªÀiÁrzÁUÀ À̧ASÉåAiÀÄ 10x + 2x = 12xD¬ÄvÀÄ.

FUÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ 21x – 12x = 18 D¬ÄvÀÄ.

CAzÀgÉ 9x = 18

x = 2

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.2

F PÉ¼ÀV£À ̧ À¤ßªÉÃ±ÀUÀ½UÉ, vÀPÀÄÌzÁzÀ ZÀgÁAPÀUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀt gÀÆ¦¹j.

1. MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ JgÀqÀgÀµÀÖ£ÀÄß 15 jAzÀ PÀ¼ÉzÀgÉ 7 §gÀÄªÀÅzÀÄ.

2. MAzÀÄ AiÀiÁAwæPÀ zÉÆÃtÂAiÀÄÄ, ¥Àæw Q É̄ÆÃ«ÄÃlgï ±Àæ«ÄÃ À̧®Ä 0.1 °Ãlgï EAzsÀ£ÀªÀ£ÀÄß
§¼À̧ ÀÄvÀÛzÉ. CzÀÄ MAzÀÄ ¢£ÀzÀ°è ‘x’ Q«ÄÃ zÀÆgÀªÀ£ÀÄß PÀæ«Ä À̧ÄvÀÛzÉ. CzÀÄ MlÄÖ 10
°Ãlgï EAzsÀ£ÀªÀ£ÀÄß ¢£ÀzÀ°è §¼ÀPÉ ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. ‘x’ ZÀgÁAPÀ G¥ÀAiÉÆÃV¹, À̧«ÄÃPÀgÀt
gÀÆ¦¹j.

3. MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝªÀÅ, CzÀgÀ CUÀ®QÌAvÀ, JgÀqÀÄ ¥ÀnÖzÉ. CzÀgÀ ̧ ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ 96 «ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ.
CUÀ®ªÀ£ÀÄß y ZÀgÁAPÀªÁV H»¹, MAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀt gÀÆ¦¹j.

4. À̧̄ Áä½UÉ, 15 ªÀµÀðzÀ£ÀAvÀgÀ, CªÀ½UÉ FUÀ JµÀÄÖ ªÀAiÀÄ¸ÁìVzÉAiÉÆÃ CzÀgÀ £Á®ÌgÀµÀÄÖ
ªÀAiÀÄ¸ÁìVgÀÄªÀÅzÀÄ. À̧̄ Áä¼À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì ‘t’ ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹, MAzÀÄ
À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß gÀÆ¦¹j.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 5.3 KPÀZÀgÁAPÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ

x - 3 = -2  JA§, MAzÀÄ KPÀZÀgÁAPÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

E°è JqÀ¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ = x - 3

§®¥ÀPÀÌzÀ UÀtÂvÉÆÃQÛ -2

FUÀ x £À PÉ®ªÀÅ É̄̈ ÉUÀ½UÉ, JqÀ¥ÀPÀÌ ªÀÄvÀÄÛ §®¥ÀPÀÌUÀ¼À ªÀiË®å PÀAqÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt

x JqÀ¥ÀPÀÌ §®¥ÀPÀÌ

0 -3 -2
1 -2 -2
3 0 -2
4 1 -2

E°è JqÀ¥ÀPÀÌ ªÀÄvÀÄÛ §®¥ÀPÀÌUÀ¼À ªÀiË®åUÀ¼ÀÄ, PÉÃªÀ® ‘x’ £À É̄̈ É 1 DzÁUÀ ªÀiÁvÀæ À̧ªÀÄªÁVªÉ,
G½zÀ ‘x’ £À É̄̈ ÉUÀ½UÉ, JqÀ¥ÀPÀÌ  ≠  §®¥ÀPÀÌ.
x = 1 JA§ÄzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß À̧ªÀiÁzsÁ£ÀUÉÆÃ½ À̧ÄvÀÛzÉ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ
x = 1. CAzÀgÉ, ZÀgÁAPÀzÀ AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è §gÉzÁUÀ, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JqÀ¥ÀPÀÌ
ºÁUÀÆ §®¥ÀPÀÌUÀ¼ÀÄ, ̧ ÀªÀÄªÁUÀÄªÀªÉÇ D ZÀgÁPÀëgÀzÀ ̈ É̄ ÉAiÀÄ£ÀÄß ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ (solution)
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

MAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß, ZÀgÁAPÀPÉÌ ««zsÀ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ, À̧j, vÀ¥ÀÄàUÀ¼À£ÀÄß
¥Àj²Ã°¹, PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

£ÁªÀÅ, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀPÁÌV, MAzÀÄ ªÀåªÀ¹ÜvÀ ¥ÀzÀÞwAiÀÄ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt.

MAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß vÀÆPÀªÀiÁqÀÄªÀ vÀPÀÌrUÉ ºÉÆÃ° À̧§ºÀÄzÀÄ. vÀPÀÌrAiÀÄ JgÀqÀÄ vÀmÉÖUÀ¼ÀÄ
¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÄ (JqÀ, §®) ¥ÀPÀ ÌUÀ¼ÀÄ ‘=’ ¸ÀªÀÄaºÉßAiÀÄÄ, JgÀqÀÆ vÀmÉ ÖUÀ¼ÀÄ,
À̧ªÀÄvÀÆPÀzÀ°ègÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß w½ À̧ÄvÀÛzÉ.

À̧ªÀiÁ£ÀªÁVgÀÄªÀ, vÀPÀÌrAiÀÄ vÀmÉÖUÀ½AzÀ, À̧ªÀiÁ£À vÀÆPÀUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÁUÀ, CxÀªÁ Ȩ́Ãj¹zÁUÀ
vÀmÉÖUÀ¼À ̧ ÀªÀiÁ£ÀvÉAiÀÄÄ ºÁUÉAiÉÄ EgÀÄªÀÅzÀÄ F jÃwAiÀÄ°è, ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°èAiÀÄÆ, F «µÀAiÀÄªÀ£ÀÆß
G¥ÀAiÉÆÃV À̧§ºÀÄzÀÄ, CAzÀgÉ

1. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½UÉ, À̧ªÀÄ£ÁzÀ
À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß Ȩ́Ãj¹.

2. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½AzÀ, À̧ªÀÄªÁzÀ
À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀ¼É¬Äj.

3. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁ£ÀªÁzÀ
À̧ASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ¹j.

4. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ
À̧ªÀiÁ£À À̧ASÉå¬ÄAzÀ s̈ÁV¹j.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.
avÀæ 5.1
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 5.3 : 5 + x = 8, ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½AzÀ, ‘5’ £ÀÄß PÀ¼ÉzÁUÀ

5 + x - 5 = 8-5
x + 0 = 3
x = 3
DzÀÝjAzÀ x = 3 JA§ÄzÀÄ zÀvÀÛ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ.

¥ÀjÃPÀëuÉ: x = 3 DzÁUÀ

JqÀ¥ÀPÀÌ 5 + x = 5 + 3 = 8 = §®¥ÀPÀÌ.

DzÀÝjAzÀ JqÀ¥ÀPÀÌ = §®¥ÀPÀÌ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.4 : y - 2 = 7 À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JqÀgÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½UÉ ‘2’ £ÀÄß PÀÆrzÁUÀ

y-2+2=7+2

y = 9

DzÀÝjAzÀ y = 9 J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ¥ÀjºÁgÀ.

¥ÀjÃPÀëuÉ:  y = 9 DzÁUÀ, JqÀ¥ÀPÀÌ = 9-2=7= §®¥ÀPÀÌ

DzÀÝjAzÀ JqÀ¥ÀPÀÌ = §®¥ÀPÀÌ

GzÁºÀgÀuÉ 5.5 : 7 + 2 = 8, ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ, JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½AzÀ ‘2’£ÀÄß PÀ¼ÉzÁUÀ

7+2-2=8-2

⇒  7x = 6

FUÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ‘7’ jAzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ

7
6

7
7x =

x = 7
6

DzÀÝjAzÀ x = 7
6
 JA§ÄzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.6 : 93
2

3y =−  gÀ ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄPÉÆ½îj.

¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌPÉÌ ‘3’ £ÀÄß Ȩ́Ãj¹zÁUÀ
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ3933

2
3y +=+−

⇒ 2
3y

= 12

FUÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ‘2’jAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ

2
3y

 × 2 = 12 × 2

⇒ 3y = 24
FUÀ JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß ‘3’ jAzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ

3
24

3
3y =

⇒ 3y = 2y ⇒ y = 8

DzÀÝjAzÀ y = 8 JA§ÄzÀÄ ¥ÀjºÁgÀ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.7 :  2(x + 3) = 3(2x – 7) À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¹.

¥ÀjºÁgÀ : À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß

2x + 6 = 6x – 21 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ

¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß CzÀ®Ä, §zÀ®Ä ªÀiÁrzÁUÀ

6x – 21 = 2x + 6

JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½UÉ ‘21’ Ȩ́Ãj¹zÁUÀ

6x – 21 + 21 = 2x + 6 + 21

⇒ 6x = 2x +27
JgÀqÀÆ ¥ÀPÀÌUÀ½AzÀ ‘2’ £ÀÄß PÀ¼ÉzÁUÀ

⇒ 6x – 2x = 2x +27 – 2x

⇒ 4x = 27

⇒ x = 4
27

x = 4
27

 JA§ÄzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ À̧ªÀiÁzsÁ£À (¥ÀjºÁgÀ)

UÀªÀÄ¤¹:

1. £ÁªÀÅ ªÀiÁqÀÄªÀ, À̧APÀ®£À, ªÀåªÀPÀ®£À, UÀÄuÁPÁgÀ ºÁUÀÆ s̈ÁUÁPÁgÀ, «µÀAiÀÄªÀ£ÀÄß,
§gÉAiÀÄ É̈ÃPÁzÀ CªÀ±ÀåPÀvÉ E®è.

2. ¸À«ÄPÀgÀtzÀ ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß CzÀ®Ä, §zÀ®Ä ªÀiÁqÀÄªÀ QæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß ¸ÀÜ¼ÁAvÀgÀ QæAiÉÄ
(Transposing) J£ÀßvÉÛÃªÉ.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 3. ©Ãd ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è, À̧Ü¼ÁAvÀj¹zÁUÀ, CªÀÅUÀ¼À aºÉßUÀ¼ÀÄ §zÀ̄ ÁUÀÄvÀÛªÉ.

[‘+’ ¤AzÀ ‘-’ , ‘-’ ¤AzÀ ‘+’ DUÀÄªÀÅªÀÅ]

4. KPÀ ZÀgÁAPÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ax + b = 0 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è ‘a’

ªÀÄvÀÄÛ ‘b’ UÀ¼ÀÄ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ‘x’ ZÀgÁAPÀ. EzÀgÀ ¥ÀjºÁgÀ 0≠−= ,  a
a

b
x .

GzÁºÀgÀuÉ 5.8 :  3x – 5 = x +3 ¥ÀjºÀj¹.

¥ÀjºÁgÀ : 3x – 5 = x + 3
⇒ 3x – x  = x + 3 + 5
⇒ 3x – x = 8
⇒ 2x = 8
⇒ x = 4
DzÀÝjAzÀ x = 4 JA§ÄzÀÄ zÀvÀÛ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.3

PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¹j

1. x – 5 = 8

2. 19 = 7 + y

3. 3z + 4 = 5z + 4

4. y
3
1

 + 9 = 12

5. 5(x – 3) = x + 5

 5.4 ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼ÀÄ

KPÀ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦ À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ. FUÀ, gÉÃSÁvÀäPÀ
À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À C£ÀéAiÀÄ (application)UÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 5.9 : eÁPÉÆÃ§£À vÀAzÉAiÀÄ FUÉ£À ªÀAiÀÄ À̧Äì, eÁPÉÆÃ§£À ªÀAiÀÄ¹ì£À ªÀÄÆgÀgÀ¶ÖzÉ. 5
ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ¹ì£À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ 30 ªÀµÀðUÀ¼ÁUÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ CªÀj§âgÀ
FV£À ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼ÉµÀÄÖ.

¥ÀjºÁgÀ: eÁPÉÆÃ§£À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì ‘x’ ªÀµÀðUÀ¼ÁVgÀ°.

ºÁUÁzÀgÉ, CªÀ£À vÀAzÉAiÀÄ FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì ‘3x’ ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ DUÀÄªÀÅzÀÄ.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ5 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ eÁPÉÆÃ§£À ªÀAiÀÄ À̧Äì x + 5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

5 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ eÁPÉÆÃ§£À vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì 3x + 5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

zÀvÀÛ ªÀiÁ»w ¥ÀæPÁgÀ CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ¹ì£À CAvÀgÀ (3x + 5) - (x + 5) ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

DzÀÝjAzÀ (3x + 5) – (x + 5) = 30

3x + 5 – (x + 5) = 30
3x + 5 – x – 5 = 30
3x – x = 30
2x = 30
x = 15

CAzÀgÉ eÁPÉÆÃ§£À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 15 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀ£À vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì
3x = 3 × 15 = 45 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

¥ÀjÃPÀëuÉ : 5 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ eÁPÉÆÃ§£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 15 + 5 = 20 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

5 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ CªÀ£À vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì 45 + 5 = 50 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ 45 - 15 = 30 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.10 : ªÀÄÆgÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 36 DzÀgÉ, D ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: PÀ¤µÀ× ¥ÀÆuÁðAPÀ x DVgÀ°
DzÀÝjAzÀ, G½zÀ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ, x + 2  ªÀÄvÀÄÛ x + 4 CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 36
DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ
x + (x + 2) + (x + 4) = 36
3x + 6 = 36
3x = 36 – 6 = 30
x = 10
DzÀÝjAzÀ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼ÀÄ 10, 12, 14

GzÁºÀgÀuÉ 5.11 : MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝªÀÅ, CzÀgÀ CUÀ®QÌAvÀ, 3 Ȩ́A«ÄÃ. ºÉZÁÑVzÉ. DAiÀÄvÀzÀ
À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 34 Ȩ́A«ÄÃ DzÀgÉ, DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝ ªÀÄvÀÄÛ CUÀ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: DAiÀÄvÀzÀ CUÀ® ‘x’ Ȩ́A«ÄÃ DVgÀ°.

DzÀÝjAzÀ DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝ = x + 3 Ȩ́A«ÄÃ

DAiÀÄvÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 34 Ȩ́A«ÄÃ.

DzÀÝjAzÀ  2(x + 3 + x) = 34
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2x + 6 + 2x = 34

4x = 34 – 6

4x = 28

x = 7

DzÀÝjAzÀ DAiÀÄvÀzÀ CUÀ® 7 Ȩ́A«ÄÃ ªÀÄvÀÄÛ GzÀÝ 7 + 3 = 10 Ȩ́A«ÄÃ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.4

1. JgÀqÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 85. MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄÄ ªÀÄvÉÆÛAzÀQÌAvÀ 7 ºÉZÁÑVzÀÝgÉ, D
À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì CªÀ£À ªÀÄUÀ£À ªÀAiÀÄ¹ì£À ªÀÄÆgÀgÀµÀÖQÌAvÀ, 20 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ ºÉZÁÑVzÉ.
CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 65 ªÀµÀðUÀ¼ÁzÀgÉ, ªÀÄUÀ ªÀÄvÀÄÛ vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧ì£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3. MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝªÀÅ, CzÀgÀ CUÀ®zÀ JgÀqÀgÀ¶ÖzÉ. DAiÀÄvÀzÀ ̧ ÀÄvÀÛ¼ÀvÉ 66 ̧ ÉA«ÄÃ.UÀ¼ÁzÀgÉ
DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝ ªÀÄvÀÄÛ CUÀ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è ¨Á®PÀgÀ À̧ASÉåAiÀÄÄ, ¨Á®QAiÀÄgÀ À̧ASÉåAiÀÄ 5
2
 gÀµÀÄÖ EzÀÝgÉ ªÀÄvÀÄÛ

¨Á®PÀgÀÄ 10 d£À EzÀÝgÉ, ¨Á®QAiÀÄgÀ À̧ASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 5.5 JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

£ÉÃºÁ¼ÀÄ, PÉ®ªÀÅ ¥É£ÀÄß ( É̄ÃR¤)UÀ¼ÀÄ, ªÀÄvÀÄÛ ¥É¤ì̄ ï (¹Ã À̧zÀ PÀrØ)UÀ¼À£ÀÄß PÉÆ¼Àî®Ä, ªÀiÁgÀÄPÀmÉÖUÉ
ºÉÆÃzÀ¼ÀÄ. ¥Àæw ¥É¤ß£À É̄̈ É gÀÆ 4 ºÁUÀÆ ¥Àæw ¥É¤ì̄ ï É̄̈ É gÀÆ 2. CªÀ¼ÀÄ gÀÆ 50£ÀÄß
RZÀÄðªÀiÁr, JµÀÄÖ ¥É£ÀÄßUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ JµÀÄÖ ¥É¤ì̄ ï PÉÆAqÀ¼ÀÄ?

£ÁªÀÅ, ¥É£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ ¥É¤ì̄ ï UÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ É̈ÃPÁVzÉ. CªÀ¼ÀÄ PÉÆAqÀ
¥É£ÀÄßUÀ¼À À̧ASÉå ‘y’ JAvÀ®Æ, ¥É¤ì̄ ïUÀ¼À À̧ASÉå ‘x’ JAzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

¥Àæw ¥É¤ì̄ ï É̄̈ É gÀÆ 2

¥É¤ì̄ ïUÀ¼À É̄̈ É gÀÆ 2x D¬ÄvÀÄ

¥Àæw ¥É¤ß£À É̄̈ É gÀÆ 4

¥É£ÀÄßUÀ¼À É̄̈ É gÀÆ 4y D¬ÄvÀÄ

MlÄÖ É̄̈ É 2x + 4y = 50  ............................ (1)

EzÀÄ, JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘x’ UÀ¼À gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt. FUÀ, ‘’,’ y’ UÀ¼À É̈ÃgÉ, É̈ÃgÉ
É̄̈ É (Values) vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀt (1)gÀ ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ1. x = 1 ªÀÄvÀÄÛ y = 12 DzÁUÀ JqÀ¥ÀPÀÌ 2 × 1 + 4 × 12 = 2 + 48 = 50 §®¥ÀPÀÌ

DzÀÝjAzÀ x = 1 ªÀÄvÀÄÛ y = 12 J£ÀÄßªÀÅzÀÄ ¥ÀjºÁgÀ.2. x = 3 ªÀÄvÀÄÛ y = 11 DzÁUÀ JqÀ¥ÀPÀÌ 2 × 3 + 4 × 11 = 6 + 44 = 50 §®¥ÀPÀÌ.
DzÀÝjAzÀ x = 3 ªÀÄvÀÄÛ y = 11 J£ÀÄßªÀÅzÀÆ ¥ÀjºÁgÀ.3. x = 4, y = 10, DzÁUÀ JqÀ¥ÀPÀÌ 9 × 4 + 4 × 10 = 48 EzÀÄ ¥ÀjºÁgÀªÀ®è.

ºÁUÁzÀgÉ, JgÀqÀÄ ZÀgÁAPÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ MAzÀQÌAvÀ, ºÉZÀÄÑ ¥ÀjºÁgÀUÀ½ªÉ.

FUÁUÀ¯ÉÃ, £ÁªÀÅ £ÉÆÃrgÀÄªÀAvÉ, MAzÉÃ ZÀgÁPÀëgÀ ‘x’ ªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ ¸À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ

ax + b = 0 gÀÆ¥ÀzÀ°è (a ≠ 0) EgÀÄvÀÛzÉ. EzÀgÀ MAzÉÃ MAzÀÄ ¥ÀjºÁgÀ a
bx −=  DVgÀÄvÀÛzÉ.

DzÀgÉ, ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ ax + by + c = 0 ,  a, b, c,
¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ, a, b UÀ¼À°è PÀ¤µÀÖ MAzÁzÀgÀÆ ̧ ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ ̧ ÀASÉåAiÀiÁVgÀÄªÁUÀ, »ÃUÉ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

ax + by + c = 0

ax = – by – c

a
cy

a
bx −−=

E°è ‘y’ £À ¥Àæw É̄̈ ÉUÀÆ, ‘x’ £À É̄̈ É ¤¢ðµÀÖªÁVgÀÄvÀÛzÉ. »ÃUÁV JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ
À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ “C À̧ARå” ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ EgÀÄvÀÛªÉ.

UÀªÀÄ¤¹:  KPÀZÀgÁAPÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt ax + c = 0, a ≠ 0 ªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀzÀ
À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÁßVAiÀÄÆ ¤gÀÆ¦ À̧§ºÀÄzÀÄ.

ax + 0y + c = 0

CAzÀgÉ, ‘y’ ZÀgÁPÀëgÀzÀ À̧ºÀUÀÄtPÀªÀ£ÀÄß Ȩ́Æ£Éß JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÀÄ.

EzÀPÀÆÌ C À̧ARå ¥ÀjºÁgÀUÀ½ªÉ.

1y ,
a
c  x0;y ,

a
cx =−==−=

CAzÀgÉ ‘y’ £À É̈ÃgÉ É̈ÃgÉ É̄̈ ÉUÀ½UÉ, x £À É̄̈ É a
c−  DVgÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.12 :  JgÀqÀÄ ¥ÀÆuÁðAPÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 15
   JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀt gÀÆ¦¹j.

¥ÀjºÁgÀ: D JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ DVgÀ°.

CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 15. »ÃUÁV É̈ÃPÁzÀ À̧«ÄÃPÀgÀt x + y = 15.



 152

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 5.13 : 4x – 5y = 2 JA§ À̧«ÄPÀgÀtPÉÌ

i)  x = 3, y = 2 ªÀÄvÀÄÛ ii) x = 4, y = 1 JA§ªÀÅ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÉÆÃ C®èªÉÇÃ
¥Àj²Ã°¹.

¥ÀjºÁgÀ : i) À̧«ÄÃPÀgÀt  4x - 5y = 2x = 3, y = 2 DzÁUÀ

JqÀ¥ÀPÀÌ 4 × 3 - 5 × 2 = 12 - 10 = 2 §®¥ÀPÀÌ

DzÀÝjAzÀ x = 3, y = 2 JA§ÄzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ.

x = 4 ªÀÄvÀÄÛ y = 1 DzÁUÀ

ii) JqÀ¥ÀPÀÌ 4 × 4 – 5 × 1 = 16 – 5 = 11 DzÀgÉ §®¥ÀPÀÌ 2

DzÀÝjAzÀ JqÀ¥ÀPÀÌ ≠ §®¥ÀPÀÌ.
DzÀÝjAzÀ x = 4, y = 1 JA§ÄzÀÄ ¥ÀjºÁgÀªÀ®è.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.5

1. CeÁÕvÀ (unknown) gÁ²UÀ½UÉ, ̧ ÀÆPÀÛ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹, JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî
gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ¦¹j.

1) MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 98 Ȩ́A«ÄÃ.
[GzÀÝ ‘x’ JAzÀÆ, CUÀ®ªÀ£ÀÄß ‘y’ JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ½îj]

2) vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì, ªÀÄUÀ£À ªÀAiÀÄ¹ì£À JgÀqÀgÀµÀÖQÌAvÀ 10 ªÀµÀð ºÉZÁÑVzÉ.

3) MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄÄ, E£ÉÆßAzÀÄ À̧ASÉåVAvÀ 10 ºÉZÁÑVzÉ.

4) 2 Q.UÁæA Ȩ́Ã§ÄºÀtÄÚ ªÀÄvÀÄÛ 3 Q.UÁæA QvÀÛ¼É ºÀtÄÚUÀ¼À É̄̈ É gÀÆ 120. [ Ȩ́Ã§Ä
ªÀÄvÀÄÛ QvÀÛ¼ÉUÀ¼À zÀgÀ, QUÁæA.UÉ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ JAzÀÄ vÉUÉzÀÄPÉÆ½îj]

PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è “ À̧j” CxÀªÁ “vÀ¥ÀÄà” §gÉ¬Äj.2. x = 0, y = 3 JA§ÄzÀÄ, 3x + 2y – 6 = 0 À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÁVzÉ.3. x = 2, y = 5 JA§ÄzÀÄ, 5x + 2y = 10 À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÁVzÉ.

 5.6 JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀ, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR £ÀPÉë (Graph)

£Á«ÃUÀ, JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À D É̄ÃR £ÀPÉë (Graph) gÀa À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß
PÀ°AiÉÆÃt.

2x + 3y = 12 JA§ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

2x = 12 – 3y CxÀªÁ 3y = 12 – 2x
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©ÃdUÀtÂvÀ 

2
3y12x −=  CxÀªÁ 3

2x12y −=

FUÀ ¥Àæw ‘x’ £À É̄̈ É CxÀªÁ ‘y’ É̄̈ ÉUÉ, ¤¢ðµÀ×ªÁzÀ, À̧A§A¢¹zÀ ‘y’ CxÀªÁ ‘x’ £À É̄̈ É
¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

2x + 3y = 12

x 0 6 3  9 – 3

y 4 0 2 – 2   6

F jÃwAiÀÄ°è x = 0, y = 4; x = 6, y = 0; x = 3, y = 2; x = 9, y = –2; x = –3, y = 6  EªÉ®èªÀÇ
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ.

F ¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀæªÀÄeÉÆÃr (ordered pairs)UÀ¼ÁV §gÉAiÉÆÃt. (0,4), (6,0), (3,2),
(9,-2) ªÀÄvÀÄÛ (-3,6)

EªÀÅUÀ¼À°è ªÉÆzÀ® À̧ASÉå ‘x’ £À É̄̈ É, JgÀqÀ£ÉAiÀÄzÀÄ, CzÀgÀ À̧A§A¢üvÀ ‘y’ É̄̈ É. FUÀ £ÁªÀÅ
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR£ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß, MAzÀÄ À̧ªÀÄvÀ® (plane)zÀ°è PÀæªÀÄeÉÆÃrUÀ¼À£ÀÄß ©AzÀÄ
À̧ÆavÀ ªÀiÁr (plot) ªÀÄvÀÄÛ D ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß Ȩ́Ãj Ȩ́ÆÃt (Join them).

D ¯ÉÃR £ÀPÉëAiÀÄ°è, ¥ÀjºÁgÀ ¸ÀÆZÀPÀ ©AzÀÄUÀ¼É®èªÀÇ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄvÀÛªÉ. DzÀgÉ
¥ÀjºÁgÀªÀ®èzÀ ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ EgÀÄªÀÅ¢®è. gÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°gÀÄªÀ ¥Àæw©AzÀÄ (Point)ªÀÇ
PÀæªÀÄeÉÆÃrAiÀiÁVzÀÄÝ ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÁVgÀÄvÀÛzÉ(solution of equation). gÉÃSÉAiÀÄ
ªÉÄÃ°®èzÀ ©AzÀÄªÀÅ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÀ®è.

JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ, D ̄ ÉÃR£ÀPÉë gÀa À̧®Ä, ªÉÆzÀ®Ä ¥ÀjºÁgÀ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß
MAzÀÄ À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è À̧Æa À̧̈ ÉÃPÀÄ. EzÀPÉÌ PÉ¼ÀV£À jÃwAiÀÄ°è ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄªÉªÀÅ.

ªÀÄd®Ä-1: X'OX ,  YOY' JgÀq ÀÄ ¥ Àg À¸ À àg À
®A§ªÁVgÀÄªÀ ªÀÄvÀÄÛ ‘x’ ©AzÀÄ«£À°è bÉÃ¢¸ÀÄªÀ
JgÀqÀÄ gÉÃSÉ vÉUÉzÀÄPÉÆArzÉÝÃªÉ. ‘o’ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß
Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ¹ X'OX ªÀÄvÀÄÛ YOY' AiÀÄ£ÀÄß
À̧ASÁågÉÃSÉ JAzÀÄ ¥ÀjUÀtÂ̧ À̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. (avÀæ 5.2)

F À̧ASÁågÉÃSÉUÀ¼ÀÄ, À̧ªÀÄvÀ®ªÀ£ÀÄß 4 s̈ÁUÀUÀ¼À£ÁßV
(ZÀvÀÄzsÁðAPÀUÀ¼ÀÄ) « s̈ÁV À̧ÄªÀÅzÀÄ. XOX' À̧ASÁå
gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ‘x’ CPÀëªÉAzÀÄ, YOY' ̧ ÀASÁå gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß
‘y’ CPÀë JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. F jÃwAiÀÄ ̧ ÀªÀÄvÀ®ªÀ£ÀÄß
¤zÉÃð±ÁAPÀ À̧ªÀÄvÀ® (co-ordinate plane) CxÀªÁ
PÁnÃð¹AiÀÄ¸ï ¤zÉÃð±ÁAPÀ ªÀåªÀ̧ ÉÜ (cartesion co-ordinate system) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. F ªÀåªÀ¸ÉÜ¬ÄAzÀ
¸ÀªÀÄvÀ®zÀ°è AiÀiÁªÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ¨ÉÃPÁzÀgÀÆ
¤zÉÃð±ÁAPÀUÀ½AzÀ À̧Æa À̧§ºÀÄzÀÄ. “PÁnÃð¹AiÀÄ¸ï

avÀæ 5.2
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ¤zÉÃð±ÁAPÀ ªÀåªÀ¸É Ü”AiÀÄ£ÀÄß ¥s É æAZï UÀtÂvÀdÕ

qÉPÁnð¸ï£À ºȨ́ Àj£À°è, DvÀ£À D«µÁÌgÀPÁÌV UËgÀªÀ
À̧Æa À̧®Ä EqÀ̄ ÁVzÉ.

ªÀÄd®Ä-2: (3,2) ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ¸ÀªÀÄvÀ®zÀ°è
UÀÄwð À̧®Ä, o ©AzÀÄ«¤AzÀ ‘x’ CPÀëzÀ ªÉÄÃ É̄ ©AzÀÄ
3 «£À°è ‘l’ JA§ ®A§ªÀ£ÀÄß J¼É¬Äj. (‘y’ CPÀëPÉÌ
À̧ªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁV), ‘y’ CPÀëzÀ ªÉÄÃ É̄, ©AzÀÄ ‘z’

£À°è ‘m’ JA§ ®A§ªÀ£Éß¼É¬Äj. (‘x’ CPÀëPÉ Ì
¸ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁV) F JgÀqÀÄ ®A§UÀ¼ÀÄ ‘p’
©AzÀÄ«£À°è ¸ ÀA¢ü¸ ÀÄv À Ûª É .  F ©AzÀÄ«£À
¤zÉÃð±ÀPÁAPÀUÀ¼ÀÄ (3, 2).

UÀªÀÄ¤¹:

1. PÀæªÀÄeÉÆÃr(ordered pair) [a,b] AiÀÄ°è ‘a’AiÀÄ£ÀÄß ¥ÁzÀ̧ ÀÆZÀPÀ (x- coordinate) ºÁUÀÆ
‘b’ JA§ÄzÀÄ ®A§ À̧ÆZÀPÀ (y- coordinate).2. x, CPÀëzÀ ªÉÄÃ°£À, ¥Àæw ©AzÀÄªÀÇ PÀæªÀÄeÉÆÃr (a,o) JA§ ¤zÉÃð±ÁAPÀ¢AzÀ ̧ ÀÆavÀªÁUÀÄvÉÛ.
CAzÀgÉ x CPÀëzÀ ¥Àæw©AzÀÄ«£À ®A§PÀ̧ ÀÆZÀPÀ 0 Ȩ́Æ£Éß. ºÁUÉAiÉÄ y CPÀëzÀ ªÉÄÃ°£À
¥Àæw©AzÀÄ«£À ¤zÉÃð±ÁAPÀ PÀæªÀÄeÉÆÃr (o,b). CAzÀgÉ ‘y’ CPÀëzÀ ªÉÄÃ°£À ¥Àæw©AzÀÄ«£À
¥ÁzÀ̧ ÀÆZÀPÀ 0, Ȩ́Æ£Éß. ‘o’ ©AzÀÄ, ªÀÄÆ®©AzÀÄ (origin)«£À ¤zÉÃð±ÁAPÀ (0,0).

3. ¥ÀæxÀªÀÄ ZÀvÀÄzsÁðAPÀzÀ°è ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ ¤zÉÃð±ÁAPÀUÀ¼ÀÄ JgÀqÀÆ, zsÀ£À (positive) aºÉß
ºÉÆA¢gÀÄvÀÛªÉ. ¢éwÃAiÀÄ ZÀvÀÄzsÁðPÀzÀ°è ‘x’ IÄt (-) ‘y’ (zsÀ£À) (+) ¤zÉÃð±ÁAPÀ
ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ. vÀÈwÃAiÀÄ ZÀvÀÄzsÁðAPÀzÀ°è ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ JgÀqÀÆ IÄt ¤zÉÃð±ÁAPÀªÁVAiÀÄÆ,
ZÀvÀÄxÀð, ZÀvÀÄzÁðAPÀzÀ°è ‘x’ zsÀ£À ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ IÄtªÁVgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.14 : ¤zÉÃð±ÁAPÀ À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è PÀæªÀÄeÉÆÃr (-2,5) ©AzÀÄªÀ£ÀÄß À̧Æa¹j.

¥ÀjºÁgÀ: À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è ‘x’ CPÀë ºÁUÀÆ ‘y’ CPÀë gÉÃSÉUÀ¼À£ÀÄß ªÀÄÆr¹j.  CPÀëzÀ ªÉÄÃ É̄, -
2 ©AzÀÄ«£À°è ‘l’ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ‘y’ CPÀëPÉÌ À̧ªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁV gÀa¹. FUÀ ‘y’
CPÀëzÀ ªÉÄÃ É̄ ‘3’ ©AzÀÄ«£À°è, ‘m’ gÉÃSÉAiÀÄ£ÀÄß ‘x’ CPÀëPÉÌ À̧ªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁV
J¼É¬Äj. F JgÀqÀÆ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ‘l’ ªÀÄvÀÄÛ ‘m’ À̧A¢ü̧ ÀÄªÀ ©AzÀÄªÀ£ÀÄß ‘p’ JAzÀÄ
UÀÄvÀÄðªÀiÁr. ‘p’ ©AzÀÄªÀÅ (-2,5)ªÀ£ÀÄß ¥Àæw¤¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ. (-2,3) UÀ¼À£ÀÄß ‘p’
©AzÀÄ«£À ¤zÉÃð±ÁAPÀUÀ¼ÀÄ (co-ordinate) J£ÀÄßªÉªÀÅ.
FUÀ £ÁªÀÅ, JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR £ÀPÉë (Graph)
gÀa À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt. JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼ÀÄ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ £ÀPÉëAiÀÄÄ
MAzÀÄ À̧gÀ¼À gÉÃSÉAiÀiÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ ªÉÄÃ°gÀÄªÀ ¥Àæw©AzÀÄ«£À ¤zÉÃð±ÁAPÀUÀ¼ÀÄ,
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ (solution) ªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

avÀæ 5.3
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avÀæ 5.5

£ÀPÉëAiÀÄ°è£À gÉÃSÉAiÀÄ°ègÀzÀ ©AzÀÄ«£À
¤zÉÃð±ÁAP ÀU À¼ ÀÄ   ¸À«ÄÃP Àg ÀtzÀ
¥ÀjºÁgÀªÁVgÀÄªÀÅ¢®è. zÀvÀÛ JgÀqÀÄ ©zÀÄUÀ¼À
ªÀÄÆ®PÀ MAzÉÃ MAzÀÄ ¸ÀgÀ¼ÀgÉÃSÉ
ªÀÄÆr À̧®Ä ¸ÁzsÀå JA§ÄzÀ£ÀÄß w½¢zÉÝÃªÉ.
»ÃUÁV, Jg Àq À Ä ©Az À ÄU À¼ À£ À Ä ß
vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀgÉ ¸ÁPÁUÀÄªÀÅzÀÄ. DzÀgÉ,
vÀ¥ÁàUÀÄªÀÅzÀ£ÀÄß ¤ªÁj¸À®Ä, ªÀÄÆgÀÄ
©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî®Ä ̧ À®ºÉªÀiÁrzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.15 : 2x – 3y = 6. À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR £ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß ©r¹j.

¥ÀjºÁgÀ: FUÀ 2x – 3y = 6 À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß vÀÈ¦Û¥Àr À̧ÄªÀ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß
Dj¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß 2x = 3y + 6  CxÀªÁ  3y = 2x – 6

o  
2

63y  x += CxÀªÁ 3
62xy −=  JAvÀ®Æ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

‘x’ CxÀªÁ ‘y’ UÀ¼À É̈ÃgÉ, É̈ÃgÉ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ vÀPÀÄÌzÁzÀ ‘y’
CxÀªÁ ‘x’ É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ.

3
62xy −=  AiÀÄ°è ‘x’ £À É̄̈ ÉUÀ½UÉ, ‘y’ É̄̈ É§gÀÄªÀÅzÀÄ.

x = 0 DzÁUÀ,  
( )2 0 6

 y = 2
3
-

= −

x = 3 DzÁUÀ,  
( )2 3 6

 y = 0
3
-

=

x = - 3 DzÁUÀ,  
( )2 3 6

 y = 4
3

-−
= −

F É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

x 0 3 –3

y – 2 0 – 4

EªÀÅUÀ¼ÀÄ À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ (0, -2), (3, 0) ªÀÄvÀÄÛ (-3, -4)

F ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß UÀÄvÀÄðªÀiÁr, Ȩ́Ãj¹zÁUÀ, £ÀªÀÄUÉ zÀvÀÛ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR£ÀPÉë §gÀÄªÀÅzÀÄ.

UÀªÀÄ¤¹: F ªÀÄÆgÀÄ ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ À̧gÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀÄ ªÉÄÃ°ªÉ.

avÀæ 5.4
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 5.16 :   x = 3  À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR £ÀPÉë (graph) ªÀÄÆr¹j.

¥ÀjºÁgÀ: EzÉÆAzÀÄ KPÀZÀgÁPÀëgÀ gÉÃSÁvÀäPÀ
¸À«ÄÃPÀgÀt. EzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ
ZÀgÁPÀëgÀzÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÁV »ÃUÉ
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

x + 0 y = 3

FUÀ É̄̈ ÉUÀ¼À ¥ÀnÖ.

x 3 3 3

y 3 0 1

UÀªÀÄ¤¹: ‘y’ £À ¥Àæw É̄̈ ÉUÀÆ,  £À É̄̈ É 3. CAzÀgÉ À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è£À ©AzÀÄUÀ¼ÀÄ (3,3), (3,0),
(3,1). F À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR£ÀPÉë (Graph)£ÀÄß avÀæ 5.6 gÀ°è vÉÆÃj À̧̄ ÁVzÉ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.6

1. PÁnÃð¹AiÀÄ£ï À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è PÉ¼ÀV£À ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð¹.

i)  (3,4) ii) (-3,-2)

iii)  (-2,1) iv) (2,-3)

v)  (4,0) vi) (0,-3)

2. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ D É̄ÃR £ÀPÉë(Graph)
©r¹j.

(i) x + y = 5 (ii) 3x + 2y = 6

(iii) 2x + y = 6 (iv) 5x + 3y = 4

 5.5 JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À, KPÀPÁ°PÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

£ÉÃºÁ, ªÀiÁgÀÄPÀmÉÖAiÀÄ°è gÀÆ 19 UÀ½UÉ, 2 ¥É¤ì̄ ï UÀ¼À£ÀÄß, 3 ¥É£ÀÄßUÀ¼À£ÀÄß PÉÆAqÀ¼ÀÄ. ªÉÄÃjAiÀÄÄ
gÀÆ 16 UÀ½UÉ, 3 ¥É¤ì̄ ï UÀ¼À£ÀÄß 2 ¥É£ÀßUÀ¼À£ÀÄß PÉÆAqÀ¼ÀÄ, ºÁUÁzÀgÉ ¥Àæw ¥É¤ì̄ ï ºÁUÀÆ ¥Àæw
¥É¤ß£À É̄̈ É JµÀÄÖ.

MAzÀÄ ¥É¤ì̄ ï£À É̄̈ É gÀÆ x ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ ¥É¤ß£À É̄̈ É ‘y’ DzÀgÉ £ÉÃºÁ¼À «µÀAiÀÄzÀ°è gÉÃSÁvÀäPÀ
À̧«ÄÃPÀgÀt 2x + 3y = 19 ªÀÄvÀÄÛ ªÉÄÃjAiÀÄ¼À «µÀAiÀÄzÀ°è 3x + 2y = 16 DUÀ ¥É¤ì̄ ï ªÀÄvÀÄÛ

¥É¤ß£À zÀgÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÆß ¥ÀjºÀj À̧ÄªÀ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ É̄̈ É
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ É̈ÃPÀÄ.

avÀæ 5.6
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ2x + 3y = 19

3x + 2y = 16

F ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß MnÖUÉ ¥ÀjUÀtÂ¹zÁUÀ, CªÀ£ÀÄß KPÀPÁÀ°PÀ gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßªÉªÀÅ.
E°ègÀÄªÀ ‘x’ ªÀÄvÀÄÛ ‘y’ ZÀgÁPÀëgÀUÀ¼À ̈ É̄ ÉUÀ¼ÀÄ, JgÀqÀÆ ̧ À«ÄPÀgÀtUÀ¼À, KPÀPÁ°PÀ ¥ÀjºÁgÀªÁUÀÄvÀÛªÉ.

F jÃwAiÀÄ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À eÉÆÃrAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjºÀj À̧®Ä (solve) ̈ ÉÃgÉ ̈ ÉÃgÉ «zsÁ£À (method)UÀ¼ÀÄ
EªÉ. £ÁªÀÅ ªÉÆzÀ®Ä D É̄ÃR £ÀPÉë «zsÁ£À, £ÀAvÀgÀ ©ÃdUÀtÂvÀ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt.

 5.7-1D É̄ÃR £ÀPÉë «zsÁ£À (Graphical method)

F «zsÁ£ÀzÀ°è, MAzÉÃ UÁæ¥sï ºÁ¼ÉAiÀÄ°è, JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À D É̄ÃR £ÀPÉë ©r À̧̈ ÉÃPÀÄ.
À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉëUÀ¼ÀÄ

i) bÉÃ¢ À̧ÄªÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ. »ÃUÁzÁUÀ, bÉÃ¢ À̧ÄªÀ ©AzÀÄªÀÅ, JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À
¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ (common soltion) DVgÀÄvÀÛzÉ. ©AzÀÄ«£À ¥ÁzÀ¸ÀÆZÀPÀ [‘x’coordinate] ªÀÅ ‘x’ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÆß ®A§ À̧ÆZÀPÀ [‘y’ coordinate] ‘y’ £À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß
PÉÆqÀÄvÀÛzÉ. F À̧AzÀ̈ sÀðzÀ°è À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ, MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.
(unique solution)

ii) JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉëUÀ¼ÀÄ, MAzÉÃ gÉÃSÉ (co-incident line) DVgÀ§ºÀÄzÀÄ. F
À̧AzÀ̈ sÀðzÀ°è, gÉÃSÉAiÀÄ ¥Àæw ©AzÀÄªÀÇ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ̧ ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀªÁVzÀÄÝ. C À̧ARå

¥ÀjºÁgÀUÀ½gÀÄvÀÛªÉ.

iii) £ÀPÉëUÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÁAvÀgÀ gÉÃSÉUÀ¼ÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ. F À̧AzÀ̈ sÀðzÀ°è À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ ¸ÁªÀiÁ£Àå
¥ÀjºÁgÀ«gÀÄªÀÅ¢®è.

GzÁºÀgÀuÉ 5.17 :  À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.
x – 2y = 0 ...(1)
3x + 4y = 20 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ : FUÀ £ÁªÀÅ, JgÀqÀÆ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉë ©r Ȩ́ÆÃt. EzÀPÉÌ, £ÀªÀÄUÉ ¥Àæw À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ
PÀ¤µÀÖ JgÀqÀÄ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ É̈ÃPÀÄ. É̄̈ É ¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

x – 2y = 0 3x + 4y = 20

x 0 2 –2 x 0 4 6

y 0 1 –1 y 5 2 1/2

FUÀ, ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß MAzÉÃ UÁæ¥sï ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ªÀÄÆr Ȩ́ÆÃt.



 158

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉëAiÀÄ°è, JgÀqÀÆ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ p(4,2)gÀ°è bÉÃ¢ À̧ÄvÀÛªÉ. DAzÀgÉ
x = 4, y = 2, JA§ÄªÀÅ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ. x = 4 ªÀÄvÀÄÛ y = 2 JA§ É̄̈ ÉUÀ¼ÀÄ,
JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ vÀÈ¦ÛPÀgÀªÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.18:  F KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄPÉÆ½îj.
x  + y = 8 ...(1)
2x –y = 1 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ : À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉë ©r À̧®Ä À̧ºÁAiÀÄªÁUÀÄªÀAvÉ, ¥Àæw À̧«ÄPÀgÀtPÀÆÌ, PÉ®ªÀÅ
¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß Dj¹ ¥ÀnÖ ªÀiÁrj.

x + y = 8 2x – y = 1

x 3 4 5 x 0 1 2

y 5 4 3 y –1 1 3

FUÀ (3,5), (4,4) ªÀÄvÀÄÛ (5,3) ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß
UÀÄwð¹, x + y = 8 £À £ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß, (1,-1),
(1,1) ªÀÄvÀÄÛ (2,3) ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð¹
2x – y = 1£À £ÀPÉëAiÀÄ£ÀÆß ©r¹j. £ÀPÉëAiÀÄ°è£À
JgÀqÀÄ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ‘p’ ©AzÀÄ«£À°è bÉÃ¢ À̧ÄvÀÛªÉ.
‘p’ ©AzÀÄ«£À ¤zÉÃð±ÁAPÀUÀ¼ÀÄ (3,5) »ÃUÁV
x = 3, y = 5 JA§ÄzÀÄ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ̧ ÁªÀiÁ£Àå
¥ÀjºÁgÀ. x = 3, y = 5 JA§ ̈ É̄ ÉUÀ¼ÀÄ JgÀqÀÆ
À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÀÆ vÀÈ¦ÛPÀgÀªÁVzÉ. (avÀæ 5.8).

avÀæ 5.7

avÀæ 5.8
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉUÉ 5.19:  F KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj¹ (solve)

x + y = 2 ...(1)

2x + 2y = 4 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ: ªÉÆzÀ®Ä ¥Àæw À̧«ÄÃPÀgÀt PÉ®ªÀÅ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼À ¥ÀnÖªÀiÁrj.

x + y =2 2x + 2y = 4

x 0 2 1 x 0 2 1

y 2 0 1 y 2 0 1

FUÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉë ©r¹j.

UÀªÀÄ¤¹: JgÀqÀÆ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À £ÀPÉë MAzÉÃ gÉÃSÉAiÀiÁVzÉ: DzÀÝjAzÀ, F JgÀqÀÆ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ
C À̧ARå ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀUÀ½ªÉ.

GzÁ:  = 0, y = 2; x = 1, y = 1; x = 2, y = 0 E£ÀÆß C£ÉÃPÀ. F JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ
ªÁ À̧ÛªÀzÀ°è MAzÉÃ DVªÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.20:  F À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄPÉÆ½îj.
2x – y = 4 ...(1)
4x – 2y = 6 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ : F ¥Àæw À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ PÉ®ªÀÅ ¥ÀjºÁgÀ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ ¥ÀnÖ ªÀÄqÉÆÃt

       2x – y = 4      4x – 2y = 6

x 0 2 –1 x 0 1.5 2

y –4 0 –6 y –3 0 1

avÀæ 5.9
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

F £ÀPÉëAiÀÄ°è JgÀqÀÆ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁVªÉ(parallel). JgÀqÀÆ gÉÃSÉUÀ½UÉ
¸ÁªÀiÁ£Àå ©AzÀÄ«®èzÀ PÁgÀt, À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢®è.
(No Solution)

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.7

PÉ¼ÀV£À KPÀPÁ°PÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß £ÀPÉëAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀjºÀj¹ ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À ¤¢ðµÀ× (unique)
¥ÀjºÁgÀ, C À̧ARå ¥ÀjºÁgÀ CxÀªÁ ¥ÀjºÁgÀ«®è JA§ÄzÀ£ÀÄß ºÉÃ½j.

1. x – y = 3
x + y = 5

2. 2x + 3y = 1
3x – y = 7

3. x + 2y = 6
2x + 4y = 12

 5.7-2©ÃdUÀtÂvÀ «zsÁ£À (Algebraic method)

JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, JgÀqÀÄ KPÀPÁ°PÀ (Simaltaneous) gÉÃSÁvÀäPÀ ¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ

(solution)PÁÌV, C£ÉÃPÀ «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ. £ÁªÀÅ D É̄ÃR £ÀPÉëAiÀÄ «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ. FUÀ E£ÀÆß

JgÀqÀÄ ©ÃdUÀtÂvÀ «zsÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß ZÀað Ȩ́ÆÃt

i) DzÉÃ±À «zsÁ£À (Substitution method)
ii) ªÀfð À̧ÄªÀ «zsÁ£À (Elimination method)

avÀæ 5.10

4. 3x + 2y = 6
6x + 4y = 18

5. 2x + y = 5
3x + 2y = 8
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀUÀªÀÄ¤¹: ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ¤¢ðµÀÖ (unique) ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢zÁÝUÀ, F ªÉÄÃ°£À «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ

G¥ÀAiÀÄÄPÀÛªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

DzÉÃ±À «zsÁ£À: F «zsÁ£ÀzÀ°è, MAzÀÄ ̧ À«ÄÃPÀgÀt¢AzÀ, MAzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀzÀ ̈ É̄ ÉAiÀÄ£ÀÄß ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ
ZÀgÁPÀëgÀzÀ°è PÀAqÀÄ»rzÀÄ, ZÀgÁPÀëgÀzÀ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß, E£ÉÆßAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è DzÉÃ² À̧ÄvÉÛÃªÉ.
EzÀjAzÀ JgÀqÀ£ÉÃ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ KPÀZÀgÁPÀëgÀzÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÁUÀÄvÀÛzÉ. F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß PÉ®ªÀÅ
GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ «ªÀgÀªÁV w½AiÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 5.21: DzÉÃ±À «zsÁ£À¢AzÀ, KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ ªÀiÁrj(Solve)
5x + 2y = 8 ...(1)
3x – 5y = 11 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀt(1) jAzÀ 2y = 8 – 5x  CxÀªÁ

y = 2
1

(8 – 5x) ...(3) DUÀÄªÀÅzÀÄ.

‘y’ £À F É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt (2)gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ.

( ) 115x8
2
53x =−−  DUÀÄªÀÅzÀÄ.

CxÀªÁ
6x – 40 + 25x = 22
31x = 40 + 22

x = 31
62

= 2

x £À F É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt(3) gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

y = 2
1

(8 – 5× 2) = 2
1

(8 – 10) = 2
2−  = – 1

CAzÀgÉ x = 2, ªÀÄvÀÄÛ  y = – 1 EªÀÅ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ̧ ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ (CommonSolution)
GzÁºÀgÀuÉ 5.22:  F KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß, DzÉÃ±À «zsÁ£À¢AzÀ ¥ÀjºÀj¹.

2x + 3y = 7 ...(1)
3x + y = 14 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀt (2) jAzÀ  y = 14 – 3x ...(3)

‘y’ £À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt (1) gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 2x + 3 (14 – 3x) = 7

2x + 42 – 9x = 7
2x – 9x = 7 – 42
– 7x = – 35

x = 7
35

−
−

 = 5

F ‘x’ £À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt(3)gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

y = 14 – 3x = 14 – 3 × 5

⇒ y = 14 – 15 = – 1

CAzÀgÉ x = 5, y = – 1 JA§ÄzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ.

¥ÀjÃPÀëuÉ: x = 5, y = – 1, JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀiÁzsÁ£ÀªÁVzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß
¥Àj²Ã° À̧§ºÀÄzÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.8

DzÉÃ±À «zsÁ£À¢AzÀ KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

1. x + y = 14 2. 2x + 3y = 11
x – y = 2     2x – 4y = –24

3. 3x + 2y = 11 4. 7x – 2y = 1
2x + 3y = 4     3x + 4y = 15

ZÀgÁPÀëgÀªÀ£ÀÄß ªÀfð À̧ÄªÀ «zsÁ£À [Method of Elimination of a variable]

F «zsÁ£ÀzÀ°è, AiÀiÁªÀÅzÁzÀgÀÆ MAzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀ£ÀÄß ªÀfð À̧®Ä, ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ̧ ÉÆ£ÉßAiÀÄ®èzÀ
¹ÜgÁAPÀUÀ½AzÀ UÀÄtÂ¹, ªÀfð À̧̈ ÉÃPÁzÀ ZÀgÁPÀëgÀzÀ, ̧ ÀASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ, JgÀqÀÆ ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°è
MAzÉÃ( À̧ªÀÄ)ªÁUÀÄªÀAvÉ ªÀiÁr, £ÀAvÀgÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀÄ CxÀªÁ MAzÀjAzÀ
E£ÉÆßAzÀ£ÀÄß PÀ¼ÉAiÀÄÄ«PÉ¬ÄAzÀ, MAzÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ ªÀfðvÀªÁV, KPÀZÀgÁPÀëgÀzÀ À̧«ÄÃPÀgÀt
zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ «±ÀzÀªÁV w½AiÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 5.23:  ZÀgÁPÀëgÀ ªÀfð À̧ÄªÀ «zsÁ£À §¼À¹, À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

3x – 5y = 4 ...(1)

9x – 2y = 7 ...(2)
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀt¢AzÀ  ZÀgÁPÀëgÀªÀ£ÀÄß ªÀfð À̧®Ä À̧«ÄPÀgÀt(1)£ÀÄß 3gÀjAzÀ UÀÄtÂ¹.

EzÀjAzÀ, JgÀqÀÆ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°è  £À À̧ASÁå À̧ºÀUÀÄtPÀUÀ¼ÀÄ À̧ªÀÄªÁUÀÄvÀÛªÉ.

9x – 15y = 12 ...(3)

9x – 2y = 7 ...(4)

FUÀ (3)gÀ°è (2) £ÀÄß PÀ¼ÉzÁUÀ

9x – 15y – (9x – 2y) = 12 – 7

9x – 15y – 9x + 2y = 5

– 13 y = 5

y = 13
5−

‘y’ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt(1) gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

3x – 5 × 





−

13
5

 = 4

4
13
253x =+

13
27

13
2543x =−=

x = 13
9

DzÀÝjAzÀ  x = 13
9

  ªÀÄvÀÄÛ  y = 13
5−  EªÀÅ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå

¥ÀjºÁgÀªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 5.24:  ZÀgÁPÀëgÀ ªÀfð À̧ÄªÀ «zsÁ£À¢AzÀ, À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

2x + 3y = 13 ...(1)

5x – 7y = –11 ...(2)

¥ÀjºÁgÀ: ‘y’ ZÀgÁPÀëgÀ ªÀfð À̧®Ä, À̧«ÄÃPÀgÀt(1)£ÀÄß 7jAzÀ®Æ À̧«ÄÃPÀgÀt(2)£ÀÄß 3gÀ
jAzÀ®Æ UÀÄtÂ¹zÁUÀ

14x + 21y = 91 ...(3)

15x – 21y = –33 ...(4)  §gÀÄªÀÅzÀÄ.

(3) ªÀÄvÀÄÛ (4) À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß PÀÆrzÁUÀ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 29 x = 58

x = 29
58

 = 2

‘x’ £À F É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀt(1)gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

2 × 2 + 3y = 13

3y = 13 – 4 = 9

y = 3
9

 = 3

DzÀÝjAzÀ x = 2  ªÀÄvÀÄÛ y = 3 JA§ÄªÀÅ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀjºÁgÀ.
(Common Solution)
  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.9

PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀt eÉÆÃrUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

1. 3x + 4y = –6 2.   x + 2y = 5
3x – y = 9       2x + 3y = 8

3. x – 2y = 7 4.   3x + 4y = 15
3x + y = 35       7x – 2y = 1

5. 2x + 3y = 4 6.   3x – 5y = 23
3x + 2y = 11       2x – 4y = 16

 5.8 ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼ÀÄ

GzÁºÀgÀuÉ: 5.25:  MAzÀÄ DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ GzÁå£ÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 20 «ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ. CzÀgÀ GzÀÝªÀÅ
CUÀ®QÌAvÀ 4 «ÄÃlgï ºÉZÁÑVzÉ. GzÁå£ÀzÀ GzÀÝ, CUÀ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: GzÁå£ÀzÀ GzÀÝ ‘x’ «ÄÃlgïUÀ¼ÁVgÀ°, DUÀ CzÀgÀ CUÀ® x - 4 «ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ.
GzÁå£ÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 20 «ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ.

DzÀÝjAzÀ 2 [x + (x –4)] = 20

2(2x – 4) = 20
2x – 4 = 10
2x = 10 + 4 = 14
x = 7
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀCAzÀgÉ GzÀÝ 7 «ÄÃlgï, ªÀÄvÀÄÛ CUÀ® 7 - 4 = 3 «ÄÃlgï ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ

(Alternately)ªÁV.
F À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÁVAiÀÄÆ ©r À̧§ºÀÄzÀÄ.

GzÁå£ÀzÀ GzÀÝ = ‘x’ «ÄÃlgï
CUÀ® = ‘y’ «ÄÃlgï

DzÀÝjAzÀ  x = y + 4 ...(1)

À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 20 «ÄÃlgï

DzÀÝjAzÀ  2(x + y) = 20

 x + y = 10 ...(2)

À̧«ÄÃPÀgÀt (1) ªÀÄvÀÄÛ (2) £ÀÄß ©r¹zÀgÉ

x = 7, y = 3 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁå£ÀzÀ GzÀÝ 7 «ÄÃlgï ªÀÄvÀÄÛ GzÁå£ÀzÀ CUÀ® 3 «ÄÃlgï.

GzÁºÀgÀuÉ 5.26:  D±Á¼ÀÄ gÁ§lð¤VAvÀ, 5 ªÀµÀðzÉÆqÀØªÀ¼ÀÄ, 5 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ, D±Á¼ÀÄ
gÁ§lð£À, DV£À ªÀAiÀÄ¹ì£À, JgÀqÀgÀµÀÄÖ, JgÀqÀgÀµÀÄÖ ªÀAiÀÄ¹ì£ÀªÀ½zÀÝ¼ÀÄ. CªÀj§âgÀ, FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: D±Á¼À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì ‘x’ ªÀµÀðUÀ¼ÁVgÀ°. ªÀÄvÀÄÛ gÁ§mïð£À ªÀAiÀÄ À̧Äì ‘y’
ªÀµÀðUÀ¼ÁVgÀ°.

DzÀÝjAzÀ  x = y + 5

CxÀªÁ  x – y = 5 ...(1)

LzÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ.

D±Á¼À ªÀAiÀÄ À̧Äì x – 5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

gÁ§mïð£À ªÀAiÀÄ À̧Äì y – 5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

DzÀÝjAzÀ x – 5 = 2(y – 5)

x – 2y = – 5 ...(2)

À̧«ÄÃPÀgÀt (1) ªÀÄvÀÄÛ (2) £ÀÄß ©r¹zÁUÀ

x = 15 ªÀÄvÀÄÛ y = 10 DUÀÄªÀÅzÀÄ.

CAzÀgÉ D±Á¼À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 15 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.

gÁ§lð£À FV£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 10 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 5.27:  ‘A’ ªÀÄvÀÄÛ ‘B’ JA§ JgÀqÀÄ À̧Ü¼ÀUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À CAvÀgÀ 100 Q.«ÄÃUÀ¼ÀÄ.

MAzÀÄ PÁgÀÄ A ¬ÄAzÀ®Æ, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ PÁgÀÄ B ¬ÄAzÀ®Æ, KPÀPÁ®zÀ°è ºÉÆgÀqÀÄvÀÛªÉ. D
PÁgÀÄUÀ¼ÀÄ MAzÉÃ ¢QÌ£À°è ¥ÀæAiÀiÁt ªÀiÁrzÁUÀ 5 UÀAmÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ ̧ ÀA¢ü̧ ÀÄvÀÛªÉ. CªÀÅ C©üªÀÄÄRªÁV
¥ÀæAiÀiÁt ªÀiÁrzÀgÉ 1 UÀAmÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ À̧A¢ü̧ ÀÄvÀÛªÉ. A ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀ, B ¬ÄAzÀ
ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀQÌAvÀ ºÉZÁÑVzÀÝgÉ, D PÁgÀÄUÀ¼À ªÉÃUÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: A ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀ X Q.«ÄÃ/UÀA DVgÀ°.

B ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀ Y Q.«ÄÃ/UÀA DVgÀ°.

5 UÀAmÉUÀ¼À°è B ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁgÀÄ ¥ÀæAiÀiÁtÂ¹zÀ zÀÆgÀ 5Y Q«ÄÃ.

5 UÀAmÉUÀ¼À £ÀAvÀgÀ CªÀÅ À̧A¢ü̧ ÀÄªÀÅzÀjAzÀ,

A ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁgÀÄ, B ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁjVAvÀ, 100 Q«ÄÃ ºÉZÀÄÑ
¥ÀæAiÀiÁtÂ¹zÉ.

DzÀÝjAzÀ 5x – 5y = 100

x – y = 20 ...(1)

ºÁUÉAiÉÄ C©üªÀÄÄRªÁV ZÀ° À̧ÄªÁUÀ, 1 UÀAmÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ À̧A¢ü̧ ÀÄvÀÛªÉ.

DzÀÝjAzÀ x + y = 100 ...(2)

(1) ªÀÄvÀÄÛ (2) À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹zÁUÀ

x = 60 ,   y = 40 §gÀÄvÀÛzÉ.

DzÀÝjAzÀ A ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀ 60Q«ÄÃ/UÀA

B ¬ÄAzÀ ºÉÆgÀl PÁj£À ªÉÃUÀ 40 Q«ÄÃ/UÀA

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 5.10

1. gÀ»ÃªÀÄ£À vÀAzÉAiÀÄÄ, gÀ»ÃªÀÄ£À ªÀÄÆgÀgÀµÀÄÖ ªÀAiÀÄ¸ÁìzÀªÀ£ÀÄ. CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À
ªÉÆvÀÛªÀÅ 56 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. CªÀj§âgÀ ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. jÃmÁ¼À §½, 18 «ÄÃlgï §mÉÖ EzÉ. CªÀ¼ÀÄ CzÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ vÀÄAqÀÄUÀ¼À£ÁßV PÀvÀÛj À̧ÄªÀ¼ÀÄ,
ºÉÃUÉAzÀgÉ, MAzÀÄ vÀÄAqÀÄ, ªÀÄvÉÆÛAzÀQÌAvÀ, 4 «ÄÃlgï GzÀÝªÁVgÀÄªÀAvÉ PÀvÀÛj¹zÀgÉ,
À̧tÚ vÀÄAr£À C¼ÀvÉ JµÀÄÖ?

3. MlÄÖ gÀÆ. 50000 UÀ¼À£ÀÄß 200 d£ÀjUÉ, gÀÆ. 500/- CxÀªÁ gÀÆ. 100/-UÀ¼ÀAvÉ,
§ÄºÀÄªÀiÁ£ÀªÁV ºÀAZÀ̈ ÉÃPÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ ¥Àæw §ºÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ ºÀtzÀ aÃ®zÀ°è, gÀÆ. 100/-gÀ ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ. 50/-gÀ £ÉÆÃlÄUÀ½ªÉ. gÀÆ. 100/-
gÀ £ÉÆÃlÄUÀ¼ÀÄ, gÀÆ. 50/-gÀ £ÉÆÃlÄUÀ½VAvÀ, MAzÀÄ ºÉZÁÑVzÉ. aÃ®zÀ°ègÀÄªÀ MlÄÖ
ºÀt gÀÆ. 2500 DzÀgÉ, gÀÆ. 100/-gÀ ºÁUÀÆ gÀÆ. 50/-gÀ £ÉÆÃlÄUÀ¼À À̧ASÉå JµÀÄÖ
JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

 £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• KPÀ ZÀgÁPÀëgÀzÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ WÁvÁAPÀ (dgree) 1 DVzÀÝgÉ, D ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß, KPÀZÀgÁPÀëgÀ
gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÉ£ÀÄßªÉªÀÅ.

• KPÀZÀgÁPÀëgÀzÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå gÀÆ¥À ax + b = 0

• a ≠ 0, a , b UÀ¼ÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ.

• gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjºÀj À̧ÄªÀ, ZÀgÁPÀëgÀzÀ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ
(solution) CxÀªÁ ªÀÄÆ® (root) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧®Ä, À̧ªÀÄ Ȩ́åAiÀÄ£ÀÄß ªÉÆzÀ®Ä ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼À£ÁßV ¥ÀjªÀwð¹,
£ÀAvÀgÀ ¥ÀjºÀj À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¸ÁªÀiÁ£ÀågÀÆ¥À

• ax + by + c =0,    a, b, c UÀ¼ÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ a, b,  UÀ¼À°è PÀ¤µÀ× MAzÁzÀgÀÆ
Ȩ́Æ£ÉßAiÀÄ®èzÀ À̧ASÉå.

• ax + c = 0  JA§ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß, JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼ÀîAvÉ,

• ax + 0y + c = 0 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî gÉÃSÁvÀäPÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ £ÀPÉë ©r À̧®Ä, ̧ À«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÁVgÀªÀ,
À̧ªÀÄvÀ®zÀ°è£À PÀ¤µÀ× JgÀqÀÄ ©AzÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÉªÀÅ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ £ÀPÉëAiÀÄÄ À̧gÀ¼ÀgÉÃSÉAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• JgÀqÀÄ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî, JgÀqÀÄ KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧®Ä, CªÉgÀqÀgÀ £ÀPÉëAiÀÄ£ÀÄß
MAzÉÃ UÁæ¥sï ºÁ¼ÉAiÀÄ ªÉÃ É̄ ªÀÄÆr À̧ÄvÉÛÃªÉ.

1) £ÀPÉëAiÀÄ gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ, bÉÃ¢¹zÀgÉ, bÉÃzÀ©AzÀÄªÀÅ, MAzÀÄ ¤¢ðµÀ× (unique) ¥ÀjºÁgÀ
À̧Æa À̧ÄvÀÛzÉ.

2) £ÀPÉëUÀ¼À gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ MAzÀgÀ ªÉÆÃ É̄ÆAzÀÄ, MAzÉÃ DVzÀÝgÉ, ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ C À̧ARå
¥ÀjºÁgÀUÀ½gÀÄvÀÛªÉ.

3) £ÀPÉëUÀ¼À gÉÃSÉUÀ¼ÀÄ, À̧ªÀiÁ£ÁAvÀgÀªÁVzÀÝgÉ, À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ¥ÀjºÁgÀ
EgÀÄªÀÅ¢®è.

• KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧ÄªÀ ©ÃdUÀtÂvÀ «zsÁ£ÀUÀ¼ÀÄ

1) DzÉÃ±À «zsÁ£À

2) ªÀfð À̧ÄªÀ «zsÁ£À

• ¥ÀzÉÆÃPÀÛ ̧ ÀªÀÄ À̧åUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, ªÉÆzÀ®Ä ̧ ÀªÀ̧ ÉåAiÀÄ£ÀÄß ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÁßV
¥ÀjªÀwð À̧ÄªÉªÀÅ.
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  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. À̧jAiÀiÁzÀ ¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÀ£ÀÄß Dj¹j

i) PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è KPÀZÀgÁPÀëgÀ gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

(A) 2x + 1 = y –3 (B) 3t – 1 = 2t + 5
(C) 2x – 1 = x2 (D) x2 – x +1 = 0

ii) PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ, gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À®è?

(A)  5 + 4x = y + 3 (B) x + 2y = y – x
(C) 3 – x = y2 + 4 (D) x + y = 0

iii) PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ 2(x + 3) = 18 À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀªÁVzÉ.

(A)  6 (B) 12
(C) 13 (D) 21

iv) 2x – (4 – x) = 5 – x  À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ‘x’ £À AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉUÉ ¥ÀjºÁgÀªÁUÀÄvÀÛzÉ.

(A)  4.5 (B) 3
(C) 2.25 (D) 0.5

v) x – 4y = 5 À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ
A) ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢®è
B) ¤¢ðµÀ× ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢zÉ.
C) JgÀqÀÄ ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢zÉ.
D) C À̧ASÉå ¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ.

2. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjºÀj¹.

(i) 2z + 5 = 15 (ii) 2
3

2x −=+

(iii) 1
2

1y
3
2y4 =++−

(iv) 2.5x – 3 = 0.5x +1

3. MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß 8 jAzÀ ºÉZÀÄÑ ªÀiÁrzÀgÉ 26 §gÀÄªÀÅzÀÄ. D À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. jÃ£Á ªÀÄvÀÄÛ «ÄÃ£ÀgÀ FV£À ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼ÀÄ 4:5 C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ°èªÉ. 8 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ
ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀªÀÅ 5:6 DUÀÄªÀÅzÀÄ. CªÀgÀ FV£À ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ s̈ÁUÀ®§ã À̧ASÉåAiÀÄ, bÉÃzÀªÀÅ, CA±ÀzÀ À̧ASÉåVAvÀ 8, ºÉZÁÑVzÉ. bÉÃzÀªÀ£ÀÄß 1

jAzÀ®Æ, CA±ÀªÀ£ÀÄß 17 jAzÀ®Æ ºÉaÑ¹zÀgÉ, §gÀÄªÀ s̈ÁUÀ®§ã À̧ASÉå 2
3
; s̈ÁUÀ®§ã

À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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©ÃdUÀtÂvÀ6. PÉÃ¼ÀV£À KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß £ÀPÉëAiÀÄ ªÀÄÆ®PÀ ©r¹j.

(i) x – 2y = 7 (ii)   4x + 3y = 24
x + y = – 2        3y – 2x = 6

(iii) x + 3y = 6 (iv)   2x – y = 1
2x – y = 5         x + y  = 8

7. PÉ¼ÀV£À KPÀPÁ°PÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

(i) x + 2y – 3 = 0 (ii)   2x + 3y = 3
x – 2y + 1= 0        3x + 2y = 2

(iii) 3x – y = 7 (iv)  5x – 2y = –7
4x – 5y = 2        2x + 3y  = –18

8. JgÀqÀAPÉAiÀÄ MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ, CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 11. CAPÉUÀ¼À£ÀÄß CzÀ®Ä §zÀ®ÄUÉÆ½¹zÀgÉ,
À̧ASÉåAiÀÄÄ, ªÉÆzÀ°£À À̧ASÉåVAvÀ 27 PÀrªÉÄAiÀiÁUÀÄªÀÅzÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ ªÉÆzÀ°£À À̧ASÉå

PÀAqÀÄ»r¬Äj.

9. ªÀÄÆgÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À ªÉÆzÀ®Ä, CvÀÄ¯ï ªÀAiÀÄ À̧Äì, ¥ÁgÀÄ¯ï£À ªÀAiÀÄ¹ì£À £Á®ÌgÀ¶ÖvÀÄÛ. E¢¤AzÀ
5 ªÀµÀðzÀ£ÀAvÀgÀ, CvÀÄ¯ï £À ªÀAiÀÄ À̧Äì ¥ÁgÀÄ¯ï£À ªÀAiÀÄ¹ì£À JgÀqÀgÀµÁÖUÀÄªÀÅzÀÄ ºÁUÁzÀgÉ,
CªÀgÀÄUÀ¼À FV£À ªÀAiÀÄ À̧ÄìUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ ¤ªÉÃ±À£ÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 32 «ÄÃlgïUÀ½ªÉ. CzÀgÀ GzÀÝªÀ£ÀÄß 2
«ÄÃlgï ºÉaÑ¹, CUÀ®ªÀ£ÀÄß 1 «ÄÃlgï PÀrªÉÄªÀiÁrzÀgÉ, CzÀgÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® §zÀ̄ ÁUÀÄªÀÅ¢®è.
ºÁUÁzÀgÉ ¤ªÉÃ±À£ÀzÀ GzÀÝ, CUÀ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

5.1
1. (i) 2. (i)

5.2
1. 15 – 2x = 7 2. 0.1x = 10
3. 6y = 96 4. t + 15 = 4t

5.3
1. x = 13 2. y = 12 3. z = 0
4. y = 9 5. x = 5
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1. 39, 46 2. 15 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ, 50 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.
3. 22 Ȩ́A«ÄÃ., 11 Ȩ́A«ÄÃ. 4. 25

5.5

1. (i) 2(x + y) = 98
(ii) y = 2x + 10, ªÀÄUÀ£À ªÀAiÀÄ À̧Äì  = x ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ, vÀAzÉAiÀÄ ªÀAiÀÄ À̧Äì = y ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ.
(iii) x + 10 = y
(iv) 2x + 3y = 120

2. À̧j

3. vÀ¥ÀÄà

5.7

1. x = 4, y = 1, ¤¢ðµÀ× ¥ÀjºÁgÀ (unique solution)

2. x = 2, y = – 1, ¤¢ðµÀ× ¥ÀjºÁgÀ

3. C À̧ARå ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ.

4. ¥ÀjºÁgÀ«®è.

5. x = 2, y = 1, ¤¢ðµÀ× ¥ÀjºÁgÀ.

5.8

1. x = 8, y = 6 2. x = –2, y = 5
3. x = 5, y = –2 4. x = 1, y = 3

5.9

1. x = 2, y = –3 2. x = 1, y = 2
3. x = 11, y = 2 4. x = 1, y = 3
5. x = 5, y = –2 6. x = 6, y = –1

5.10 1. 14 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ, 42 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

2. 7 «Älgï

3. gÀÆ 500/- gÀ §ºÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ 75,  gÀÆ 100/- gÀ §ºÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼ÀÄ 125

4. gÀÆ 100/- gÀ £ÉÆÃlÄUÀ¼ÀÄ 17,  gÀÆ 50/-gÀ £ÉÆÃlÄUÀ¼ÀÄ 16
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   ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (i) (B) (ii) (C) (iii) (A) iv) (C) (v) (D)
2. (i) z = 5 (ii) x = – 8 (iii) y = 5 (iv) x = 2
3. 18

4. jÃ£Á¼À ªÀAiÀÄ À̧Äì = 32 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ
«ÄÃ£Á¼À ªÀAiÀÄ À̧Äì = 40 ªÀµÀðUÀ¼À

5. 21
13

6. (i)  x = 1, y = – 3 (ii)  x = 3, y = 4
(iii)  x = 3, y = 1 (iv) x = 3, y = 5

7. (i)  x = 1, y = 1 (ii)  x = 0, y = 1
(iii)  x = 3, y = 2 (iv) x = –3, y = –4

8. 74

9. CvÀÄ¯ï£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 19 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ
¥ÁgÀÄ¯ï£À ªÀAiÀÄ À̧Äì 7 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

10. 10 «ÄÃlgï, 6 «ÄÃlgï.
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6
ªÀUÀð¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ°è £ÁªÀÅ ªÀUÀð¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À §UÉÎ w½zÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. PÉÆnÖgÀÄªÀ ¸À«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À
À̧ªÀÄÆºÀzÀ°è, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁ£ÀPÀ (Standard)

gÀÆ¥ÀzÀ°è ¤gÀÆ¦ À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ. CzÀÆ C®èzÉ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ
PÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ. EzÀgÀ eÉÆvÉUÉ, ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÁßV¹,
CªÀÅUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ.

  GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀªÀ£ÀÄß C s̈Àå¹¹zÀ £ÀAvÀgÀ £ÁªÀÅ,

• PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À À̧ªÀÄÆºÀzÀ°è, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð À̧§ É̄èªÀÅ

• ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß, ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À (Standard form)zÀ°è §gÉAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.

• ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß

1) C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ¬ÄAzÀ

2) À̧ÆvÀæªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV¹ ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

• ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹, ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÆªÀðeÁÕ£À

• §ºÀÄ¥ÀzÀ ©ÃeÉÆÃQÛUÀ¼ÀÄ.

• §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ±ÀÆ£ÀåUÀ¼ÀÄ (Zeros of polynomiol)
• gÉÃSÁvÀäPÀ À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ.

• §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ.

 6.1 ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ

£ÁªÀÅ FUÁUÀ̄ ÉÃ WÁvÁAPÀ ‘JgÀqÀÄ’ EgÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À §UÉÎ w½¢zÉÝÃªÉ. WÁvÁAPÀ
‘JgÀqÀÄ’ EgÀÄªÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À£ÀÄß ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ (Quadratie Polynomiol)  J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.
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©ÃdUÀtÂvÀF ¥ÁoÀzÀ°è £ÁªÀÅ KPÀ ZÀgÁPÀëgÀªÀÅ¼Àî ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À §UÉÎ w½AiÀÄÄvÉÛÃªÉ. ªÀUÀð ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß

UÀÄwð À̧®Ä, PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 6.1: PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

i) 3x2 = 5 ii) x2 + 2x + 3 = 0
iii) x3 + 1 = 3x2 iv) (x + 1) (x + 3) = 2x + 1

v) 2
5

x
1x =+ v) 01xx2 =++

¥ÀjºÁgÀ:

1)  3x2 = 5£ÀÄß 3x2 – 5 = 0  JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. 3x2 – 5 JA§ÄzÀÄ, ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ.
DzÀÝjAzÀ 3x2 – 5 = 0 JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt.2) x2 + 2x + 3 = 0 JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt, KPÉAzÀgÉ x2 + 2x + 3 JA§ÄzÀÄ
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ WÁvÁAPÀ ‘2’.3) x3 + 1 = 3x2£ÀÄß x3 – 3x2 + 1 = 0 JAzÀÄ §jAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. E°è x 3 + 3 + 1 JA§ÄzÀÄ
ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ®è. CzÀgÀ WÁvÁAPÀ ‘3’. DzÀÝjAzÀ, x3 + 1 = 3x2 JA§ÄzÀÄ
ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è.4) (x + 1) (x + 3) = 2x + 1 £ÀÄß (x + 1) (x + 3) = 2x + 1

CxÀªÁ x2 + 2x + 3 = 0 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. À̧ªÀÄaºÉß (=) £À JqÀ̈ sÁUÀzÀ°è
WÁvÁAPÀ ‘2’ gÀ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛ EgÀÄªÀÅzÀjAzÀ (x + 1) (x + 3) = 2x + 1 JA§ÄzÀÄ
MAzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt.

5) 2
5

x
1x =+  JA§ÄzÀÄ ªÀUÀð¸À«ÄÃPÀgÀtªÀ®è DzÀgÉ, µÀgÀwÛ£À ªÉÄÃ¯É, EzÀ£ÀÄß

ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÁV À̧§ºÀÄzÀÄ.

2
5

x
1x =+

⇒ 0x,
2
5

x
1x2

≠=+

⇒ 2(x2 + 1) = 5x , x ≠ 0
⇒ 2x2 – 5x + 2 = 0  [E°è x ≠ 0 JA§ÄzÀÄ µÀgÀvÀÄÛ]

6) 01xx2 =++  JA§ÄzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ®è, PÁgÀtªÉÃ£ÉAzÀgÉ, 1xx2 ++
JA§ÄzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ®è [KPÉ?]
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©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 6.1

1. PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°è, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÁªÀÅªÀÅ?

(i) 3x2 + 5 = x3 + x (ii) 3 x2 + 5x + 2 = 0

(iii) (5y + 1) (3y – 1) = y + 1 (iv) 
2
5

1x
1x2

=
+
+

(v) 3x + 2x2 = 5x – 4

 6.2 ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À (Standard form)

ax2 + bx + c = 0, a > 0 ,  a,b,c UÀ¼ÀÄ ¹ÜgÁAPÀUÀ¼ÀÄ (Comtantants) ªÀÄvÀÄÛ ‘x’ ZÀgÁPÀëgÀªÁVgÀÄªÁUÀ,
EzÀ£ÀÄß ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À J£ÀÄßªÉªÀÅ. AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.2: PÉ¼ÀV£À ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°è AiÀiÁªÀÅªÀÅ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°èªÉ? ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è
E®è¢gÀÄªÀÅUÀ¼À£ÀÄß, ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀzÀ°è §gÉ¬Äj.

(i) 2 + 3x + 5x2 = 0 (ii) 3x2 – 5x + 2 = 0

(iii) 7y2 – 5y = 2y + 3 (iv) (z + 1) (z + 2) = 3z + 1

¥ÀjºÁgÀ :

1) EzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è®è. EzÀgÀ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥À 5x2 + 3x + 2 = 0

2) F À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°èzÉ.

3) EzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ°è®è. 7y2 – 5y = 2y + 3 AiÀÄ£ÀÄß

7y2 – 5y – 2y – 3 = 0 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

7y2 – 7y – 3 = 0 EzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À

4) EzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀªÀ®è

(z + 1) (z + 2) = 3z + 1 £ÀÄß

z2 + 3z + 2 = 3z + 1

z2 + 3z – 3z + 2 – 1 = 0
z2 + 1 = 0 JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.
z2 + 0z + 1 = 0 EzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥À.



 175

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 6.2

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? ªÀiÁ£ÀPÀ gÀÆ¥ÀªÀ®èzÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß
ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀPÉÌ ¥ÀjªÀwð¹ §gÉ¬Äj.

(i) 3y2 – 2 = y + 1 (ii) 5– 3x – 2x2 = 0
(iii) (3t  – 1) (3t + 1) = 0 (iv) 5 – x = 3x2

 6.3 ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ (Solution)

£ÁªÀÅ FUÁUÀ̄ ÉÃ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ±ÀÆ£ÀåUÀ¼À §UÉÎ w½zÉÝÃªÉ. ‘±ÀÆ£Àå’ UÀ¼ÉAzÀgÉ, AiÀiÁªÀ ªÁ À̧ÛªÀ
À̧ASÉåAiÀÄ ̈ É̄ ÉAiÀÄÄ, §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ̈ É̄ ÉAiÀÄ£ÀÄß ±ÀÆ£ÀåªÁV À̧ÄªÀÅzÉÆ, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ

‘‘±ÀÆ£Àå’’UÀ¼ÀÄ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. ºÁUÉAiÉÄÃ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À°è, ZÀgÁPÀëgÀzÀ AiÀiÁªÀ ªÁ À̧ÛªÀ É̄̈ ÉAiÀÄÄ
À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JqÀ§® ¥ÀPÀÌUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀÄªÁV À̧ÄªÀÅzÉÆÃ CzÀ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ‘ªÀÄÆ®’ (root)

J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. ‘α’ JA§ÄzÀÄ p(x) §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ‘±ÀÆ£Àå’ªÁzÀgÉ, DUÀ (x –α) JA§ÄzÀÄ p(x)
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£À (factor)ªÁVgÀÄªÀÅzÀÄ. « É̄ÆÃªÀÄªÁV, (x–α) JA§ÄzÀÄ p(x)
§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁzÀgÉ, α JA§ÄzÀÄ p(x) §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ‘±ÀÆ£Àå’ªÀVgÀÄvÀÛzÉ.
F J¯Áè ¥sÀ°vÁA±ÀUÀ¼À£ÀÄß, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À “ªÀÄÆ®”UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀPÁÌV §¼
À̧ ÀÄvÉÛÃªÉ. ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧®Ä, JgÀqÀÄ ©ÃdUÀtÂvÀzÀ «zsÁ£ÀUÀ½ªÉ. CªÀÅUÀ¼ÉAzÀgÉ 1)
C¥ÀªÀvÀð£À «zsÁ£À, 2) ªÀUÀð À̧ÆvÀæ«zsÁ£À §¼ÀPÉ.

C¥ÀªÀvÀð£À «zsÁ£À

ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß, gÉÃSÁvÀäPÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁV, C¥ÀªÀwð¹, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ©r À̧ÄªÀ
«zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt.

F «zsÁ£ÀªÀ£ÀÄß, GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ «±ÀzÀ¥Àr À̧̄ ÁVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.3: (x – 4)(x + 3) = 0, À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ©r¹j.

¥ÀjºÁgÀ: (x – 4)(x + 3) = 0 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ x – 4 = 0 CxÀªÁ x + 3 = 0 DUÀÄvÀÛzÉ.
CAzÀgÉ x = 4 CxÀªÁ x = – 3 JA§ÄzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ (Solution)UÀ¼ÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.4: À̧«ÄÃPÀgÀt 6x2 + 7x – 3 = 0 £ÀÄß C¥ÀªÀvÀð£À «zsÁ£À¢AzÀ ©r¹j.
¥ÀjºÁgÀ: 6x2 + 7x – 3 = 0 , À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è, ªÀÄzsÀåzÀ ©Ãd¥ÀzÀ ‘x’ £ÀÄß « s̈ÁV¹zÀgÉ

6x2 + 9x – 2x – 3 = 0 [6 × (–3) = – 18 ªÀÄvÀÄÛ – 18 = 9 × (–2) ªÀÄvÀÄÛ
9 – 2 = 7 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ]

= 3x(2x + 3) – 1(2x + 3) = 0

= (2x + 3) (3x – 1) = 0
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ =  EzÀjAzÀ 3x – 1 = 0  CxÀªÁ 2x + 3 = 0

= 2
3x −=  CxÀªÁ 3

1x =

DzÀÝjAzÀ 2
3x −=  ªÀÄvÀÄÛ 3

1x =   JA§ÄzÀÄ ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ

(Solution) .
GzÁºÀgÀuÉ 6.5: x2 + 2x + 1 = 0 À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ©r¹j.

¥ÀjºÁgÀ: x2 + 2x + 1 = 0
(x + 1)2 = 0
x + 1 = 0
x = – 1
DzÀÝjAzÀ x = – 1 JA§ÄzÀÄ ªÀiÁvÀæªÉ, À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ¥ÀjºÁgÀ.

UÀªÀÄ¤¹: GzÁºÀgÀuÉ 6.3 ªÀÄvÀÄÛ 6.4gÀ°è, ̧ À«ÄÃPÀgÀtUÀ½UÉ JgÀqÀÄ ¤ZÀÑ¼À (distinct) ¥ÀjºÁgÀUÀ½zÀÝªÀÅ.
DzÀgÉ, GzÁºÀgÀuÉ 6.5 gÀ°è MAzÉÃ ¥ÀjºÁgÀ zÉÆgÉwzÉ. CAzÀgÉ 6.5gÀ À̧«ÄÃPÀgÀtPÀÆÌ JgÀqÀÄ
¥ÀjºÁgÀUÀ½zÀÄÝ, CªÉgÀqÀÆ MAzÉÃ DVªÉ. EªÀ£ÀÄß ¥ÀÅ£ÀgÁªÀwðvÀ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ (RepeatedSolution) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 6.3

1. C¥ÀªÀvÀð£À «zsÁ£À §¼À¹, PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

(i) (2x + 3) (x + 2) = 0 (ii) x2 + 3x – 18 = 0
(iii) 3x2 – 4x – 7 =0 (iv) x2 – 5x – 6 = 0
(v) 25x2 – 10x + 1 = 0 (vi) 4x2 – 8x + 3 = 0

ªÀUÀð À̧ÆvÀæ«zsÁ£À (Quadratic formula)

£ÁªÀÅ FUÀ, ªÀUÀð À̧«ÆPÀgÀtUÀ¼À ¥ÀjºÁgÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ À̧ÆvÀæªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß
w½AiÉÆt.

EzÀPÁÌV ¸ÁªÀiÁ£Àå ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt ax2 + bx + c = 0£ÀÄß ªÀUÀð(Squre)ªÁV¹ §gÉAiÉÆÃt.

ax2 + bx + c = 0, EzÀgÀ°è ‘x2’ £À À̧ºÀUÀÄtPÀ ‘a’ £ÀÄß À̧ªÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ ¥ÀÆtð ªÀUÀðªÁV À̧®Ä,‘4a’ ¬ÄAzÀ, À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß UÀÄtÂ̧ ÉÆÃt.

CAzÀgÉ 4a2x2 + 4abx + 4ac = 0 §A¢vÀÄ.

(2ax)2 + 2(2ax)b + (b)2 + 4ac = b2
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ(2ax)2 + 2(2ax)b + (b)2 = b2 – 4ac

( ) { }2 
22 4acbb2ax −±=+

4acbb2ax 2 −±=+

2a
4acbbx

2 −±−=

F ̧ ÀÆvÀæ¢AzÀ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ JgÀqÀÄ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ (Solution) §gÀÄvÀÛªÉ. F ¥ÀjºÁgÀUÀ¼À£ÀÄß
‘ªÀÄÆ®’UÀ¼ÉAzÀÆ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

2a
4acbb 2 −+−

  and 
2a

4acbb 2 −−−

F ̧ ÀÆvÀæzÀ°è (b2 – 4ac) AiÀÄ£ÀÄß ‘D’ JAzÀÄ ̧ ÀÆa À̧ÄvÉÛÃªÉ. ‘D’AiÀÄ£ÀÄß ‘¤zsÁðgÀPÀ’ (Discriminant)
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ. KPÉAzÀgÉ EzÀgÀ É̄̈ ÉAiÀÄÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ (ªÀÄÆ®UÀ¼À) À̧ASÉå ºÁUÀÆ CªÀÅUÀ¼À
À̧é̈ sÁªÀªÀ£ÀÄß ¤zsÀðj À̧ÄvÀÛzÉ.

ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt ax2 + bx + c = 0,  a ≠ 0 zÀ°è.1) D = b2
 – 4ac > 0, DzÁUÀ, ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ ¤ZÀÑ¼À ªÁ À̧ÛªÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.

F ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ(roots)
2a

4acbb 2 −+−
 ,  

2a
4acbb 2 −−−

.

2) D = b2
 – 4ac = 0 DzÁUÀ, À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ ¥ÀjºÁgÀ ºÉÆA¢zÀÄÝ, F

¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÀÄ (ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ) MAzÉÃ DVgÀÄvÀÛªÉ. (repeated roots) CzÀÄ 2a
b−
 DVgÀÄvÀÛzÉ.3) D = b2

 – 4ac < 0 DzÁUÀ, ¸À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÁ¸ÀÛªÀ (real) ¥ÀjºÁgÀ
ºÉÆA¢gÀÄªÀÅ¢®è, PÁgÀtªÉAzÀgÉ IÄt ªÁ À̧ÛÀªÀ ̧ ÀASÉåAiÀÄ ªÀUÀðªÀÄÆ®ªÀÅ ªÁ À̧ÛªÀ̧ ÀASÉåAiÀÄ®è.
MAzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ºÉZÉÑAzÀgÉ JgÀqÀÄ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.6: PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄzÉ, CªÀÅUÀ¼À À̧ASÉå ºÁUÀÆ
À̧é̈ sÁªÀ (Nature and number)zÀ §UÉÎ n¥ÀàtÂ¹j.

(i) 3x2 – 5x – 2 = 0
(ii) 2x2 + x + 1 = 0
(iii) x2 + 2x + 1 = 0

¥ÀjºÁgÀ: 1) PÉÆnÖgÀÄªÀ 3x2 – 5x – 2 = 0 À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ax2 + bx + c = 0, PÉÌ ºÉÆÃ°¹zÁUÀ
a = 3, b = – 5, c = – 2. §gÀÄªÀÅzÀÄ.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ FUÀ D = b2 – 4ac = (–5)2 – 4 × 3 × (–2)

= 25 + 24 = 49

CAzÀgÉ D>0 DzÀÝjAzÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ ¤ZÀÑ¼À ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ.

2) 2x2 + x + 1 = 0 £ÀÄß ax2 + bx + c = 0 AiÉÆqÀ£É ºÉÆÃ°¹zÁUÀ

a = 2, b = 1, c = 1
FUÀ D = b2 – 4ac

      = (1)2 – 4 × 2 × 1

      = 1 – 8 = – 7

   = (1) 2-4(2)(1)
   = 1-8 = –7

CAzÀgÉ D < 0,

DzÀÝjAzÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ªÁ À̧ÛªÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢®è.

3) x2 + 2x + 1 = 0 £ÀÄß  ax2 + bx + c = 0, AiÉÆqÀ£É ºÉÆÃ°¹zÁUÀ

a = 1, b = 2, c = 1 DVªÉ

FUÀ D = b2 – 4ac

= (2)2 – 4 × 1 × 1 = 0

CAzÀgÉ D=0, DzÀÝjAzÀ ¸À«ÄÃPÀgÀtªÀÅ ¥ÀgÀ¸ÀàgÀ ¸ÀªÀÄªÁzÀ JgÀqÀÄ ªÁ¸ÀÛªÀ
ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢zÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.7: ªÀUÀð À̧ÆvÀæªÀ£ÀÄß §¼À¹, 6x2 – 19x + 15 = 0 À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ax2 + bx + c = 0 AiÉÆqÀ£É ºÉÆÃ°¹zÁUÀ a = 6,b = –19 ªÀÄvÀÄÛ c = 15 DVªÉ.
FUÀ D = b2 – 4ac   = (–19)2 – 4 × 6 × 15

= 361 – 360 = 1

ºÁUÁzÀgÉ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ

x = 
12

119
12

119
2a

4acbb 2 ±=±=−±−
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ  
19 1 5 19 1 3

  ªÀÄvÀÄÛ   
12 3 12 2
+ −= =

À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ 
5 3
  ªÄÀ vÄÀ  Û

3 2
 ªÀÄvÀÄÛ

GzÁºÀgÀuÉ 6.8: ¸À«ÄÃPÀgÀt 3x2 + mx – 5 = 0 £À ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ ¸ÀªÀÄªÁVzÀÝgÉ, ‘m’ £À
É̈̄ ÉPÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ax2 + bx + c = 0  AiÉÆqÀ£É ºÉÆÃ°¹zÁUÀ a = 3, b = m ªÀÄvÀÄÛC = -5 DVªÉ. FUÀ D = b2 – 4ac = m2 – 4 × 3 × (–5), m2 = 60  ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ
À̧ªÀÄ£ÁVgÀ®Ä D = 0

CAzÀgÉ m2 = 60 = 0m2 = 60
m = 152±

DzÀÝjAzÀ À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ À̧ªÀÄªÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ®Ä ‘m’ £À
É̄̈ É  152±  DVgÀ̈ ÉÃPÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 6.4

1. PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄzÉ, ªÀÄÆ®UÀ¼À À̧é̈ sÁªÀªÀÀ£ÀÄß n¥ÀàtÂ¹j

(i) 3x2 – 7x + 2 = 0 (ii) 4x2 – 12x + 9 = 0

(iii) 25x2 + 20x + 4 = 0 (iv) x2 – x + 1

2. À̧ÆvÀæ «zsÁ£À §¼À¹, PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j

(i) y2 – 14y – 12 = 0 (ii) x2 – 5x = 0 (iii) x2 – 15x + 50 = 0

3. À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀAvÉ, PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è ‘m’ £À
É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) 2x2 – mx + 1 = 0 (ii) mx2 + 3x – 5 = 0
(iii) 3x2 – 6x + m = 0 (iv) 2x2 + mx – 1 = 0

 6.4 ¥ÀzÉÆÃPÀÛ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼ÀÄ

£ÁªÀÅ FUÀ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß M¼ÀUÉÆAqÀ, PÉ®ªÀÅ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r Ȩ́ÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 6.9: JgÀqÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ Ȩ́̈ À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À (odd) ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 74
DzÀgÉ, D Ȩ́̈ À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ¥ÀjºÁgÀ: C£ÀÄPÀæªÀÄ Ȩ́̈ À À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ x ªÀÄvÀÄÛ x + 2 DVgÀ°. CªÀÅUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À

ªÉÆvÀÛªÀÅ 74, DzÀÝjAzÀ

x2 + (x + 2)2 = 74

x2 + x2 + 4x + 4 = 74

2x2 + 4x – 70 = 0

x2 + 2x – 35 = 0

x2 + 7x – 5x – 35 = 0

x (x + 7) – 5(x + 7) = 0

(x + 7) (x – 5) = 0

x + 7 = 0 or x – 5 = 0

DzÀÝjAzÀ x = – 7  CxÀªÁ  x = 5

DzÀgÉ ªÀÄÆ®ªÀÅ MAzÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåAiÀiÁzÀÝjAzÀ, ªÀÄÆ® x = 5 DVzÉ. CxÀªÁ DzÀÝjAzÀ
Ȩ́̈ À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ 5 ªÀÄvÀÄÛ 7 DVªÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 6.10: JgÀqÀÄ ZÀZËÑPÁPÁgÀzÀ d«ÄÃ£ÀÄUÀ¼À PÉëÃvÀæ¥sÀ®UÀ¼À ªÉÆvÀÛ 468 ZÀzÀgÀ«ÄÃlgïUÀ¼ÀÄ.
CªÀÅUÀ¼À À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ 24 «ÄÃlgï DzÀgÉ, D d«ÄÃ£ÀÄUÀ¼À ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: JgÀqÀÄ ZÀZËÑPÀ d«ÄÃ£ÀÄUÀ¼À°è, zÉÆqÀØzÀgÀ ¨ÁºÀÄ x  ªÀÄvÀÄÛ aPÀÌzÀÝgÀ ¨ÁºÀÄ y
DVgÀ°.

»ÃUÁV zÉÆqÀØ ZËPÀ d«ÄÃ¤£À À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ = 4x

À̧tÚ d«ÄÃ¤£À À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ = 4y
DzÀÝjAzÀ 4x – 4y = 24

x – y = 6
x = y + 6 ....................(1)

ªÀÄvÉÛ JgÀqÀÆ ZËPÀ d«ÄÃ£ÀUÀ¼À PÉëÃvÀæ ¥sÀ®UÀ¼À ªÉÆÃvÀÛ 468 ZÀzÀgÀ «ÄÃ. x2 + y2 = 468 .........................(2)

À̧«ÄÃPÀgÀt (1) jAzÀ ‘x’ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß (2)£ÉÃ À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

(y + 6)2 + y2 = 468
y2 + 12y + 36 + y2 = 468
2y2 + 12y – 432 = 0
y2 + 6y – 216 = 0
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

y = 
2

9006
2

864366 ±−=+±−

y = 2
306 ±−

y = 2
306 +−

 or 2
306 −−

y = 12 or – 18
ZËPÀzÀ ¨ÁºÀÄªÀÅ IÄt (negetive) DVgÀÄªÀÅ¢®è.

»ÃUÁV y = 12 JA§ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ À̈ ÉÃPÀÄ. CAzÀgÉ aPÀÌ d«ÄÃ¤£À ¨ÁºÀÄ
12 «ÄÃlgï. zÉÆqÀØ d«ÄÃ¤£À ¨ÁºÀÄ x = y + 6 = 12 + 6 = 18 «ÄÃlgï.

GzÁºÀgÀuÉ 6.11: MAzÀÄ JgÀqÀÄ CAPÉUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ, CAPÉUÀ¼À UÀÄt®§ÞªÀÅ 12 DVzÉ. À̧ASÉåUÉ
‘9’ £ÀÄß ¸ÉÃj¹zÁUÀ, §gÀÄªÀ ¸ÀASÉåAiÀÄ CAPÉUÀ¼ÀÄ ªÉÆzÀ°£À ¸ÀASÉåAiÀÄ CAPÉUÀ¼À CzÀ®Ä
§zÀ̄ ÁVgÀÄvÀÛzÉ.

¥ÀjºÁgÀ: À̧ASÉåAiÀÄ ‘ºÀvÀÄÛ’ ¸ÁÞ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ CAPÉ. x DVgÀ°. “©r” ¸ÁÜ£À̈ É̄ É 11 ¸ÁÜ£ÀzÀ°è
EgÀÄªÀ CAPÉ DVgÀ°. CAzÀgÉ À̧ASÉåAiÀÄ É̄̈ É 10x = y  CAPÉUÀ¼ÀÄ CzÀ®Ä
§zÀ̄ ÁzÁUÀ, §gÀÄªÀ À̧ASÁå É̄̈ É

10y + x
DzÀÝjAzÀ 10x – x + y – 10y = – 9

9x – 9y = –9
x – y = – 1
x = y – 1 .....................(1)

À̧ASÉåAiÀÄ CAPÉUÀ¼À UÀÄt®§Þ 12. CAzÀgÉ xy = 12 .....................(2)

À̧«ÄÃPÀgÀt (1) jAzÀ ‘x’ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß, À̧«ÄÃPÀgÀt (2) gÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

(y – 1)y = 12
y2 – y – 12 = 0
(y – 4) (y + 3) = 0
y = 4 or y = – 3

CAPÉAiÀÄÄ IÄt (negetive) DUÀÄªÀÅ¢®èªÁzÀÝjAzÀ y ¨É¯É 4 JAzÀÄ
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÀÄ. CAzÀgÉ x = y – 1 = 4 – 1 = 3

ªÉÆzÀ°£À À̧ASÉå 34.

GzÁºÀgÀuÉ 6.12: JgÀqÀÄ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 12. D À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄtPÀ « É̄ÆÃªÀÄUÀ¼À

ªÉÆvÀÛ 9
4
 DzÀgÉ, D À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ¥ÀjºÁgÀ : D ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À°è MAzÀÄ x DVgÀ°

ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ 12 – x DUÀÄªÀÅzÀÄ.

À̧ASÉåUÀ¼À UÀÄtPÀ « É̄ÆÃªÀÄUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 9
4
 DzÀÄzÀjAzÀ

0x12  0,  x,
9
4

x12
1

x
1 ≠−≠=

−
+

⇒ ( ) 9
4

x12x
xx12 =

−
+−

⇒ 9
4

x12x
12

2 =
−

⇒ 2x12x
4

912 −=×

⇒ 27 = 12x – x2

⇒ x2 – 12x + 27 = 0
⇒ (x – 3)  (x – 9) = 0
⇒ x = 3,  x = 9

CAzÀgÉ D ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ. 3 ªÀÄvÀÄÛ 9.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 6.5

1. JgÀqÀÄ PÀæªÀiÁ£ÀÄUÀvÀ, À̧j (even) ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 164 DzÀgÉ, D À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß
UÉÆvÀÄÛªÀiÁr.

2. MAzÀÄ DAiÀÄvÁPÁgÀzÀ GzÁå£ÀzÀ GzÀÝªÀÅ, CzÀgÀ CUÀ®QÌAvÀ 7 «ÄÃlgï ºÉZÁÑVzÉ.
GzÁå£ÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® (area) 144 ZÀ.«ÄÃ DzÀgÉ, GzÁå£ÀzÀ GzÀÝ ªÀÄvÀÄÛ CUÀ®UÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3. MAzÀÄ, JgÀqÀÄ CAPÉUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ, CAPÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 113 DVzÉ. D CAPÉUÀ¼À, ªÀUÀðUÀ¼À
ªÉÆvÀÛªÀÅ 89 DzÀgÉ, À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ JgÀqÀÄ CAPÉUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ, “ºÀvÀÄÛ” ¸ÁÜ£ÀzÀ°ègÀÄªÀ CAPÉAiÀÄÄ, ©r (unit) ¸ÁÜ£ÀzÀ
CAPÉVAvÀ, 2 ºÉZÁÑVzÉ. CAPÉUÀ¼À UÀÄt¯§ÞªÀÅ 24 DzÀgÉ, JgÀqÀÄ CAPÉAiÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß
UÉÆvÀÄÛªÀiÁr.

 £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• ax2 + bx + c = 0, a ≠ 0 ,  a, b, c  ªÁ À̧ÛªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÁVgÀÄªÀ ̧ À«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ªÀiÁ£ÀPÀgÀÆ¥ÀzÀ
ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀt J£ÀÄßªÉªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ• ZÀgÁPÀëgÀzÀ AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉUÀ¼ÀÄ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß ¥ÀjºÀj À̧ÄªÀÅzÉÆÃ(ªÉÇÃ), D É̄̈ ÉUÀ¼À£ÀÄß

À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ CxÀªÁ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼É£ÀÄßªÉªÀÅ.

• ªÀUÀð§ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ ±ÀÆ£ÀåUÀ¼ÀÄ, CzÀgÀ vÀPÀÄÌzÁzÀ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ
CxÀªÁ ¥ÀjºÁgÀUÀ¼ÁVgÀÄvÀÛªÉ.

• ax2 + bx + c = 0,  a ≠ 0 JA§ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄ, gÉÃSÁvÀäPÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀUÀ¼ÁV,
C¥ÀªÀwð¸À§ºÀÄzÁzÀgÉ, DUÀ ax2 + bx + c = 0 ¸À«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß, ¥Àæw
C¥ÀªÀvÀð£ÀªÀ£ÀÄß ±ÀÆ£ÀåPÉÌ À̧«ÄÃPÀj¹ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

• ax2 + bx + c = 0, a ≠ 0  ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ

2a
ac4bb 2 −±−

• b2 – 4ac AiÀÄ£ÀÄß ax2 + bx + c = 0, a ≠ 0 ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ “¤zsÁðgÀPÀ” (discriminant)
JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄªÉªÀÅ. ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘D’ JAzÀÄ À̧Æa À̧ÄªÉªÀÅ.1) D > 0, DzÁUÀ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ, JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ ¤ZÀÑ¼À ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄvÀÛzÉ.2) D = 0, DzÁUÀ, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ, MAzÀPÉÆÌAzÀÄ ̧ ÀªÀÄ£ÁzÀ (equal) ªÁ À̧ÛªÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß
ºÉÆA¢gÀÄªÀÅvÀÛzÉ.3) D < 0, DzÁUÀ, ªUÀð À̧«ÆPÀgÀtªÀÅ ªÁ À̧ÛªÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀÄªÀÅ¢®è.

 ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. PÉ¼ÀV£ÀªÀÅUÀ¼À°è, ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

(i) ( ) 03y5y =− (ii) 08x35x2 =+−

(iii) 5
x
13x =− (iv) x(2x + 5) = x2 + 5x + 7

2. PÉ¼ÀV£À À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß, C¥ÀªÀwð À̧Ä«PÉ¬ÄAzÀ ©r¹j

(i)  (x – 8) (x + 4) = 13 (ii) 3y2 – 7y = 0
(iii) x2 + 3x – 18 = 0 (iv) 6x2 + x – 15 = 0

3. 5x2 – 3x + m = 0  À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ ¥ÀgÀ̧ ÀàgÀ À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ®Ä,‘m’ £À É̄̈ ÉPÀAqÀÄ»r¬Äj.4. x2 – mx – 1 = 0 À̧«ÄÃPÀgÀtªÀÅ JgÀqÀÄ À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆA¢gÀ®Ä, ‘m’ £À
É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.



 184
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 5. À̧ÆvÀæ G¥ÀAiÉÆÃV¹, PÉ¼ÀV£À ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀgÀtUÀ¼À£ÀÄß ©r¹j.

(i) 6x2 – 19x + 15 =0 (ii) x2 + x – 1 = 0
(iii) 21 + x = 2x2 (iv) 2x2 – x – 6 = 0

6. MAzÀÄ À̧ªÀÄPÉÆÃ£À (®A§PÉÆÃ£À) wæ̈ sÀÄdzÀ, ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ, x – 1, x ªÀÄvÀÄÛ x + 1 DzÀgÉ,
‘x’ £À É̄̈ É ºÁUÀÆ, ¨ÁºÀÄUÀ¼À C¼ÀvÉUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

7. JgÀqÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ Ȩ́̈ À ¥ÀÆuÁAPÀUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 290 DzÀgÉ, D ¥ÀÆuÁAPÀUÀ¼£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. MAzÀÄ ®A§PÉÆÃ£À wæ̈ sÀÄdzÀ, PÀtðzÀ C¼ÀvÉ 13 Ȩ́A«ÄÃ, G½zÉgÀqÀÄ s̈ÀÄdUÀ¼À C¼ÀvÉUÀ¼À
ªÀåvÁå À̧ªÀÅ 7 Ȩ́A«ÄÃ DzÀgÉ, G½zÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

9. JgÀqÀÄ ZÀZËÑPÀUÀ¼À PÉëÃvÀæ¥sÀ®UÀ¼À ªÉÆvÀÛ 41 ZÀ.«Æ, CªÀÅUÀ¼À À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 36 Ȩ́A.«Æ.
DzÀgÉ, ZÀZËÑPÀUÀ¼À ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ ®A§PÉÆÃ£À, ¢ȩ́ ÀªÀÄ¨ÁºÀÄ wæ̈ sÀÄdªÀÅ, 5 ̧ ÉA«ÄÃ wædåzÀ MAzÀÄ ªÀÈvÀÛzÀ°è CAvÀUÀðvÀªÁV
(inscribed)zÀÝgÉ, wæ̈ sÀÄdzÀ ¨ÁºÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

6.1 1. (ii),  (iii),  (v)

6.2 1. (i) E®è, 3y2 – y – 3 = 0 (ii) E®è, 2x2 + 2x – 5 = 0

(iii) E®è, 6t2 + t – 1 = 0 (iv) E®è, 3x2 + x – 5 = 0

6.3 1. (i) 2  ,
2
3 − (ii) 3, – 6 (iii) 1  ,

3
7 −

(iv) 2, 3 (v) 5
1  ,

5
1

(vi) 2
1  ,

2
3

6.4 1. i) JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ ¤ZÀÑ¼À ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ.
ii) JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ªÀÄªÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ.
iii) JgÀqÀÄ ªÁ À̧ÛªÀ À̧ªÀÄªÁzÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ.
iv) ªÁ À̧ÛªÀ ªÀÄÆ®UÀ¼ÀÄ E®è.

2. (i) 377 ± (ii) 0, 5 (iii) 5, 10

3. (i) 22± (ii) 20
9

(iii) 3

(iv)  ‘m’ £À AiÀiÁªÀÅzÉÃ É̄̈ ÉUÀÆ E®è.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ6.5 i) 8, 10 ii) 16«ÄÃ, 9«ÄÃ

iii) 85, 58 iv) 83 v) 5, 10

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (i), (iv)

2. (i) 8, 4 (ii) 0, 3
7

(iii) 3, – 6 (iv) 3
5,

2
3 −

3. 20
9

4. ‘m’ £À AiÀiÁªÀÅzÉÃ É̄̈ ÉUÀÆ E®è.

5. (i) 3
5,

2
3

(ii) 
2

51±−
(iii) 3,

2
7 − (iv) 2

3,2

6. 3, 4, 5

7. 11, 13 CxÀªÁ -13, -11

8. 5 Ȩ́A«ÄÃ, 12 Ȩ́A«ÄÃ

9. 5 Ȩ́A«ÄÃ, 4 Ȩ́A«ÄÃ

10. 25  Ȩ́A«ÄÃ, 25 Ȩ́A«ÄÃ, 10 Ȩ́A«ÄÃ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

7
À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ

(Arithmetic Progressions)

¢£À¤vÀåzÀ £ÀªÀÄä fÃªÀ£ÀzÀ°è, ¥ÀæPÀÈwAiÀÄ°è£À C£ÉÃPÀ «£Áå À̧ (Pattern)UÀ¼À£ÀÄß UÀªÀÄ¤ À̧ÄwÛgÀÄvÉÛÃªÉ.
GzÁºÀgÀuÉUÉ, ºÀÆªÀÅUÀ¼À°è£À ¥ÀÄµÀà ¥À¼ÀPÉUÀ¼ÀÄ, eÉÃ£ÀÄ ºÀÄnÖ£À°è£À gÀAzsÀæUÀ¼ÀÄ, ¥ÉÊ£Á¥À̄ ï ºÀtÂÚ£À
ªÉÄÃ°£À ̧ ÀÄgÀ½UÀ¼ÀÄ EvÁå¢. F ¥ÁoÀzÀ°è £ÁªÀÅ ̧ ÀÀASÉåUÀ¼À MAzÀÄ «±ÉÃµÀ «£Áå̧ ÀªÀ£ÀÄß C s̈Àå¹ Ȩ́ÆÃt.
EzÀ£ÀÄß £ÁªÀÅ “ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü”UÀ¼ÉAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄªÉªÀÅ. £ÁªÀÅ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À ¸ÁªÀiÁ£Àå
¥ÀzÀ (General term) ªÀÄvÀÄÛ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ¬ÄrAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß
PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ.

  GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£À £ÀAvÀgÀ £ÁªÀÅ

• PÉÆnÖgÀÄªÀ À̧ASÁå ¥ÀnÖUÀ¼À°è À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À£ÀÄß UÀÄwð À̧§ É̄èªÀÅ.

• MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß’ ¤zsÀðj À̧§ É̄èªÀÅ.

• À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.

 »A¢£À eÁÕ£ÀzÀ »£Éß É̄

• À̧ASÁå ¥ÀzÀÞwUÀ¼À eÁÕ£À

• À̧ASÁå¥ÀzÀÞwUÀ¼À°è£À ªÀÄÆ®UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ.

 7.1 PÉ®ªÀÅ À̧ASÁå «£Áå À̧UÀ¼ÀÄ

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

1) jÃmÁ¼ÀÄ gÀÆ. 1000 ªÀ£ÀÄß MAzÀÄ ¨ÁåAQ£À SÁvÉAiÀÄ°è, ªÀµÀðPÉÌ 10% (ºÀvÀÄÛ ¥Àæw±ÀvÀ)
À̧gÀ¼À §rØzÀgÀzÀ°è oÉÃªÀtÂ EqÀÄvÁÛ¼É. ªÉÆzÀ®, JgÀqÀ£ÉÃ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀÄvÀÄÛ £Á®Ì£ÉÃ

ªÀµÁðAvÀåUÀ½UÉ DUÀÄªÀ ªÉÆvÀÛUÀ¼ÀÄ PÀæªÀÄªÁV gÀÆ 1100, gÀÆ 1200, gÀÆ 1300 ªÀÄvÀÄÛ
1400 DVgÀÄvÀÛªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀF À̧ASÉåUÀ¼À°è «£Áå À̧ªÀ£ÀÄß PÁtÄ«gÁ?

¥ÀæwªÀµÀðªÀÇ, ªÉÆvÀÛzÀ°è gÀÆ. 100 gÀ ¤UÀ¢vÀ ªÀÈ¢ÞAiÀÄ£ÀÄß PÁt§ºÀÄzÀÄ.

2) 1, 2, 3, 4............ ªÀÄÆ®ªÀiÁ£À (units)UÀ¼ÀÄ¼Àî ¨ÁºÀÄUÀ¼ÀÄ¼Àî ZÀZËÑPÀUÀ¼À°è£À, ªÀÄÆ®
ZÀZËÑPÀUÀ¼À À̧ASÉå 1, 4, 9, 16, ............ EvÁå¢ PÀæªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

1 = 12, 4 = 22, 9 = 32, 16 = 42, ............

F À̧ASÁå¥ÀnÖAiÀÄ°è «£Áå À̧ PÁtÄªÀÅzÉÃ?

EªÀÅUÀ¼ÀÄ, ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÀUÀðUÀ¼ÁVªÉ.

E£ÀÆß ºÀ®ªÀÅ ̧ ÀASÁå¥ÀnÖUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt, EªÀÅUÀ¼À°ègÀÄªÀ «£Áå̧ ÀªÀ£ÀÄß ̧ ÁzsÀåªÁzÀgÉ UÀÄwð¹j.

1,3,5,7,9............ (1)

2,4,6,8,............ (2)

1,4,7,10,13,............ (3)

5,3,1,-1,-3,............ (4)

1,3,9,27,81,............ (5)

2,3,5,7,11,13,............ (6)

ªÉÄÃ°£À ¥ÀnÖUÀ¼À°è, ¥ÀnÖ (1) gÀ°ègÀÄªÀÅzÉ̄ Áè Ȩ́̈ À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ. ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄzÀÄ 1,
JgÀqÀ£ÉAiÀÄzÀÄ 3, ªÀÄÆgÀ£ÉAiÀÄzÀÄ 5, EvÁå¢. F J¯Áè ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, MAzÀÄ «£Áå̧ ÀªÀ£ÀÄß C£ÀÄ À̧j À̧ÄvÀÛªÉ.
F «£Áå À̧zÀ°è, ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ©lÄÖ, G½zÀªÀÅUÀ¼ÀÄ, CªÀÅUÀ¼À »A¢£À À̧ASÉåUÉ ‘2’
£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀjAzÀ §gÀÄvÀÛzÉ.

¥ÀnÖ (2), (3) ªÀÄvÀÄÛ (4) gÀ°è, ªÉÆzÀ® À̧ASÉåAiÀÄ ºÉÆgÀvÀÄ, G½zÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, »A¢£À À̧ASÉåUÉ
PÀæªÀÄªÁV, 2,3 ªÀÄvÀÄÛ -2 £ÀÄß Ȩ́Ãj À̧ÄªÀ ªÀÄÆ®PÀ ¥ÀqÉ¢zÉÝÃªÉ.

À̧ASÁå¥ÀnÖ (5) gÀ°è, ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄzÀÄ ºÉÆgÀvÀÄ, G½zÉ®è À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, »A¢£À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ‘3’
gÀjAzÀ UÀÄtÂ¹zÁUÀ §gÀÄvÀÛzÉ.

À̧ASÁå¥ÀnÖ (6)gÀ°ègÀÄªÀ ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ, C« s̈Ádå ̧ ÀASÉåUÀ¼ÀÄ. (prime numbers) EzÀgÀ°è AiÀiÁªÀÅzÉÃ
«£Áå À̧ PÀAqÀÄ§gÀÄªÀÅ¢®è. EzÀÄªÀgÉUÀÆ(timdate), ªÀÄÄA¢£À C« s̈Ádå À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀ
AiÀiÁªÀÅzÉÃ «£Áå À̧ ¤AiÀÄªÀÄ w½ À̧®Ä ¸ÁzsÀåªÁV®è.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ MAzÀÄ ¥ÀnÖAiÀÄ°è£À À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁ£ÀåªÁV

a1,a2,a3, ............ an............ JA§ÄzÁV À̧Æa À̧̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ.

CxÀªÁ

t1,t2,t3, ............ tn............ JA§ÄzÁV À̧Æa À̧̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ.

EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀnÖAiÀÄ ªÉÆzÀ®, JgÀqÀ£ÉÃ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ......... ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÉAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ.

F jÃwAiÀÄ À̧ASÁå¥ÀnÖAiÀÄ£ÀÄß, ±ÉæÃrü CxÀªÁ “ À̧ASÁå«£Áå À̧” UÀ¼ÉAzÀÄ ºÉÃ¼ÀÄvÉÛÃªÉ.

 7.2 À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ

£ÁªÀÅ FªÀgÉUÉ ««zsÀ jÃwAiÀÄ À̧ASÁå «£Áå À̧UÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃrzÉÝÃªÉ. PÉ®ªÀÅ «£Áå À̧UÀ¼ÀÄ, ªÀÄÄA¢£À
¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ¤UÀ¢vÀ UÀtÂvÀ ¤AiÀÄªÀÄUÀ¼À£ÀÄß C£ÀÄ À̧j À̧ÄvÀÛªÉ.

FUÀ £ÁªÀÅ MAzÀÄ ¥ÀævÉåÃPÀ jÃwAiÀÄ À̧ASÁå «£Áå À̧ C s̈Àå¹ Ȩ́ÆÃt. F PÉ¼ÀV£À À̧ASÁå

«£Áå À̧UÀ¼À£ÀÄß £É£À¥ÀÄ ªÀiÁrPÉÆ½îj.
1, 3, 5, 7, 9, .... (1)
2, 4, 6, 8, 10, .... (2)
1, 4, 7, 10, 13,... (3)

«£Áå À̧ (1) ªÀÄvÀÄÛ (2) gÀ°è, ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀzÀ ºÉÆgÀvÀÄ, EvÀgÉ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, »A¢£À ¥ÀzÀPÉÌ
(term) ‘2’ £ÀÄß Ȩ́Ãj À̧ÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀ§ºÀÄzÀÄ. «£Áå À̧ (3) gÀ°è, »A¢£À
¥ÀzÀPÉÌ  3 £ÀÄß Ȩ́Ãj¹ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÁVzÉ. «£Áå À̧zÀ°è EgÀÄªÀ, ¥Àæw À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀzÀ (term)
JAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ. F »AzÉ w½zÀAvÉ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß

a1,a2,a3 ............ an............ EvÁå¢

CxÀªÁ

t1,t2,t3 ............ tn............ EvÁå¢.

JAzÀÄ À̧Æa À̧ÄvÉÛÃªÉ.

¥ÀzÀUÀ¼À°è ¤ªÀÄß À̧ÆZÀPÀ(suffix)UÀ¼ÀÄ, «£Áå À̧zÀ°è ¥ÀzÀzÀ ¸ÁÜ£À (position)ªÀ£ÀÄß À̧Æa À̧ÄvÀÛªÉ. an

CxÀªÁ tn JAzÀgÉ ‘n’ £ÉÃ ¸ÁÜ£ÀzÀ ¥ÀzÀ JAzÀxÀð.

AiÀiÁªÀ À̧ASÁå «£Áå À̧zÀ°è, ªÉÆzÀ°£À ¥ÀzÀzÀ ºÉÆgÀvÀÄ, G½vÉ®è ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, »A¢£À

¥ÀzÀPÉÌ, MAzÀÄ ¤UÀ¢vÀ À̧ASÉå (zsÀ£À CxÀªÁ IÄt) ªÀ£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄ§ÄºÀÄzÉÆÃ,
D jÃwAiÀÄ À̧ASÁå «£Áå À̧UÀ¼À£ÀÄß “ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü” UÀ¼ÉAzÀÄ PÀgÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ (term)ªÀ£ÀÄß ‘a’ JAvÀ®Æ, ¸ÁªÀiÁ£Àå CAvÀgÀ (ªÀåvÁå À̧)ªÀ£ÀÄß ‘d’
JAvÀ®Æ À̧Æa À̧ÄvÉÛÃªÉ. »ÃUÁV MAzÀÄ ªÀiÁ£ÀPÀ (standard) À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄÄ

a,  a+d,  a+2d, ............ AiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 7.1 :  F PÉ¼ÀV£À À̧ASÁå ¥ÀnÖUÀ¼À°è, À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅzÉA§ÄzÀ£ÀÄß

PÀAqÀÄ»r¬Äj. D jÃwAiÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À°è ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁAvÀgÀUÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1) 2,7,12,17,22, ............
2) 4,0,-4,-8,-12 ............
3) 3,7,12,18,25, ............
4) 2,6,18,54,162, ............

¥ÀjºÁgÀ : 1) EzÉÆAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀiÁVzÉ.

7-2=5, 12-7=5, 17-12=5 ªÀÄvÀÄÛ 22-17=5

»ÃUÉ, ªÉÆzÀ°£À ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ©lÄÖ, G½zÉ̄ Áè ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, CªÀÅUÀ¼À »A¢£À ¥ÀzÀUÀ½UÉ
‘5’ £ÀÄß Ȩ́Ãj À̧ÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ (term) a=2, À̧ªÀiÁ£À
ªÀåvÁå À̧ d=5

2) F À̧ASÁå ¥ÀnÖAiÀÄ°è

0-4=-4, -4-0=-4, -8-(-4)=-4, -12-(-8)=-4

DzÀÝjAzÀ, EzÉÆAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü.

ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ a=4, À̧ªÀiÁ£À ªÀåvÁå À̧ =-4.

3) F À̧ASÁå¥ÀnÖAiÀÄ°è

3,7,12,18,25.

7-3=4, 12-7=5, 18-12=6, 25-18=7

E°è C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÀåvÁå À̧, ̧ ÀªÀÄªÁV®è. DzÀÝjAzÀ EzÀÄ MAzÀÄ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ
±ÉæÃrüAiÀÄ®è.

4) F À̧ASÁå¥ÀnÖAiÀÄ°è

2,6,18,54,162, ............

6-2=4, 18-6=12, 54-18=36, ............

»ÃUÁV, C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ À̧ªÀÄªÁV®è. EzÀÄ MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ
±ÉæÃrüAiÀÄ®è.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 7.1

F PÉ¼ÀV£À ¥ÀnÖUÀ¼À°è À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ? D jÃwAiÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À°è
ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ ºÁUÀÆ À̧ªÀiÁ£À ªÀåvÁå À̧À PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1. –5, –1, 3, 7, 11, .... 2. 6, 7, 8, 9, 10,  ...

3. 1, 4, 6, 7, 6, 4, .... 4. –6, – 3, 0, 3, 6, 9, ....
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ  7.3 À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘n’£ÉÃ ¸ÁªÀiÁ£Àå ¥ÀzÀ (General, nth term)

ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ, ‘a’ DVAiÀÄÆ, ̧ ÀªÀiÁ£À CAvÀgÀ ‘d’ DVAiÀÄÆ EgÀÄªÀ MAzÀÄ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ£ÀÄß
¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt.

t1, t2,t3, ....................... tn UÀ¼À£ÀÄß ¥ÀzÀUÀ¼À£ÁßV vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

‘tn’ JA§ÄzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÁVgÀ°. ªÉÆzÀ®£É ¥ÀzÀ ‘a’ DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ,
JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä ‘a’ UÉ ‘d’ AiÀÄ£ÀÄß Ȩ́Ãj À̧̈ ÉÃPÀÄ. CAzÀgÉ a+d J£ÀÄßªÀÅzÀÄ JgÀqÀ£ÉÃ
¥ÀzÀ (Second term), ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀzÀ ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, a+d UÉ ‘d’ Ȩ́Ãj À̧̈ ÉÃPÀÄ. CAzÀgÉ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ
¥ÀzÀ (a + d) + d = a + 2d  D¬ÄvÀÄ. EzÀjAzÀ

ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ t1=a =a+(1-1)d

JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀ t2=a+d = a+(2-1)d

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀzÀ t3=a+2d =a+(3-1)d

£Á®Ì£ÉÃ ¥ÀzÀ t4=a+3d =a+(4-1)d

ªÉÄÃ°£À CA±À¢AzÀ £ÁªÀÅ MAzÀÄ «£Áå À̧ªÀ£ÀÄß £ÉÆÃqÀÄvÉÛÃªÉ. CAzÀgÉ ¥Àæw¥ÀzÀªÀÇ a+(¥ÀzÀ̧ ÀASÉå-
1)d DVzÉ. CAzÀgÉ 10 £ÉÃ ¥ÀzÀ tn=a+(10-1)=a+9d. F jÃw ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉzÀÄ ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ tn

= a+(n-1)d JAzÀÄ w½AiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.2 : À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü

16,11,6,1,-4,-9, ............gÀ, 15£ÉÃ ªÀÄvÀÄÛ ‘n’£ÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è a=16, d=11-16=-5,

CAzÀgÉ tn = a+(n-1)d

t15 =  16+(15-1)×-5

     = 16+14×-5

     = 16-70

     = -54

DzÀÝjAzÀ ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ 21-5n DVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.3: MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ -3 ªÀÄvÀÄÛ 12£ÉÃ ¥ÀzÀ 41, ±ÉæÃrüAiÀÄ
À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ ¤zsÀðj¹.

¥ÀjºÁgÀ: À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ ‘a’ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ ‘d’ DVgÀ°.

E°è a= -3

ªÀÄvÀÄÛ tn=a + (12-1)d

41 = -3 + 11d
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ44 = 11d

d =  
44
11    = 4

DzÀÝjAzÀ ¸ÁªÀiÁ£Àå CAvÀgÀªÀÅ 4 DVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.4: MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ¸ÁªÀiÁ£Àå CAvÀgÀªÀÅ ‘q’ DVzÉ. CzÀgÀ 10£ÉÃ
¥ÀzÀªÀÅ 43 DzÀgÉ, ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: E°è
t10 = a + (10 –1) d
43 = a + 9 × 5
43 = a + 45
a = – 2

DzÀÝjAzÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ -20

GzÁºÀgÀuÉ 7.5: MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ -2, ªÀÄvÀÄÛ 11 £ÉÃ ¥ÀzÀ 18, 15£ÉÃ
¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: 15£ÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä £ÀªÀÄUÉ ‘d’ É̈ÃPÀÄ

FUÀ  t11 = a + (11 – 1)d
18 = – 2 + 10d
10d = 20
d = 2
t15 = a + 14d
     = – 2 + 14 × 2 = 26

DzÀÝjAzÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ 15 £ÉÃ ¥ÀzÀ 26 DVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.6: MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ‘p’ £ÉÃ ¥ÀzÀzÀ p ¥ÀnÖ£ÀµÀÄÖ, ‘q’ £ÉÃ ¥ÀzÀzÀ q
¥ÀnÖ£ÀµÀÄÖ EzÀÄÝ, p ≠ q DzÁUÀ, (p + q) £ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ ‘ Ȩ́Æ£Éß’ JAzÀÄ ¸Á¢ü¹j.

¥ÀjºÁgÀ: £ÀªÀÄUÉ
tp =  a + (p – 1)d
tq =  a + (q – 1)d

ªÀÄvÀÄÛ p×tp= q×tq JAzÀÄ w½¢zÉ.

CAzÀgÉ p[a + (p – 1)d] = q[a + (q – 1)d]
⇒ pa + p(p – 1)d – qa – q(q – 1)d = 0
⇒ (p – q)a + (p2 – q2)d – pd + qd = 0
⇒ (p – q)a + (p2 – q2)d – (p – q)d = 0
⇒ (p – q)a + (p – q) (p + q) d – (p – q) d = 0
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ ⇒ (p – q) [a + (p + q)d – d] = 0

⇒ a + (p + q) d – d = 0 [ p – q ≠ 0] DzÀÝjAzÀ

À̧«ÄÃPÀgÀtªÀ£ÀÄß (p - q) ¬ÄAzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ

a + (p + q – 1)d = 0 DUÀÄªÀÅzÀÄ

CAzÀgÉ  tp + q = 0

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 7.2

1. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ 4, ¸ÁªÀiÁ£Àå ªÀåvÁå À̧ -3 DzÀgÉ, CzÀgÀ 12£ÉÃ
¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ 3 DVzÀÄÝ, 9 £ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ 26 DVzÀÝgÉ,
¸ÁªÀiÁ£Àå CAvÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ 12 £ÉÃ ¥ÀzÀ -28, ªÀÄvÀÄÛ 18 £ÉÃ ¥ÀzÀ -46 DVzÀÝgÉ, ªÉÆzÀ®
¥ÀzÀ ºÁUÀÆ ¸ÁªÀiÁ£Àå CAvÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj

4. 5, 2, -1, ............ ±ÉæÃrüAiÀÄ AiÀiÁªÀ ¥ÀzÀªÀÅ -22 DVgÀÄvÀÛzÉ?

5. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘p’ ‘q’ ªÀÄvÀÄÛ ‘r’ £ÉÃ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ, C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV x, y ªÀÄvÀÄÛ
z UÀ¼ÁzÀgÉ x (q – r) + y (r – p) + z (p – q) = 0 JAzÀÄ ¸Á¢ü¹j.

 7.4 À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ

dªÀÄð¤AiÀÄ ¥ÀæSÁåvÀ UÀtÂvÀdÕ, PÁ¯ïð¥sÉærüeïUÁ¸ï JA¨ÁvÀ£ÀÄ, ¥ÁæxÀ«ÄPÀ ±Á É̄AiÀÄ°è C s̈Áå¹ À̧ÄwÛzÁÝUÀ,
CªÀ£À G¥ÁzsÁåAiÀÄgÀÄ, vÀgÀUÀwAiÀÄ ªÀÄPÀÌ½UÉ, “ªÉÆzÀ® 100 ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß”
PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ºÉÃ½zÀgÀÄ. vÀgÀUÀwAiÀÄ G½zÉ®è «zÁåyðUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄ Ȩ́åAiÀÄ£ÀÄß ©r À̧®Ä PÀµÀÖ¥ÀqÀÄwÛzÁÝUÀ,
UÁ¸ï, «¼ÀA§«®èzÉ ̧ ÀªÀÄ Ȩ́åAiÀÄ GvÀÛgÀ PÀAqÀÄ»rzÀ£ÀÄ. UÁ¸ï, GvÀÛgÀªÀ£ÀÄß ºÉÃUÉ ¥ÀqÉ¢gÀ§ºÀÄzÀÄ?
¥ÁæAiÀÄ±À: »ÃUÉ ªÀiÁrgÀ̈ ÉÃPÀÄ.

S = 1+2+3+4+............ +99+100 ............ (1)

EzÀ£ÀÄß »AzÀÄ ªÀÄÄAzÁV §gÉzÁUÀ

S = 100+99+98+............ +2+1 ............ (2)

§gÀÄªÀÅzÀÄ. (1) ªÀÄvÀÄÛ (2) £ÀÄß PÀÆrzÁUÀ

2S = 101+101+ ............ +101+101 [100 ¸Áj]

= 100 × 101

S = 2
101100×

 = 5050
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ£ÁªÀÅ ¸ÀºÀ CzÉÃ «zsÁ£À¢AzÀ, ¸ÀªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß

PÀAqÀÄ»rAiÉÆÃt.

±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ‘n‘ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ

a+(a+d)+(a+2d) ........................ a+(n-1)d

ªÉÆvÀÛªÀÅ Sn DVgÀ°, CAzÀgÉ

Sn=a+(a+d)+(a+2d)+ ........................ +[a+(n-1)d] _________________ (3)

»AzÀÄ ªÀÄÄAzÁV §gÉzÁUÀ

Sn=[a+(n-1)d]+[a+(n-2)d]+ ........................ +(a+d)+a __________________ (4)

(3) ªÀÄvÀÄÛ (4) £ÀÄß PÀÆrzÁUÀ

2Sn = [2a+(n-1)d]+[2a+(n-1)d+........................ [2a+(n-1)d] {‘n’ ¨Áj}

2Sn= n [2a+(n-1)d]

Sn= 2
n

[2a+(n-1)d]

EzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ. EzÀ£ÀÄß »ÃUÀÆ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ

Sn= 2
n

 [a+{a+(n-1)d}] [tn=a+(n-1)d]

    = 2
n

 [a + tn]

PÉ®ªÀÅ ªÉÃ¼É ‘n’ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ ‘l’ JAzÁUÀ

Sn= 2
n

 [a + l] DUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.7: F PÉ¼ÀV£À À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À°è ªÉÆzÀ® 12 ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

1) 11, 16,21, 26, ........................

2) -151, -148, -145, -142, ........................

¥ÀjºÁgÀ: 1) PÉÆnÖgÀÄªÀ ±ÉæÃrü

11,16,21,26 ........................

E°è a=11, d=16-11=5 ªÀÄvÀÄÛ n=12

£ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ

Sn = 2
n
 [2a+(n-1)d]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

ºÁUÁzÀgÉ S12 = 2
12

[2 × 11 + (12 – 1)5]

= 6 [22 + 55] = 6 × 77 = 462

DzÀÝjAzÀ É̈ÃPÁzÀ ªÉÆvÀÛ 462

2) PÉÆnÖgÀÄªÀ ±ÉæÃrü – 151, – 148, – 145, – 142

E°è  a = – 151, d = – 148 – (–151) = 3

n = 12.

£ÀªÀÄUÉ w½¢gÀÄªÀAvÉ

Sn = 2
n

[2a + (n – 1)d]

DzÀÝjAzÀ, ªÉÆzÀ® 12 ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ

S12 = 2
12

[2 × (– 151) + (12 – 1)3]

     = 6[– 302 + 33] = 6 × (– 269)

     = – 1614
DzÀÝjAzÀ É̈ÃPÁzÀ ªÉÆvÀÛ -1614

GzÁºÀgÀuÉ 7.8: À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ 2,4,6,8,10..................AiÀÄ JµÀÄÖ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 210
ªÉÆvÀÛªÁUÀ®Ä, É̈ÃPÁUÀÄvÀÛzÉ.

¥ÀjºÁgÀ : PÉÆnÖgÀÄªÀ ±ÉæÃrüUÉ a=2, d=2, Sn=210 £ÀªÀÄUÉ UÉÆwÛgÀÄªÀAvÉ

Sn = 2
n

[2a + (n – 1)d]

É̈ÃPÁzÀ ¥ÀzÀUÀ¼À À̧ASÉå ‘n’ DUÀ°.

DzÀÝjAzÀ 210 = 2
n

[2 × 2 + (n – 1)2]

420 = n[2n + 2]
420 = 2n2 + 2n
2n2 + 2n – 420 = 0

n2 + n – 210 = 0  [EzÉÆAzÀÄ ªÀUÀð À̧«ÄÃPÀt]

n2 + 15n – 14n – 210 = 0
n(n + 15) – 14(n + 15) = 0
(n + 15) (n – 14) = 0

n = – 15 ,  n = 14

‘n’ JA§ÄzÀÄ ‘IÄt’ ªÁVgÀ®Ä ¸ÁzsÀå«®èªÁzÀÝjAzÀ n = 14

DzÀÝjAzÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® 14 ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 210 ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß ¤ÃqÀÄvÀÛªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 7.9: PÉ¼ÀV£À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj

2 + 5 + 8 + 11 + .... + 59

¥ÀjºÁgÀ: E°è ±ÉæÃrü 2, 5, 8, 11, ... EzÀÄ MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀiÁVzÉ. a = 2, d = 3
ªÀÄvÀÄÛ tn = 59.

ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, £ÀªÀÄUÉ ‘n’ £À É̄̈ É̈ ÉÃPÀÄ.

tn = a + (n – 1) d

FUÀ,  59 = 2 + (n – 1) × 3

⇒ 59 = 3n – 1

⇒ 60 = 3n

DzÀÝjAzÀ, n = 20

FUÀ,  Sn = 2
n

[2a + (n – 1)d]

S20 = 2
20

[2 × 2 + (20 – 1)3]

S20 = 10[4 + 57] = 610

É̈ÃPÁzÀ ªÉÆvÀÛ 610.

GzÁºÀgÀuÉ 7.10: 1 ªÀÄvÀÄÛ 1000 £ÀqÀÄ«£À, 7 jAzÀ s̈ÁV À̧®àqÀÄªÀ, J¯Áè ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À
ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: 7 jAzÀ s̈ÁUÀªÁUÀÄªÀ ªÉÆzÀ® ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå 7

1000 QÌAvÀ PÀrªÉÄ ºÁUÀÆ 7 jAzÀ s̈ÁUÀªÁUÀÄªÀ UÀjµÀÖ ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉå 994,
DzÀÝjAzÀ, PÀÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

7,14,21,28, .......................... 994

E°è a=7, d=7, tn=994

tn= a+(n-1)d

994= 7+(n-1)7

994=7n

n = 142

FUÀ Sn=  2
n

[2a+(n-1)d]
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

S142  =  [ ] 1001719947
2

142 ×=+

=  [ ]142 7 994
2

+

= 71071

É̈ÃPÁzÀ ªÉÆvÀÛ 71071 CAzÀgÉ, 1 ªÀÄvÀÄÛ 1000 £ÀqÀÄ«£À, 7 jAzÀ s̈ÁUÀªÁUÀÄªÀ
À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 71071 DVzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 7.11: MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 36 ªÀÄvÀÄÛ
CªÀÅUÀ¼À UÀÄt®§Þ 1620. ºÁUÁzÀgÉ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: E°è £ÁªÀÅ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¸ÀASÉåUÀ¼À£ÀÄß a, a+d ªÀÄvÀÄÛ a+2d JAzÀÄ
vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. DzÀgÉ UÀÄt®§ÞªÀÅ PÀµÀÖPÀgÀªÁV, À̧ªÀÄ Ȩ́åAiÀÄ£ÀÄß ©r À̧ÄªÀÅzÀÄ
QèµÀÖPÀgÀªÀÇ, ̧ ÀªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß ºÉZÁÑV vÉUÉzÀÄPÉÆ¼ÀÄîªÀÅzÀÄ. DzÀÝjAzÀ, ªÉÆzÀ® 3 ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß
(a-d), a ªÀÄvÀÄÛ a+d JAzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt. DUÀ CªÀÅUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 3a DUÀÄªÀÅzÀÄ.

À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ a-d, a, a+d DVgÀ°.

a-d+a+a+d = 36

3a = 36

a = 12

FUÀ, ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À UÀÄt®§ÝªÀÅ 1620 DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ

(a-d)a(a+d) = 1620

(12- d) × 12 × (12+d) = 1620

122- d2 = 135

d2 = 144-135

d2 = 9

d = 3

d = 3 DzÀgÉ 12-3, 12, 12+3 EªÀÅ À̧ASÉåUÀ¼ÁUÀÄªÀÅªÀÅ

DAzÀgÉ 9, 12, 15

d = -3 DzÀgÉ 12-(-3), 12, 12-3 EªÀÅ À̧ASÉåUÀ¼ÁUÀÄªÀÅªÀÅ.

CAzÀgÉ 15, 12, 9 DUÀÄªÀÅªÀÅ

DzÀÝjAzÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ªÀÄÆgÀÄ À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ

9, 12, 15 ªÀÄvÀÄÛ 15, 12, 9

EªÀÅ PÉÆnÖgÀÄªÀ µÀgÀvÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß ¥Á° À̧ÄvÀÛªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 7.3

1. PÉ¼ÀV£À À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À, ªÉÆzÀ® 15 ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj
1) 11,6,1,-1,-9, ...................
2) 7,12,17,22,27, ...................

2. 25,28,31,34 ................... F À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ JµÀÄÖ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 1070 ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
¤ÃqÀÄvÀÛªÉ?

3. ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj
1+4+7+10+...................+118

4. 3 jAzÀ s̈ÁUÀªÁUÀÄªÀ, 100 gÀªÀgÉV£À ¸Áé̈ sÁ«PÀ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÀÄÆgÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 21 DVzÉ, ªÀÄvÀÄÛ
CªÀÅUÀ¼À UÀÄt¯§Þ 231. ºÁUÀzÀgÉ C£ÀÄPÀæªÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6. PÉ¼ÀV£À À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À°è, l- PÉÆ£É¥ÀzÀ, a– ªÉÆzÀ°£À ¥ÀzÀ, ‘n’– MlÄÖ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ d –
À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ Sn – ªÉÆzÀ® ‘n’- ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ, EªÀÅUÀ¼À°è, AiÀiÁªÀÅªÀÅ E®èªÀÇ

(missing) CªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

(i) a = – 2, d = 5, S
n
 = 568. (ii) l = 8, n = 8, S8 = – 20

(iii) a = – 3030, l = – 1530, n = 5 (iv) d = 3
2

, l = 10, n = 20

  £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• AiÀiÁªÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è, ªÉÆzÀ°£À ¥ÀzÀ ©lÄÖ, G½zÀ ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À »A¢£À ¥ÀzÀUÀ½UÉ,
MAzÀÄ ¹ÜgÁAPÀªÀ£ÀÄß PÀÆqÀÄªÀÅzÀjAzÀ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÉÆ, CAvÀºÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁAvÀgÀ
±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

• À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À°è ªÉÆzÀ°£À ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ‘a’ JAzÀÆ, ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À ªÀåvÁå À̧ªÀ£ÀÄß ‘d’
JAzÀÆ À̧Æa À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß tn= a + (n - 1)d JAzÀÄ ¥ÀqÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ Sn= 2
n

[2a + (n – 1)d]

DVgÀÄvÀÛzÉ.

• MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ, ‘a’, PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ ‘l’ ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀzÀUÀ¼À À̧ASÉå

‘n’ DzÁUÀ, ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ Sn= 2
n

(a + l) DUÀÄªÀÅzÀÄ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. F PÉ¼ÀV£À À̧ASÁå «£Áå À̧UÀ¼À°è, À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼ÀÄ AiÀiÁªÀÅªÀÅ?

1) 2,5,8,12,15,...............

2) -3,0,3,6,9,...............

3) 1,2,4,8,16,...............

2. PÉ¼ÀV£À À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüUÀ¼À ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß §gÉ¬Äj

1) 5,9,13,17,...............

2) -7,-11,-15,-19,...............

3. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, 4£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ, ªÉÆzÀ®£ÉÃ ¥ÀzÀzÀ ªÀÄÆgÀgÀ¶ÖzÉ. ªÀÄvÀÄÛ 7 £ÉÃ
¥ÀzÀªÀÅ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀzÀzÀ JgÀqÀgÀ¶ÖQÌAvÀ 1 ºÉZÁÑVzÉ. ªÉÆzÀ®£É ¥ÀzÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À
CAvÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, 5£ÉÃ ¥ÀzÀ 23 ªÀÄvÀÄÛ 12£ÉÃ ¥ÀzÀ 37 DVªÉ. ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ®
¥ÀzÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ wæ̈ sÀÄdzÀ, PÉÆÃ£ÀUÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ°èªÉ. CzÀgÀ°è£À CvÀåAvÀ aPÀÌ PÉÆÃ£ÀªÀÅ,
§ºÀ¼À zÉÆqÀØ PÉÆÃ£ÀzÀ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ MAzÀgÀ¶ÖzÉ. wæ̈ sÀÄdzÀ PÉÆÃ£ÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6. 1) À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü 100, 95, 90, 85, ............... £À AiÀiÁªÀ ¥ÀzÀªÀÅ -25 DVzÉ?

2) À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü 
1 1 3 5
, , , 1, .....

4 2 4 4
, ............... £À AiÀiÁªÀ ¥ÀzÀªÀÅ 

25
4
 DVzÉ.

7. MAzÀÄ ±ÉæÃrüAiÀÄ ‘n’ £ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ tn = a + bn DVzÉ. ºÁUÁzÀgÉ ±ÉæÃrüAiÀÄÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrü
JAzÀÄ ¤gÀÆ¦¹. ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, K¼À£ÉÃ ¥ÀzÀzÀ K¼ÀgÀµÀÄÖ, ºÀ£ÉÆßAzÀ£ÉÃ ¥ÀzÀzÀ ºÀ£ÉÆßAzÀgÀµÀÖPÉÌ
À̧ªÀÄªÁzÀgÉ, ºÀ¢£ÉAl£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ ‘ Ȩ́Æ£Éß’ JAzÀÄ vÉÆj¹j.

9. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ®£É ¥ÀzÀ ‘a’ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ ‘d’ DVgÀÄªÁUÀ,
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ ¥ÀzÀªÀ£ÀÄß ¢éUÀÄtUÉÆ½¹zÁUÀ, À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ «£Áå À̧ §zÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÉ?
ºÁUÁzÀgÉ, §zÀ̄ ÁzÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁAvÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. k+2, 4 k-6 ªÀÄvÀÄÛ 3k-2 UÀ¼ÀÄ MAzÀÄ ̧ ÀªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÀÄÆgÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ ¥ÀzÀUÀ¼ÁzÀgÉÀ,
‘k’ AiÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

11. 1) 1,4,7,10, ............... À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ JµÀÄÖ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 715 ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÉÆqÀÄvÀÛªÉ.

2) -10,-7,-4,-1,............... À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ JµÀÄÖ ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 1047 ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
PÉÆqÀÄvÀÛªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ12. ªÉÆzÀ® 100 ¸Áé̈ sÁ«PÀ Ȩ́̈ À À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

13. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è a=2 ªÀÄvÀÄÛ ªÉÆzÀ® 5 ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ, £ÀAvÀgÀzÀ ‘5’
¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛzÀ £Á®Ì£À MAzÀgÀµÀÄÖ EzÀÝgÉ, ±ÉæÃrüAiÀÄ 20£ÉÃ ¥ÀzÀ -12 DVgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ
vÉÆÃj¹.
[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: a, a+d, a+2d , ............... À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀiÁzÀgÉ

Sn=   2
5

[a + (a + 4d)]

£ÀAvÀgÀzÀ ‘5’ ¥ÀzÀUÀ¼À°è ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ a + 5d, PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ a + 9d ]

14. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ, ªÉÆzÀ® ‘n’ ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 2n+3n2, CzÀgÀ ‘r’£ÉÃ
¥ÀzÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: tr=Sr- Sr-1]

15. £Á®ÌjAzÀ s̈ÁV¹zÁUÀ, ±ÉÃµÀ 1ªÁUÀÄªÀ, 1000QÌAvÀ PÀrªÉÄAiÀiÁVgÀÄªÀ, ªÀÄÆgÀÄ CAPÉUÀ¼À
À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

[ À̧Ä¼ÀÄºÀÄ: ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ 101, PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ 997]

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

7.1 1) a = -5, d = 4 2) a = 6, d = 1

3) À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ®è 4) a = -6, d = 3

7.2 1. -29 2. 3 3. 5, -3 4. 10£ÉÃ ¥ÀzÀ

7.3 1. 1) -360 2) 630

2. 20 3. 2380 4. 1689 5. 3,7,11 CxÀªÁ 11,7,3

6. 1) n = 16, l = 73 2) a = -3, d = 3

  3) d = 375, Sn = -11400 4) a = 8
3−  , Sn = 3

220

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. (2)

2. 1) tn = 4n + 1 2) tn = -4n -3

3. 3, 2

4. 15, 2

5. 30o, 60o, 90o
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 6. 1) 26£ÉÃ ¥ÀzÀ 2) 25£ÉÃ ¥ÀzÀ

7. a+b, b

9. ºËzÀÄ, ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ= 2a, À̧ªÀiÁ£À CAvÀgÀ = 2d

10. 3

11. 1) 22 ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ 3) 13 ¥ÀzÀUÀ¼ÀÄ

12. 10,000

14. 6r – 1

15. 123525
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ

ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ¥ÁoÀåPÀæªÀÄ

UÀtÂvÀ ±Á À̧Ûç
C s̈Áå̧ À PÁAiÀÄð - ©ÃdUÀtÂvÀ

UÀjµÀ× CAPÀUÀ¼ÀÄ 25 À̧ªÀÄAiÀÄ : 45 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ

À̧ÆZÀ£ÉUÀ¼ÀÄ:

1. J¯Áè GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀævÉåÃPÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ°è §gÉ¬Äj.

2. ¤ªÀÄä GvÀÛgÀ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è, F PÉ¼ÀPÀAqÀ ªÀiÁ»w ¤Ãrj

3. ¤ªÀÄä C s̈Áå À̧ PÁAiÀÄðzÀ GvÀÛgÀ ¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß, ¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£À PÉÃAzÀæzÀ «µÀAiÀÄ CzsÁå¥ÀPÀjAzÀ
vÀ¥Á¹¹PÉÆ½îj. EzÀjAzÀ, ¤ªÀÄä PÁAiÀÄðzÀ §UÉÎ ¤ªÀÄUÉ ¸ÀjAiÀiÁzÀ ªÀÄgÀÄªÀiÁ»w
zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ.

C s̈Áå À̧ PÁAiÀÄðzÀ GvÀÛgÀ¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß NIOSUÉ PÀ¼ÀÄ» À̧̈ ÉÃrj

2. ( ) 2

5
3
1

−
− £À UÀÄtPÀ« É̄ÆÃªÀÄ (reciprocal)

A) 
2

5
3




−

B) 
2

3
5




−

C) 
2

3
5 −





−

D) 
2

5
3 −







:

:

ºȨ́ ÀgÀÄ

£ÉÆÃAzÀtÂ ¸ÀASÉå

«µÀAiÀÄ :

C¨sÁå¸À PÁAiÀÄðzÀ CzsÁåAiÀÄ :

«¼Á¸À :

1. x  a  JA§ÄzÀÄ x6  ax5  x4  ax3  3x  a  2  gÀ C¥ÀªÀvÀð£ÀªÁzÀgÉ ‘a’ £À
¨É̄ É.

A) a = 1 B) a = –1
C) a = 2 D) a = –2
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-1
©ÃdUÀtÂvÀ 3. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ°è ªÀÄÆgÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄ À̧ASÉåUÀ¼À ªÉÆvÀÛ 15, ªÀÄvÀÄÛ

CªÀÅUÀ¼ÀUÀÄt®§ã 45, ºÁUÁzÀgÉ D À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ
A) 1,3,15 B) 2,4,9

C) 1,5,9 D) 2,5,9

4. 1
1

+
−=

x

x
y  DzÁUÀ, y

y
2
12 −  £À É̄̈ ÉAiÀÄÄ

A) ( )12
3103

2

2

−
−−

x

xx
B) 

1
1103

2

2

−
+−

x

xx

C) ( )12
3103

2

2

−
++

x

xx
D) ( )12

3103
2

2

−
+−

x

xx

5.
15112

254
2

2

−+
−

xx

x
 £À PÀ¤µÀ× gÀÆ¥À

A) 3
52

+
−

x

x
B) 3

52
+
+

x

x

C) 3
52

−
−

x

x
D) 3

52
−
−

x

x

6.
x







=






×








−−

8
7

7
8

8
7 103

 EgÀÄªÀAvÉ, ‘x’ £À É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj

7. 3 ªÀÄvÀÄÛ 8  gÀ £ÀqÀÄªÉ 3 C s̈ÁUÀ®§Þ À̧ASÉåUÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. JgÀqÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛUÀ¼À ªÀÄ.¸Á.C. ( )2−x  ªÀÄvÀÄÛ CªÀÅUÀ¼À ®.¸Á.C. .1682 34 −−+ xxx

MAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄÄ ( )83 −x  DzÀgÉ, E£ÉÆßAzÀÄ §ºÀÄ¥ÀzÉÆÃQÛAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ

»r¬Äj.

9. MAzÀÄ À̧ASÉå ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ UÀÄtPÀ « É̄ÆÃªÀÄUÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀÅ 7
50

 DzÀgÉ, D À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß

PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ DAiÀÄvÀzÀ GzÀÝªÀÅ, CzÀgÀ CUÀ®zÀ, JgÀqÀgÀ¶ÖQÌAvÀ 5 Ȩ́A.«ÄÃ PÀrªÉÄ EzÉ.
DAiÀÄvÀzÀ À̧ÄvÀÛ¼ÀvÉ 110 Ȩ́A.«ÄÃ.UÀ¼ÁzÀgÉ DAiÀÄvÀzÀ PÉëÃvÀæ¥sÀ® PÀAqÀÄ »r¬Äj.

11. MAzÀÄ À̧ªÀiÁAvÀgÀ ±ÉæÃrüAiÀÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀzÀ ‘a’ JgÀqÀ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ ‘b’ ºÁUÀÆ PÉÆ£ÉAiÀÄ ¥ÀzÀ
‘c’ DVzÀÝgÉ, ±ÉæÃrüAiÀÄ J¯Áè ¥ÀzÀUÀ¼À ªÉÆvÀÛ.

( )( )
( )ab

acbca

−
−++

2
2

 UÉ À̧ªÀÄ JAzÀÄ vÉÆÃj¹j.



¥ÀoÀåPÉÆÃ±À-2

ªÁtÂdå UÀtÂvÀ
(Commercial  Mathematics)

‘¤£Àß DzÁAiÀÄQÌAvÀ, PÀrªÉÄ RZÀÄð ªÀiÁqÀÄ’ JA§ÄzÀÄ »jAiÀÄgÀ §Ä¢ÞªÁzÀ ªÀiÁvÀÄ. PÀµÀÖPÁ®PÉÌ À̧é®à
G½vÁAiÀÄ«gÀ° JA§ÄzÉÃ EzÀgÀ UÀÆqÁxÀð. ¥À±ÀÄ¥ÀQëUÀ¼ÀÆ À̧ºÀ ªÀÄ¼ÉUÁ®PÁÌV vÀªÀÄä DºÁgÀªÀ£ÀÄß
vÀªÀÄä UÀÆqÀÄUÀ¼À°è, UÀÄºÉUÀ¼À°è G½¹ EqÀÄvÀÛªÉ. F CAvÀgÁxÀðªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ, £ÁªÀÅ F
¥ÀoÀåPÉÆÃ±ÀzÀ°è (module), G½vÁAiÀÄzÀ ªÀÄºÀvÀéªÀ£ÀÄß w½AiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

C£ÉÃPÀ s̈ÁgÀwÃAiÀÄ UÀtÂvÀdÕgÀÄ, ‘ªÁtÂdå UÀtÂvÀ’ zÀ «µÀAiÀÄzÀ°è PÁAiÀÄðªÀiÁrzÁÝgÉ. AiÉÆÃqÀÆPÀÄì
(Qæ.¥ÀÆ.370) £ÀÄ ©ü£ÀßgÁ², C£ÀÄ¥ÁvÀ ªÀÄvÀÄÛ À̧ªÀiÁ£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À §UÉÎ PÁAiÀÄðªÀiÁrzÁÝ£É. C±ÉÆÃPÀ
ªÀÄvÀÄÛ ZÀAzÀæUÀÄ¥ÀÛgÀÄUÀ¼À D½éPÉAiÀÄ PÁ®zÀ°è PÀgÀ (vÉjUÉ) ªÀ̧ ÀÆ¯Áw PÀæªÀÄUÀ¼À «ªÀgÀuÉ EzÉ. ªÁtÂdå
UÀtÂvÀ, C£ÀÄ¥ÁvÀUÀ¼À §UÉÎ DgÀå s̈Àl, ªÀÄºÁ«ÃgÀ, §æºÀäUÀÄ¥ÀÛ, ²æÃzsÀgÁZÁgÀå EvÁå¢ UÀtÂvÀdÕgÀÄUÀ¼ÀÄ,
ªÀiÁrgÀÄªÀ PÁAiÀÄðUÀ¼À §UÉÎ «ªÀgÀuÉUÀ½ªÉ. Qæ.±À.900 gÀ°è zÉÆgÉvÀ §PÁë° PÉÊ§gÉºÀUÀ¼À°è ªÁtÂdåUÀtÂvÀzÀ
C£ÉÃPÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À G É̄èÃRUÀ½ªÉ.

£ÁªÀÅ G½vÁAiÀÄ ªÀiÁrzÀÝ£ÀÄß, À̧ÄgÀQëvÀªÁVj À̧ÄªÀÅzÀÄ, ªÀÄvÉÆÛAzÀÄ QèµÀ×PÀgÀ PÁAiÀÄð. ¨ÁåAPï ºÁUÀÆ
EvÀgÀ ºÀtPÁ À̧Ä À̧A Ȩ́ÜUÀ¼ÀÄ vÀªÀÄä UÁæºÀPÀgÀ ºÀtªÀ£ÀÄß s̈ÀzÀæªÁV Ej¹PÉÆAqÀÄ, ¤UÀ¢vÀ À̧ªÀÄAiÀÄzÀ
£ÀAvÀgÀ §rØ À̧ªÉÄÃvÀ, ºÀtªÀ£ÀÄß »A¢gÀÄV À̧ÄvÀÛªÉ. EzÀjAzÀ £ÁUÀjÃPÀgÀÄ ºÀt G½vÁAiÀÄ ªÀiÁqÀ®Ä
GvÉÛÃfvÀgÁUÀÄvÁÛgÉ.

À̧gÀPÁgÀªÀÅ £ÁUÀjÃPÀjUÉ, C£ÉÃPÀ ¸Ë® s̈ÀåUÀ¼À£ÀÄß MzÀV À̧ÄvÀÛzÉ. F PÁAiÀÄðPÁÌV, À̧gÀPÁgÀªÀÅ £ÁUÀjÃPÀjAzÀ
PÉ®ªÀÅ PÀgÀUÀ¼À£ÀÄß ªÀ̧ ÀÆ®Ä ªÀiÁqÀÄvÀÛzÉ. ªÀiÁgÁlvÉjUÉAiÀÄÄ F jÃwAiÀÄ MAzÀÄ PÀgÀªÁVzÉ. F
¥ÀoÀåPÉÆÃ±ÀzÀ°è ªÀiÁgÁl vÉjUÉAiÀÄ §UÉÎ ¥ÀjZÀAiÀÄ ªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîvÉÛÃªÉ. ºÀtPÁ À̧Ä ªÀåªÀºÁgÀUÀ¼É®èªÀÇ
PÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÀÄvÀÄÛ ªÀiÁgÁlªÀiÁqÀÄªÀ, J¯Áè ªÀåªÀºÁgÀªÀÅ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ¯Á s̈ÀPÁÌVAiÉÄÃ £ÀqÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.
PÉ®ªÀÅ¨Áj ºÉaÑ£À À̧gÀPÀÄ À̧gÀ§gÁdÄ ªÀÄvÀÄÛ PÀ¼À¥É À̧gÀQ¤AzÁV, £ÀµÀÖzÀ°è ªÀiÁgÁlªÁUÀÄªÀÅzÀÄ
£ÀqÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. £ÁªÀÅ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ (Percentage) ¯Á¨sÀ ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖUÀ¼À §UÉÎAiÀÄÆ ¥ÀjZÀAiÀÄ
ªÀiÁrPÉÆ¼ÀÄîvÉÛÃªÉ. PÉ®ªÉÇªÉÄä, ¸ÁªÀiÁ£ÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀAvÀÄUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀªÀÇ RjÃ¢ À̧ÄvÉÛÃªÉ. É̈ÃPÁzÀ ºÀtªÀÅ
¸ÁPÁzÀµÀÄÖ E®èzÁUÀ »ÃUÉ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. »ÃUÁV, £ÁªÀÅ PÀAvÀÄUÀ¼À°è RjÃ¢¹zÁUÀ,
§rØAiÀÄ É̄PÁÌZÁgÀªÀ£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ. PÉ®ªÉÇªÉÄä, £ÁªÀÅ vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¸Á®ªÀ£ÀÄß ¤UÀ¢vÀ À̧ªÀÄAiÀÄzÀ°è
»A¢gÀÄV À̧̄ ÁUÀÄªÀÅ¢®è. DUÀ ºÀtPÉÆlÖªÀgÀÄ §rØAiÀÄ ªÉÄÃ É̄AiÀÄÆ À̧ºÀ §rØ̄ ÉPÁÌZÁgÀ ºÁPÀÄvÁÛgÉ.
EzÀ£ÀÄß ZÀPÀæ§rØ J£ÀÄßvÁÛgÉ. »ÃUÁV ZÀPÀæ§rØAiÀÄ CzsÀåAiÀÄ£ÀªÀ£ÀÆß E°è ¥ÀoÀåPÉÆÃ±ÀzÀ°è Ȩ́Ãj À̧̄ ÁVzÉ.
ZÀPÀæ§rØAiÀÄ À̧ÆvÀæªÀ£ÀÆß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ. EzÀjAzÁªÀ É̄̈ ÉAiÀÄ¯ÁèUÀÄªÀ KjPÉ CxÀªÁ E½PÉAiÀÄ£ÀÄß À̧ºÀ
PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

¥ÀoÀåPÉÆÃ±À-2

ªÁtÂdå UÀtÂvÀ
(Commercial Mathematics)

8. ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ C£ÀéAiÀÄUÀ¼ÀÄ

9. PÀAvÀÄUÀ¼À°è RjÃ¢ À̧Ä«PÉ
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

8
±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ C£ÀéAiÀÄUÀ¼ÀÄ

£ÁªÀÅ zÀÆgÀzÀ±Àð£À (TV) ªÀÈvÀÛ ¥ÀwæPÉUÀ¼ÀÄ, ªÀÄvÀÄÛ ©üwÛ ¥ÀvÀæUÀ¼À°è PÉ¼ÀPÀAqÀ jÃwAiÀÄ eÁ»gÁvÀÄUÀ¼À£ÀÄß
£ÉÆÃrzÉÝÃªÉ.

‘‘±ÉÃPÀqÁ 60% ªÀgÉUÉ jAiÀiÁ¬Äw ªÀiÁgÁl’’

‘‘ªÀÄvÀzÁ£ÀzÀ°è, 70% ªÀÄvÀzÁgÀgÀÄ s̈ÁV’’

‘‘XII£ÉÃ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è gÀªÉÄÃ±À£ÀÄ À̧ªÀÄUÀæ 93% CAPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀ½¹zÁÝ£É’’

‘‘¨ÁåAPïUÀ¼ÀÄ, ¤UÀ¢vÀ oÉÃªÀtÂUÀ¼À ªÉÄÃ°£À §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß 8.5% ¤AzÀ 7% UÉ E½¹ªÉ’’

ªÉÄÃ°£À ºÉÃ½PÉUÀ¼À°è, §ºÀÄªÀÄÄRåªÁzÀ ‘¥ÀzÀ’ JAzÀgÉ % (±ÉÃPÀqÁ) (percentage) ¥À̧ ÉðAmï
¥ÀzÀªÀÅ ¯Áån£ï ¥ÀzÀ ‘percentum’ ¤AzÀ §A¢zÉ, CAzÀgÉ ‘£ÀÆgÀPÉÌ’ CxÀªÁ ‘£ÀÆgÀgÀ°è’.

F ¥ÁoÀzÀ°è ‘±ÉÃPÀqÁ’ ªÀ£ÀÄß MAzÀÄ ©ü£ÀßgÁ² (fraction) CxÀªÁ ‘zÀ±ÀªÀiÁA±À’ (decimal) ºÁUÉ
C s̈Àå¹ À̧ÄvÉÛÃªÉ. ªÀÄvÀÄÛ CzÀ£ÀÄß C£Àé¬Ä¹, ¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖ, Ȩ́ÆÃr (discount) À̧gÀ¼À§rØ,
ZÀPÀæ§rØ, KjPÉzÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ E½PÉAiÀÄ zÀgÀ, À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧ÄªÉªÀÅ.

 GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

• F ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ £ÁªÀÅ ‘±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ’, EzÀgÀ ªÀÄÆ® ¥ÀjPÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß
¤gÀÆ¦ À̧§ É̄èªÀÅ.

• zÀvÀÛ À̧ASÉåAiÀÄ CxÀªÁ gÁ²AiÀÄ, ¤UÀ¢vÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß É̄QÌ̧ À§ É̄èªÀÅ.

• ‘‘±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ’’ DzsÁjvÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

• ‘‘¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖ’’ DzsÁjvÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

• MAzÀÄ ¥ÀzÁxÀðzÀ À̧ÆavÀ É̄̈ É (marked price) ªÀÄvÀÄÛ Ȩ́ÆÃrAiÀÄ (discount) zÀgÀ
PÉÆnÖgÀÄªÁUÀ, Ȩ́ÆÃr ªÀÄvÀÄÛ ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß É̄QÌ̧ À§ É̄èªÀÅ.

• Ȩ́ÆÃrUÉ À̧A§A¢ü¹zÀ, « É̄ÆÃªÀÄ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

• ¤ªÉÃ±À ªÀiÁrzÀ ºÀt, ¤UÀ¢vÀ̧ ÀªÀÄAiÀÄ ºÁUÀÆ §rØzÀgÀ PÉÆnÖgÀÄªÁUÀ À̧gÀ¼À §rØ ªÀÄvÀÄÛ
ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß É̄QÌ̧ À§ É̄èªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ • À̧gÀ¼À§rØAiÀÄAvÉ, ZÀPÀæ§rØAiÀÄ ªÀÄÆ® ¥ÀjPÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß ¤gÀÆ¦ À̧§ É̄èªÀÅ.

• PÉÆnÖgÀÄªÀ ¤ÃªÉÃ²zÀ ºÀt, §rØzÀgÀ ªÀÄvÀÄÛ ¤UÀ¢vÀ À̧ªÀÄAiÀÄzÀ ªÉÄÃ É̄ ZÀPÀæ§rØ, ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
É̄QÌ¹, À̧gÀ¼À§rØ ªÀÄvÀÄÛ ZÀPÀæ§rØUÀ¼À £ÀqÀÄ«£À ªÀåvÁå À̧ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ PÉÆ¼Àî§ É̄èªÀÅ.

• zÀvÀÛ, ZÀPÀæ§rØAiÀÄ ¹ÜgÀ CxÀªÁ ZÀgÀ zÀgÀUÀ½UÉ, ªÀÈ¢ÞzÀgÀ ºÁUÀÆ QëÃtÂ̧ ÀÄªÀ zÀgÀªÀ£ÀÄß À̧ÆvÀæ
G¥ÀAiÉÆÃV¹, ¤vÀå fÃªÀ£ÀzÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧§ É̄èªÀÅ.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÆªÀðeÁÕ£À

• ¥ÀÆtð À̧ASÉåUÀ¼ÀÄ, ©ü£ÀßgÁ² ºÁUÀÆ zÀ±ÀªÀiÁA±ÀUÀ¼À°è£À £Á®ÄÌ ªÀÄÆ® UÀtÂvÀ QæAiÉÄUÀ¼ÀÄ.

• JgÀqÀÄ ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À ºÉÆÃ°PÉ.

 8.1 ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ

©ü£ÀßgÁ² 4
3

 JAzÀgÉ, £Á®ÄÌ À̧ªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À°è, 3 s̈ÁUÀUÀ¼ÀÄ 13
7

 JAzÀgÉ, 13 À̧ªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À°è 7

s̈ÁUÀUÀ¼ÀÄ 100
23

 JAzÀgÉ, 100 À̧ªÀÄ s̈ÁUÀUÀ¼À°è 23 s̈ÁUÀUÀ¼ÀÄ JA§ÄzÀ£ÀÄß £É£É¦¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

MAzÀÄ ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ°è bÉÃzÀªÀÅ 100 DVzÀÝgÉ, ±ÉÃRqÁªÁgÀÄ (¥Àæw±ÀvÀ) JAzÀÄ w½AiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ 100
23

 JAzÀgÉ ¥Àæw±ÀvÀ 23 (±ÉÃPÀqÁ 23) JAzÀxÀð.

±ÉÃPÀqÁªÁjUÉ (¥Àæw±ÀvÀPÉÌ) % aºÉßAiÀÄ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄªÉªÀÅ. MAzÀÄ C£ÀÄ¥ÁvÀ (ratio) zÀ°è£À
JgÀqÀ£ÉÃ ¥ÀzÀªÀÅ (term) 100 DzÀgÉ, CzÀ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ CxÀªÁ ¥Àæw±ÀvÀ (percentage)
J£ÀÄßªÉªÀÅ.

33 : 100 JA§ÄzÀÄ 33% JAzÀxÀð

JgÀqÀÄ ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß ºÉÆÃ° À̧ÄªÁUÀ, ªÉÆzÀ®Ä CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁ£À bÉÃzÀªÀÅ¼ÀîªÀÅUÀ¼À£ÁßV
(bÉÃzÀUÀ¼À ®.¸Á.C) ¥ÀjªÀwð À̧ÄªÉªÀÅ.

CAzÀgÉ 3 3 62
5 5 2 10= × =

5 51 1
2 2 5 10= × =

FUÀ
6 5

10 10
>  DzÀÝjAzÀ 

3 1
5 2

>

F ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß À̧ªÀiÁ£À bÉÃzÀUÀ¼ÀÄ 100 DVgÀÄªÀAvÉ PÀÆqÀ, ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ

100
60

20
20

5
3 =×  CxÀªÁ 600%

100
50

50
50

2
1 =×  CxÀªÁ 50%
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ»ÃUÁV 

3 1
5 2

>  KPÉAzÀgÉ 60%, 50% VAvÀ zÉÆqÀØzÀÄ

 8.2 ©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄUÀ¼ÁV ¥ÀjªÀwð À̧ÄªÀÅzÀÄ ªÀÄvÀÄÛ CzÀgÀ « É̄ÆÃªÀÄ

©ü£ÀßgÁ²UÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw±ÀvÀ (±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ) UÀ¼À£ÁßV ¥ÀjªÀwð À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°wzÉÝÃªÉ. EzÀPÁÌV,
©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ bÉÃzÀªÀÅ 100 DUÀÄªÀAvÉ ¥ÀjªÀwð¹. % aºÉßAiÀÄ£ÀÄß CA±ÀzÀ°ègÀÄªÀ ̧ ÀASÉåUÉ eÉÆÃr À̧ÄvÉÛÃªÉ.
GzÁºÀgÀuÉUÉ:

%75
100

175
100
75

25
25

4
3 =×==×

%16
100

116
100
16

4
4

25
4 =×==×

UÀªÀÄ¤¹: MAzÀÄ ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ (¥Àæw±ÀvÀ) ªÀiÁqÀ®Ä ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß 100 jAzÀ
UÀÄtÂ¹, UÀÄt®§ãPÉÌ % eÉÆÃr À̧§ºÀÄzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ

%16100
25
4

25
4 =×=

« É̄ÆÃªÀÄªÁV, ¥Àæw±ÀvÀ (±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ) ªÀ£ÀÄß ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁV À̧®Ä ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß 100
1

 jAzÀ

UÀÄtÂ¹ (CxÀªÁ 100 jAzÀ s̈ÁV¹), À̧gÀ½ÃPÀj À̧§ºÀÄzÀÄ. GzÁºÀgÀuÉUÉ:

100
47

100
147%47 =×= 17 31 117 17 3 3100 100 100 100% %= × = = × =

45 9 2101 1 21 145 45 210 210100 100 20 100 100 10 100 100
x% % x% x= × = = = × = = = × =

 8.3 zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÀ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁjUÉ (¥Àæw±ÀvÀPÉÌ) ºÁUÀÆ « É̄ÆÃªÀÄªÁV
¥ÀjªÀwð À̧ÄªÀÅzÀÄ

F PÉ¼ÀV£À GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjUÀtÂ̧ ÉÆÃt

%35
100

135
100
3535.0 =×==

%63.0
100

1
100
63

01000
630063.0

%9.45
100

1
10
459

1000
459459.0

%470
100

1470
100
470

10
477.4

=×==

=×==

=×===
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ CAzÀgÉ, PÉÆnÖgÀÄªÀ zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉåAiÀÄ°è£À zÀ±ÀªÀiÁA±À ©AzÀÄªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÁÜ£À ªÀÄÄAzÉ

(§®PÉÌ) À̧j¹, % aºÉß eÉÆÃr À̧ÄªÀÅzÀjAzÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ ¥ÀqÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ. « É̄ÆÃªÀÄªÁV,
±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß, zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÁV À̧®Ä, % aºÉß vÉUÉzÀÄºÁQ, zÀ±ÀªÀiÁA±À©AzÀÄªÀ£ÀÄß JgÀqÀÄ ¸ÁÜ£À
»AzÀPÉÌ (JqÀPÉÌ) À̧j¹zÀgÉ zÀ±ÀªÀiÁA±À À̧ASÉå §gÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉUÉ:

43% = 0.43 75% = 0.75 12% = 0.12

9% = 0.09 115% = 1.15 327% = 3.27

0.75% = 0.0075 4.5% = 0.045 0.2% = 0.002

E£ÀÆß PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 8.1 : ±ÉéÃvÁ¼ÀÄ, 25 CAPÀUÀ¼À ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è 18 CAPÀ UÀ½¹zÁÝ¼É. CªÀ¼À ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ
CAPÀUÀ¼ÉÃ£ÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ : MlÄÖ CAPÀUÀ¼ÀÄ – 25

UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ – 18

∴  UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼À ©ü£ÀßgÁ² 

∴  UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼À ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ (¥Àæw±ÀvÀ) 

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼À ¥Àæw±ÀvÀ %72100
25
18 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.2: MAzÀÄ ¥ÁzÀgÀPÉëUÀ¼À CAUÀrAiÀÄ°è£À £Á®Ì£ÉÃ MAzÀÄ s̈ÁUÀzÀµÀÄÖ ¥ÁzÀgÀPÉëUÀ¼ÀÄ
Ȩ́ÆÃr (jAiÀiÁ¬Äw) ªÀiÁgÁlQÌªÉ. ºÁUÁzÀgÉ ¸ÁzsÁgÀt É̄̈ ÉUÉ ªÀiÁgÁlQÌgÀÄªÀ ¥ÁzÀgÀPÉëUÀ¼À

±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ (¥Àæw±ÀvÀ) JµÀÄÖ ?

¥ÀjºÁgÀ: jAiÀiÁ¬Äw É̄̈ ÉUÉ ªÀiÁgÁlQÌgÀÄªÀ ¥ÁzÀgÀPÉëUÀ¼À ©ü£ÀßgÁ² = 4
1

¸ÁzsÁgÀt É̄̈ ÉUÉ EgÀÄªÀ ¥ÁzÀgÀPÉëUÀ¼À ©ü£ÀßgÁ² = 4
3

4
11 =−

= %75
100
75

25
25

4
3 ==×

CxÀªÁ %75100
4
3 =×

∴  ¸ÁzsÁgÀt É̄̈ ÉAiÀÄ ¥ÁzÀgÀPÉë ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ 75%

GzÁºÀgÀuÉ 8.3: MAzÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ 40 «zÁåyðUÀ¼À ¥ÉÊQ, 32 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ MAzÀÄ QgÀÄ
¥ÀæªÁ À̧PÉÌ M¦àUÉ ªÀåPÀÛ¥Àr À̧ÄvÁÛgÉ. CAzÀgÉ QgÀÄ ¥ÀæªÁ À̧PÉÌ M¦àzÀ «zÁåyðUÀ¼À ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ?
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ¥ÀjºÁgÀ: MlÄÖ «zÁåyðUÀ¼À À̧ASÉå = 40

QgÀÄ ¥ÀæªÁ À̧PÉÌ M¦àzÀ «zÁåyðUÀ¼À À̧ASÉå = 32

= %80%100
40
32 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.4: “ARITHMETIC” F ¥ÀzÀzÀ°è ‘I’ CPÀëgÀUÀ¼À ¥Àæw±ÀvÀ JµÀÄÖ?

¥ÀjºÁgÀ: ¥ÀzÀzÀ°è£À MlÄÖ CPÀëgÀUÀ¼ÀÄ = 10

‘I’ CPÀëgÀUÀ¼À À̧ASÉå = 2

‘I’ CPÀëgÀUÀ¼À ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ %20%100
10
2 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.5: 80 °Ãlgï DªÀÄè ªÀÄvÀÄÛ ¤Ãj£À «Ä±ÀætzÀ°è, DªÀÄèªÀÅ 20 °Ãlgï EzÀÝgÉ,
«Ä±ÀætzÀ°è ¤Ãj£À ¥Àæw±ÀvÀ JµÀÄÖ?

¥ÀjºÁgÀ: MlÄÖ «Ä±Àæt - 80 °Ãlgï

DªÀÄèzÀ s̈ÁUÀ - 20 °Ãlgï

 ¤Ãj£À s̈ÁUÀ - 60 °Ãlgï

¤Ãj£À̈ sÁUÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ %75%100
80
60 =×

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.1

1. PÉ¼ÀV£À ¥Àæw ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÁßV ¥ÀjªÀwð¹j

(a) 25
12

(b) 20
9

(c) 12
5

(d) 15
6

(e) 625
125

(f) 10
3

(g) 300
108

(h) 150
189

(i) 25
72

(j) 1250
1231

2. PÉ¼ÀV£À ¥Àæw ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁV §gÉ¬Äj

(a) 53% (b) 85% (c) 16 8
7

% (d) 3.425% (e) 6.25%

(f) 70% (g) 15 4
3

% (h) 0.0025% (i) 47.35% (j) 0.525%

3. PÉ¼ÀV£À ¥Àæw zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÀ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÁßV §gÉ¬Äj.

(a) 0.97 (b) 0.735 (c) 0.03 (d) 2.07 (e) 0.8
(f) 1.75 (g) 0.0250 (h) 3.2575 (i) 0.152 (j) 3.0015
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 4. PÉ¼ÀV£À ¥Àæw ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÁV §gÉ¬Äj.

(a) 72% (b) 41% (c) 4% (d) 125% (e) 9%
(f) 410% (g) 350% (h) 102.5% (i) 0.025% (j) 10.25%

5. MAzÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è, UÀÄgÀÄ¦æÃvï¼ÀÄ, CzsÀðzÀµÀÄÖ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ, À̧jAiÀiÁV GvÀÛj¹zÀ¼ÀÄ. CªÀ¼À
À̧jAiÀiÁzÀ GvÀÛgÀUÀ¼À ±ÉÃRqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ ?

6. ¥ÀæRgÀ£ÀÄ MAzÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è 20 CAPÀUÀ¼À ¥ÉÊQ, 18 CAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉzÀ£ÀÄ, CAzÀgÉ
¥ÀæRgÀ£ÀÄ ¥Àæw±ÀvÀ JµÀÄÖ CAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉzÀ£ÀÄ?

7. ºÀjÃ±À£ÀÄ vÀ£Àß wAUÀ¼À À̧A§¼À gÀÆ.14,400 gÀ°è gÀÆ.900 gÀµÀÖ£ÀÄß G½vÁAiÀÄ ªÀiÁrzÀgÉ,
CªÀ£ÀÄ G½vÁAiÀÄ ªÀiÁrzÀ ºÀtzÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. MAzÀÄ ZÀÄ£ÁªÀuÉAiÀÄ°è, M§â C s̈ÀåyðAiÀÄÄ 47500 ªÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉzÀÄ, vÀ£Àß À̧«ÄÃ¥ÀzÀ
C s̈Àåyð¬ÄAzÀ 5000 ªÀÄvÀUÀ½AzÀ ¥ÀgÁ s̈ÀªÀUÉÆAqÀ£ÀÄ. ZÀÄ£ÁªÀuÁ PÀtzÀ°è E§âgÉÃ
C s̈ÀåyðUÀ½zÀÝgÀÄ. AiÀiÁªÀ ªÀÄvÀªÀÇ ¥ÉÆÃ¯ÁUÀ°®è (invalid) ºÁUÁzÀgÉ UÉ®ÄªÀÅ¸Á¢ü¹zÀ
C s̈ÀåyðAiÀÄÄ ¥ÀqÉzÀ ªÀÄvÀUÀ¼À ‘¥Àæw±ÀvÀ’ ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

9. ‘PERCENTAGE’ JA§ ¥ÀzÀzÀ°è ‘E’ CPÀëgÀzÀ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ 40 «zÁåyðUÀ¼À°è 10 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ ¥ÀæxÀªÀÄ zÀeÉð ¥ÀqÉzÀgÀÄ. 15
«zÁåyðUÀ¼ÀÄ ¢éwÃAiÀÄ zÀeÉð ¥ÀqÉzÀgÀÄ. 13 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ CºÀðvÉ¥ÀqÉzÀgÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ,
C£ÀÄwÛÃtðgÁzÀ (FAIL) «zÁåyðUÀ¼À ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 8.4 MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ CxÀªÁ gÁ²AiÀÄ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ (¥Àæw±ÀvÀ) É̄PÁÌZÁgÀ

AiÀiÁªÀÅzÉÃ gÁ² (quantity) CxÀªÁ À̧ASÉåAiÀÄ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä ( É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ®Ä),
ªÉÆzÀ®Ä, D ¥Àæw±ÀvÀªÀ£ÀÄß ©ü£ÀßgÁ² CxÀªÁ zÀ±ÀªÀiÁA±ÀPÉÌ ¥ÀjªÀwð¹ CzÀ£ÀÄß PÉÆnÖgÀÄªÀ gÁ²
CxÀªÁ À̧ASÉå¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ. GzÁºÀgÀuÉUÉ.

90 gÀ 25% = 90 = 100
25

 × 90 = 22.50

CxÀªÁ

90 gÀ 25% = 0.25 × 90 = 22.50

ºÁUÉAiÉÄÃ

gÀÆ. 120 UÀ¼À 60% = 
60

100  × 120 = gÀÆ.72

80 Q.UÁæA. £À 120% = 1.2080 = 96 Q.UÁæA.

PÉ®ªÀÅ ¤vÀåfÃªÀ£ÀzÀ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 8.6: MAzÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è ¤ÃvÀÄ, 62% CAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉzÀ¼ÀÄ. ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ MlÄÖ

CAPÀUÀ¼ÀÄ 600 DVzÀÝgÉ, ¤ÃvÀÄ ¥ÀqÉzÀ CAPÀUÀ¼ÉµÀÄÖ ?

¥ÀjºÁgÀ: E°è £ÁªÀÅ 600gÀ 62% PÀAqÀÄ»rAiÀÄ É̈ÃPÀÄ.

∴ 600 gÀ 62% = 0.62600 = 372

¤ÃvÀÄ UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 372

GzÁºÀgÀuÉ 8.7: £ÀgÉÃ±À£ÀÄ wAUÀ½UÉ gÀÆ. 30800 À̧A¥Á¢ À̧ÄvÁÛ£É. ªÀÄ£ÉRaðUÉ 50% ºÀtªÀ£ÀÄß,
15% ºÀtªÀ£ÀÄß À̧éAvÀRaðUÀÆ 20% ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀÄPÀÌ¼À RaðUÀÆ ªÀiÁr. «ÄQÌzÀÝ£ÀÄß G½vÁAiÀÄ
ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. ºÁUÁzÀgÉ, wAUÀ½UÉ CªÀ£À G½vÁAiÀÄ ºÀtªÉµÀÄÖ ?

¥ÀjºÁgÀ: ªÀÄ£É RaðUÉ - 50%

À̧éAvÀ RaðUÉ - 15%

ªÀÄPÀÌ¼À RaðUÉ - 20%

MlÄÖ RZÀÄð - 85%.

∴ G½vÁAiÀÄ 30800 gÀ 15% = 0.15 × 30800

  =  gÀÆ. 4620

GzÁºÀgÀuÉ 8.8: 144 JA§ÄzÀÄ 360gÀ ¥Àæw±ÀvÀ JµÁÖVzÉ?

¥ÀjºÁgÀ: 360 gÀ x% 144 DVgÀ°

 144360
100

=×∴ x

CxÀªÁ %40100
360
144 =×=x

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV

360 gÀ°è 144 = 360
144

∴ ¥Àæw±ÀvÀ = %40%100
360
144 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.9: 120£ÀÄß 96PÉÌ E½¹zÁUÀ, E½PÉAiÀÄ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ?

¥ÀjºÁgÀ: E°è E½PÉ = 120-96 = 24

E½PÉ ¥Àæw±ÀvÀ %20%100
120
24 =×
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 8.10: MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À É̄̈ ÉAiÀÄÄ gÀÆ.450 jAzÀ gÀÆ. 495 PÉÌ KjzÀgÉ, É̄̈ É

KjPÉAiÀÄ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ.

¥ÀjºÁgÀ: E°è KjPÉ ¥ÀæªÀiÁt = gÀÆ. 495 – gÀÆ. 450

= gÀÆ. 45

KjPÉAiÀÄ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ = %10100
450
45 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.11: MAzÀÄ ±Á É̄AiÀÄ°è ºÉtÄÚªÀÄPÀÌ¼ÀÄ 60% EzÁÝgÉ. ±Á É̄AiÀÄ°è ºÉtÄÚ ªÀÄPÀÌ¼À
À̧ASÉå 690. ºÁUÁzÀgÉ ±Á É̄AiÀÄ°è£À MlÄÖ ªÀÄPÀÌ¼À À̧ASÉå ºÁUÀÆ ±Á É̄AiÀÄ°è£À UÀAqÀÄ ªÀÄPÀÌ¼À
À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: ±Á É̄AiÀÄ°è£À MlÄÖ ªÀÄPÀÌ¼À À̧ASÉå ‘x’ DVgÀ°

DUÀ ‘x’ £À 60% = 690

1150
60

100690or    690
100
60 =×==×∴ xx

±Á É̄AiÀÄ°è£À MlÄÖ ªÀÄPÀÌ¼À À̧ASÉå = 1150
±Á É̄AiÀÄ°è£À UÀAqÀÄ ªÀÄPÀÌ¼À À̧ASÉå = 1150-690 = 460

GzÁºÀgÀuÉ 8.12: ‘A’ AiÀÄ DzÁAiÀÄªÀÅ ‘B’£À DzÁAiÀÄQÌAvÀ 25% ºÉZÁÑVzÉ. ‘B’£À DzÁAiÀÄªÀÅ
‘C’ AiÀÄ DzÁAiÀÄQÌAvÀ¼ÀÄ 8% ºÉZÁÑVzÉ. ‘A’ £À DzÁAiÀÄªÀÅ gÀÆ.20250 DzÀgÉ. ‘C’ £À DzÁAiÀÄ
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: ‘C’ £À DzÁAiÀÄ gÀÆ. ’x’ DVgÀ°

‘B’ £À DzÁAiÀÄ = x + 8% of x

= x + 8% of x

= x
x

x ×=+
100
108

100
8

FUÀ ‘A’ £À DzÁAiÀÄ  = 
x x108 108

25%  
100 100

+

      = 100
125

100
108 ×x

108 125x 20250
100 100

∴ × × =

∴ 15000
125
100

108
10020250 =××=x

‘C’ £À DzÁAiÀÄ gÀÆ.15000
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 8.13: É̄̈ ÉAiÀÄÄ 10% PÀrªÉÄAiÀiÁzÁUÀ, M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ gÀÆ.22500 UÀ½UÉ, 25

Q.UÁæ. ºÉZÀÄÑ ‘nÃ’ AiÀÄ£ÀÄß PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ ‘nÃ’ AiÀÄ PÀrªÉÄAiÀiÁzÀ zÀgÀ Q.UÁæA.UÉ JµÀÄÖ?
‘nÃ’ AiÀÄ ªÉÆzÀ°£ÀzÀgÀ Q.UÁæA. J¶ÖvÀÄÛ?

¥ÀjºÁgÀ: gÀÆ. 22500 gÀ 10% =  22500 = =× 22500
100
10

 gÀÆ. 2250

∴ 25 Q.UÁæA. ‘nÃ’ AiÀÄ PÀrªÉÄAiÀiÁzÀ zÀgÀ. gÀÆ.  = 25
2250

 = gÀÆ. 90

PÀrªÉÄAiÀiÁzÀ zÀgÀ Q.UÁæA.UÉ gÀÆ.90 DzÀÝjAzÀ, ªÉÆzÀ°£À zÀgÀ Q.UÁæA.UÉ gÀÆ.100.

GzÁºÀgÀuÉ 8.14: M§â «zÁåyðAiÀÄÄ ªÉÆzÀ® ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è 45% CAPÀ UÀ½¹zÁÝ£É ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀ£ÉÃ
¥ÀwæPÉAiÀÄ°è 70% CAPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀ½¹zÁÝ£É. CªÀ¤UÉ ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è MlÄÖ 60% CAPÀUÀ¼ÀÄ
§gÀ̈ ÉÃPÁzÀgÉ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è CªÀ£ÀÄ JµÀÄÖ CAPÀUÀ¼À£ÀÄß UÀ½ À̧̈ ÉÃPÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ: ¥Àæw ¥ÀwæPÉAiÀÄ UÀjµÀ× CAPÀUÀ¼ÀÄ 100 DVgÀ°.

∴ ¥ÀæxÀªÀÄ ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 45

¢éwÃAiÀÄ ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 70

ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è UÀ½ À̧̈ ÉÃPÁzÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 300 gÀ 60% = 180

∴ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è UÀ½ À̧̈ ÉÃPÁzÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ
180 – (45 – 70)  = 180 – 115 = 65

MlÄÖ 60% CAPÀUÀ¼ÀÄ §gÀ̈ ÉÃPÁzÀgÉ, ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ¥ÀwæPÉAiÀÄ°è 65 CAPÀUÀ½ À̧̈ ÉÃPÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.15: 15% KjPÉAiÀÄ £ÀAvÀgÀ, AiÀiÁªÀ gÁ²AiÀÄÄ gÀÆ. 19320 DUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: gÁ²AiÀÄÄ ‘x’ DVgÀ°.

 ∴ x +  x £À 15% of x = 19320

⇒ 19320
100

115or19320
100
15 ==+ x

    
x

x

⇒ 16800
115

10019320 =×=∴ x

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.2

1. PÀAqÀÄ»r¬Äj

i) 1250 gÀ 16% ii) 1200 gÀ 47%
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 2. MAzÀÄ PÀÄlÄA§zÀ DzÁAiÀÄ gÀÆ. 7500. PÀÄlÄA§zÀ DºÁgÀzÀ ªÉÄÃ°£À RZÀÄð DzÁAiÀÄzÀ

35% DzÀgÉ. DºÁgÀzÀ ªÉÄÃ°£À RZÁðUÀÄªÀ ªÉÆvÀÛªÉµÀÄÖ.

3. MAzÀÄ GzÁå£ÀzÀ°è 500 VqÀ, ªÀÄgÀ, §½îUÀ½ªÉ. CªÀÅUÀ¼À°è, 35% ªÀÄgÀUÀ¼ÀÄ, 20% ¥ÉÆzÉUÀ¼ÀÄ,
25% VqÀ ªÀÄÆ°PÉUÀ¼ÀÄ, G½zÀªÀÅ §½îUÀ¼ÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ jÃwAiÀÄ ªÀ£À̧ ÀàwAiÀÄ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. ‘60’ £ÀÄß ‘45’ PÉÌ E½¹zÁUÀ, E½PÉAiÀÄ ¥Àæw±ÀvÀ JµÀÄÖ?

5. ‘80’ £ÀÄß ‘125’ PÉÌ Kj¹zÁUÀ, KjPÉAiÀÄ ¥Àæw±ÀvÀ JµÀÄÖ?

6. MAzÀÄ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è ¥Á¸ÁUÀ®Ä PÀ¤µÀ× 40% CAPÀUÀ¼ÀÄ É̈ÃPÀÄ. gÁªÀiï UÉ 178 CAPÀUÀ¼ÀÄ
§AzÀªÀÅ, CªÀ£ÀÄ 22 CAPÀUÀ½AzÀ ¥sÉÃ¯ÁzÀ£ÀÄ. CAzÀgÉ ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ UÀjµÀ× CAPÀUÀ¼À£ÀÄß
PÀAqÀÄ »r¬Äj.

7. £À£ÀUÉ ±Á É̄UÉ ºÉÆÃUÀ®Ä 45 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ É̈ÃPÁUÀÄªÀÅzÀÄ. CzÀgÀ°è £Á£ÀÄ 80% À̧ªÀÄAiÀÄªÀ£ÀÄß
§¸ï ¥ÀæAiÀiÁtzÀ°è PÀ¼ÉAiÀÄÄªÉ£ÀÄ. CAzÀgÉ §¸ï ¥ÀæAiÀiÁtzÀ À̧ªÀÄAiÀÄªÉµÀÄÖ?

8. JgÀqÀÄ ªÀÄA¢ C¨sÀåyðUÀ½gÀÄªÀ MAzÀÄ ZÀÄ£ÁªÀuÉAiÀÄ°è 25% ªÀÄvÀzÁgÀgÀÄ vÀªÀÄä
ªÀÄvÀZÀ̄ Á¬Ä À̧°®è. M§â C s̈ÀåyðAiÀÄÄ ªÀÄvÀzÁ£ÀªÁzÀ 40% ªÀÄvÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉzÀ£ÀÄ, DzÀgÉ
900 ªÀÄvÀUÀ½AzÀ ¥ÀgÁ s̈ÀªÀUÉÆAqÀ£ÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ MlÄÖ ªÀÄvÀzÁgÀgÀ À̧ASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

9. À̧PÀÌgÉ É̄̈ ÉAiÀÄÄ 25% ºÉZÁÑzÁUÀ, M§â ªÀåQÛAiÀÄÄ gÀÆ.240 PÉÌ 1.5 Q.UÁæA. PÀrªÉÄ À̧PÀÌgÉ
PÉÆ¼Àî̈ ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ, À̧PÀÌgÉAiÀÄ ªÉÆzÀ°£À É̄̈ É (Q.UÁæA. UÉ) ªÀÄvÀÄÛ ºÉZÁÑzÀ É̄̈ É
(Q.UÁæA.UÉ) UÀ¼À£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

10. MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß 20% ºÉaÑ¹ £ÀAvÀgÀ 20% PÀrªÉÄªÀiÁrzÉ. ºÁUÁzÀgÉ ¤ªÀé¼À (Net)
KjPÉ CxÀªÁ E½PÉ JµÀÄÖ ?

11. ªÉÆzÀ®£ÉÃ CAvÀå ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è ‘A’ UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 12, ªÀÄvÀÄÛ ‘B’ UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 10.
UÀjµÀ× CAPÀUÀ¼ÀÄ À̧ªÀiÁ£ÀªÁVzÁÝUÀ, JgÀqÀ£ÉÃ CAvÀå ¥ÀjÃPÉëAiÀÄ°è ‘A’ UÀ½¹zÀ CAPÀ 14
ªÀÄvÀÄÛ ‘B’ UÀ½¹zÀ CAPÀUÀ¼ÀÄ 12 DzÀgÉ. AiÀiÁªÀ «zÁåyðAiÀÄÄ ºÉZÀÄÑ ªÀÈ¢ÞAiÀÄ£ÀÄß ̧ Á¢ü¹zÁÝ£É.

12. MAzÀÄ À̧àzsÉðAiÀÄ°è 30,000 «zÁåyðUÀ¼ÀÄ ¥Á É̄ÆÎArzÀÝgÀÄ. CªÀgÀ°è 40% ºÉtÄÚªÀÄPÀÌ¼ÀÄ.
G½zÀªÀgÀÄ UÀAqÀÄ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ, À̧àzsÉðAiÀÄ°è 10% UÀAqÀÄ ªÀÄPÀÌ¼ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ 12% ºÉtÄÚªÀÄPÀÌ¼ÀÄ,
§ºÀÄªÀiÁ£ÀUÀ¼À£ÀÄß UÀ½¹zÀgÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ §ºÀÄªÀiÁ£À¥ÀqÉzÀ «zÁåyðUÀ¼À ¥Àæw±ÀvÀ
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

13. À̧Ä¤Ã®£ÀÄ ±ÉÊ É̄Ã±À¤VAvÀ 10% ºÉZÀÄÑ À̧A¥Á¢ À̧ÄvÁÛ£É ªÀÄvÀÄÛ ±ÉÊ É̄Ã±À£ÀÄ ¸Áé«ÄVAvÀ 20%
ºÉZÀÄÑUÀ½¸ÀÄvÁÛ£É, ¸Áé«ÄAiÀÄÄ ¸ÀÄ¤Ã®¤VAvÀ, gÀÆ.3200 PÀrªÉÄUÀ½¹zÀgÉ ¥ÀæwAiÉÆ§âgÀ
À̧A¥ÁzÀ£ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 8.5. ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ(¥Àæw±ÀvÀ)«£À C£ÀéAiÀÄUÀ¼ÀÄ

£ÀªÀÄä ¢£À¤vÀåzÀ fÃªÀ£ÀzÀ°è, ¥Àæw±ÀvÀ (±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ) zÀ ¥ÀjPÀ®à£ÉAiÀÄ£ÀÄß, C£ÉÃPÀ À̧AzÀ̈ sÀðUÀ¼À°è
G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄvÉÛÃªÉ. E°è £ÁªÀÅ ¥Àæw±ÀvÀzÀ C£ÀéAiÀÄ (application) ªÀ£ÀÄß, ¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖ,
Ȩ́ÆÃr (jAiÀiÁ¬Äw) À̧gÀ¼À§rØ, ZÀPÀæ§rØ, KjPÉzÀgÀ ºÁUÀÆ E½PÉzÀgÀ F PÉëÃvÀæUÀ¼À°è ZÀað Ȩ́ÆÃt.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ8.5.1. ¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖ

¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ £ÀµÀÖUÀ½UÉ À̧A§A¢ü¹zÀ «µÀAiÀÄUÀ¼À£ÀÄß £É£À¦¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

C À̧®Ä É̄̈ É (C. É̈) CP: MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß PÉÆAqÁUÀ CzÀgÀ É̄̈ É,

ªÀiÁgÁl É̄̈ É (ªÀiÁ. É̈) SP: MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß ªÀiÁgÀÄªÁV£À É̄̈ É,

¯Á s̈À (UÀ½PÉ): ªÀiÁgÀÄªÀ É̄̈ É, C À̧®Ä É̄̈ ÉVAvÀ ºÉZÁÑVzÁÝUÀ
SP>CP
¯Á s̈À = (ªÀiÁ. É̈.–C. É̈.) SP-CP

£ÀµÀÖ: ªÀiÁgÀÄªÀ É̄̈ É, C À̧®Ä É̄̈ ÉVAvÀ PÀrªÉÄAiÀiÁVzÁÝUÀ
SP<CP
£ÀµÀÖ = (C. É̈.-ªÀiÁ. É̈) CP-SP

À̧ÆvÀæ: ¥Àæw±ÀvÀ ¯Á s̈À% =  100 %
CP
¯Á¨sÀ × 

 

£ÀµÀÖsÀ% = 100 %
CP
£µÀ ÀÖ 

× 
 

ªÀiÁgÀÄªÀ É̄̈ É SP = ( ) 100CP
100
¯Á¨sÀ%

C¸À̄ Ä ¨É̄  É
+ ×   

CxÀªÁ  =  
( )CP 100- %
100

C.  ̈É £ÀµÀÖ

C À̧®Ä É̄̈ É CP = 
SP 100

100 ¯Á¨%sÀ
×
+  CxÀªÁ 

SP 100
100 £Àµ%ÀÀ

×
+

UÀªÀÄ¤¹: ¯Á s̈À% CxÀªÁ £ÀµÀÖ% £ÀÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ

C À̧®Ä § É̄ (CP) AiÀÄ ªÉÄÃ É̄ É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ. F À̧ÆvÀæUÀ¼À£ÀÄß §¼À¹, ¯Á s̈À ªÀÄvÀÄÛ
£ÀµÀÖUÀ½UÉ ̧ ÀA§A¢ü¹zÀ ̧ ÀªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ©r À̧ÄªÀÅzÀ£ÀÄß w½AiÀÄ®Ä PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 8.16: M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß gÀÆ. 360 UÀ½UÉ PÉÆAqÀÄ gÀÆ. 270 PÉÌ
ªÀiÁgÀÄvÁÛ£É. CªÀ¤UÁzÀ ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è CP = gÀÆ.360

SP = gÀÆ.270

CP>SP DVgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, CªÀ¤UÉ £ÀµÀÖªÁVzÉ

£ÀµÀÖ CP-SP = gÀÆ. (360 – 270)  = gÀÆ. 90
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

¥Àæw±ÀvÀ £ÀµÀÖ  =  100 %
CP
£µÀ ÀÖ 

× 
 

 = 
90 100%

360
×    = 25%

GzÁºÀgÀuÉ 8.17: ¸ÀÄzsÁ, MAzÀÄ ªÀÄ£ÉAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ. 4,52,000UÀ½UÉ PÉÆAqÀÄ, j¥ÉÃjUÁV
gÀÆ. 28,000 RZÀÄðªÀiÁrzÀ¼ÀÄ. £ÀAvÀgÀ ªÀÄ£ÉAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ. 4,92,000UÀ½UÉ ªÀiÁjzÀgÉ, CªÀ½UÁzÀ
¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁg À: E°è CP = ªÀÄ£ÉAiÀÄ C À̧®Ä É̄̈ É + j¥ÉÃj RZÀÄð

= gÀÆ. 4,52,000 + 28,000

= gÀÆ. 4,80,000

ªÀiÁgÀÄªÀ̈ É̄ É SP = 4,92,000

SP>CP DzÀÝjAzÀ ¯Á s̈ÀªÁVzÉ.

∴ ¯Á s̈À = SP- CP = gÀÆ.4,92,000-gÀÆ.4,80,000

     = gÀÆ.12,000

¯Á s̈À ¥Àæw±ÀvÀ = %5.2%
2
5

480000
10012000 ==×

GzÁºÀgÀuÉ 8.18: MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀªÀ£ÀÄß gÀH.258PÉÌ ªÀiÁgÁl ªÀiÁqÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ¥ÀæPÁ±ÀPÀ¤UÉ
20% ¯Á s̈ÀªÁUÀÄvÀÛzÉ. 30% ¯Á s̈ÀªÁUÀ®Ä, ¥ÀÄ À̧ÛPÀªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀ̈ É̄ ÉUÉ ªÀiÁgÀ̈ ÉÃPÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ : E°è SP = gÀÆ.258

¯Á s̈À  = 20%

 CP   =  
SP 100

100
×
+¯Á¨À%s  =  

100
100 20
258×

+
  = gÀÆ. 215

FUÀ ¯Á s̈À 30% DUÀ®Ä

SP = 
( )CP 100

100
+¯Á¨sÀ%

= 
( )100215 30
100

+
 =  100

301215×

=  gÀÆ. 279.50
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 8.19: M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ 25 QvÀÛ̄ ÉºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ.100 PÉÌ PÉÆAqÀÄ, gÀÆ.100 PÉÌ 20

gÀAvÉ ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. CªÀ¤UÁzÀ ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁg À: 25 QvÀÛ¼É ºÀtÄÚUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ É CP = gÀÆ.100

∴ 1 QvÀÛ̄ É ºÀtÂÚ£À C À̧®Ä É̄̈ É CP = gÀÆ. 25
100

  gÀÆ.4

ªÀÄvÀÄÛ 1 QvÀÛ̄ É ºÀtÂÚ£À ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ. 20
100

 = gÀÆ.5

∴ ¯Á s̈À ¥Àæw±ÀvÀ = %25100
4
1 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.20: M§â£ÀÄ, JgÀqÀÄ PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À£ÀÄß vÀ̄ Á gÀÆ.29700 PÉÌ ªÀiÁgÁlªÀiÁrzÀ£ÀÄ.
MAzÀÄ PÀÄzÀÄgÉAiÀÄ ªÀiÁgÁl¢AzÀ 10% £ÀµÀÖªÁzÀgÉ, E£ÉÆßAzÀjAzÀ 10% ̄ Á s̈ÀªÁ¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ
F ªÀåªÀºÁgÀzÀ°è CªÀ¤UÁzÀ ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : ªÉÆzÀ®£ÉÃ PÀÄzÀÄgÉAiÀÄ SP = gÀÆ.29700 £ÀµÀÖ = 10%

∴ CP = gÀÆ. 90
10029700 ×

 =  gÀÆ.33,000

JgÀqÀ£ÉÃ PÀÄzÀÄgÉAiÀÄ  SP = gÀÆ.29700

¯Á s̈À = 10%

∴C.P. =  110
10029700×

=  gÀÆ.27,000

JgÀqÀÆ PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À MlÄÖ C À̧®Ä É̄̈ É = gÀÆ.33,000 + 27,000 =
gÀÆ.60,000

PÀÄzÀÄgÉUÀ¼À MlÄÖ ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ.  (2 × 29700) = gÀÆ. 59,400

¤ªÀé¼À (Net) £ÀµÀÖ = gÀÆ. 60,000-59,400 = gÀÆ. 600.

£ÀµÀÖ% = 100
60000

600 ×  = 1%.

GzÁºÀgÀuÉ 8.21: 15 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄÄ 12 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀiÁzÀgÉ, ¯Á s̈ÀzÀ
¥Àæw±ÀvÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : 15 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ É gÀÆ.15 DVgÀ° DUÀ 12 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É
gÀÆ. 15

∴ 15 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ.  15
12
15 ×  gÀÆ. 4

75
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∴ ¯Á s̈À = gÀÆ. 





 −15

4
75

 = gÀÆ. 4
15

¥Àæw±ÀvÀ ¯Á s̈À = %25100
15

4/15 =×

  = 25%

GzÁºÀgÀuÉ 8.22: MAzÀÄ UÀrAiÀiÁgÀªÀ£ÀÄß 12% ¯Á s̈ÀPÉÌ ªÀiÁjzÉ. CzÀ£ÀÄß gÀÆ.33 ºÉZÀÄÑ É̄̈ ÉUÉ
ªÀiÁjzÀÝgÉ̄ Á s̈ÀªÀÅ, 14% DUÀÄwÛvÀÄÛ, ºÁUÁzÀgÉ UÀrAiÀiÁgÀzÀ C À̧®Ä É̄̈ É PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁg À: UÀrAiÀiÁgÀzÀ C À̧®Ä É̄̈ É gÀÆ. ‘x’ DVgÀ°.

∴  ªÀiÁgÁl É̄̈ É = 
x x112 112
100 100
× =

UÀrAiÀiÁgÀªÀ£ÀÄß gÀÆ.33, ºÉZÀÄÑ É̄̈ ÉUÉ ªÀiÁjzÁUÀ, ªÀiÁgÁl É̄̈ É

= 





 + 33

100
112x

ºÉÆ À̧ ¯Á s̈À% = 14%

114

10033
100

112

C.P.
×





 +

==∴

x

x

CxÀªÁ

114x = 112 x + 3300

2x = 3300

x = gÀÆ.1650

∴  UÀrAiÀiÁgÀzÀ C À̧®Ä É̄̈ É gÀÆ.1650

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.3

1. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, ¸ÀUÀlÄ ªÁå¥Áj (wholesale dealer) ¬ÄAzÀ MAzÀÄ D¯ÉägÁ
(Almirah)ªÀ£ÀÄß gÀÆ.4500PÉÌ PÉÆAqÀÄ, CzÀ£ÀÄß gÀÆ.6000 UÀ½UÉ ªÀiÁgÀÄvÁÛ£É. CªÀ¤UÉ
DzÀ ±ÉÃPÀqÁ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. M§â a®ègÉ ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, MAzÀÄ PÀÆ®gï (Cooler) £ÀÄß gÀÆ.3800 UÉ PÉÆAqÀÄ, CzÀgÀ
¸ÁUÀuÉ ªÀÄvÀÄÛ j¥ÉÃjUÉ gÀÆ.200 £ÀÄß RZÀÄðªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. CªÀ£ÀÄ D PÀÆ®gï£ÀÄß gÀÆ.4400PÉÌ
ªÀiÁjzÀgÉ, CªÀ¤UÉ DzÀ ±ÉÃPÀqÁ ¯Á s̈ÀªÀ£ÀÄß ¤¢üðj¹j.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ3. M§â ªÀvÀðPÀ£ÀÄ gÀÆ.7PÉÌ 5 ¤A É̈ÃºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß PÉÆAqÀÄ CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ.1.75 UÉ MAzÀgÀAvÉ

ªÀiÁgÁlªÀiÁrzÀgÉ, CªÀ¤UÁzÀ ±ÉÃPÀqÁ ¯Á s̈ÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. M§â£ÀÄ PÉ®ªÀÅ QvÀÛ¼ÉºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀPÉÌ gÀÆ.5 gÀAvÉ PÉÆAqÀÄ CªÀ£ÀÄß 3 PÉÌ gÀÆ.8 gÀAvÉ
ªÀiÁgÁl ªÀiÁrzÀ£ÀÄ. F ªÀåªÀºÁgÀzÀ°è CªÀ£ÀÄ gÀÆ.20 £ÀÄß ¯Á s̈À ¥ÀqÉzÀ£ÀÄ. CAzÀgÉ
CªÀ£ÀÄ PÉÆAqÀ QvÀÛ̄ É ºÀtÄÚ JµÀÄÖ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ Ȩ́ÊPÀ®è£ÀÄß gÀÆ.2024 PÉÌ ªÀiÁgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ªÁå¥ÁjUÉ 12% £ÀµÀÖªÁ¬ÄvÀÄ. CªÀ¤UÉ
12% ¯Á s̈À §gÀ̈ ÉÃQzÀÝgÉ, Ȩ́ÊPÀ®è£ÀÄß ªÀiÁgÁlªÀiÁqÀ̈ ÉÃQzÀÝ É̄̈ É JµÀÄÖ ?

6. gÀÆ.120 UÀ½UÉ, 45 QvÀÛ¼É ºÀtÚ£ÀÄß ªÀiÁjzÀÝjAzÀ, M§â ºÉAUÀ¹UÉ 20% £ÀµÀÖªÁ¬ÄvÀÄ.
CªÀ½UÉ MlÄÖ 20% ¯Á s̈ÀªÁUÀ®Ä, gÀÆ.112 PÉÌ JµÀÄÖ QvÀÛ¼É ºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁgÀ̈ ÉÃPÀÄ ?

7. M§â ªÀvÀðPÀ£ÀÄ 2 AiÀÄAvÀæUÀ¼À£ÀÄß, ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ gÀÆ.2400 gÀAvÉ ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. MAzÀÄ
AiÀÄAvÀæ¢AzÀ CªÀ¤UÉ 20% ¯Á s̈ÀªÀÇ, E£ÉÆßAzÀjAzÀ 20% £ÀµÀÖªÀÅAmÁ¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ
CªÀ¤UÁzÀ ¤ªÀé¼À (Net) ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖªÀ£ÀÄß ¥Àæw±ÀvÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. ºÀjÃ±À£ÀÄ MAzÀÄ ªÉÄÃd£ÀÄß gÀÆ.960 PÉÌ gÁªÀiï UÉ 5% ¯Á s̈À¢AzÀ ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. gÁªÀiï £ÀÄ
CzÀ£ÀÄß ªÀÄÄPÀÄ¯ï UÉ 10% ¯Á s̈À¢AzÀ ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. DzÀgÉ ªÀÄÄPÀÄ¯ï ªÉÄÃfUÉ PÉÆlÖ É̄̈ É
JµÀÄÖ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

9. M§â£ÀÄ ¨Á¼ÉºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß 6PÉÌ gÀÆ.5 gÀAvÉ ªÀÄvÀÄÛ CµÉÖÃ ¨Á¼ÉºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß qÀd£ï UÉ gÀÆ.15
gÀAvÉ PÉÆAqÀ£ÀÄ, JgÀqÀÆ ¨ÁºÀtÄÚUÀ¼À£ÀÄß É̈gÉ¹, qÀd£ï UÉ gÀÆ.14 gÀAvÉ ªÀiÁjzÀgÉ, F
ªÀåªÀºÁgÀzÀ°è CªÀ¤UÁzÀ ±ÉÃPÀqÁ, ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. 20 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄÄ, 23 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ ÉUÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀgÉ, ±ÉÃPÀqÁ ¯Á s̈À
CxÀªÁ £ÀµÀÖªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 8.5.2  Ȩ́ÆÃr jAiÀiÁ¬Äw (Discount)

£ÁªÀÅ PÉ®ªÀÅ, PÉ¼ÀPÀAqÀ jÃwAiÀÄ eÁ»ÃgÁvÀÄUÀ¼À£ÀÄß, «±ÉÃµÀªÁV, ºÀ§âUÀ¼À ¸ÀªÀÄAiÀÄUÀ¼À°è
£ÉÆÃrgÀÄvÉÛÃªÉ.

jAiÀiÁ¬Äw ªÀiÁgÁl ¢Ã¥ÁªÀ½ zsÀªÀiÁPÁ

50% ªÀgÉUÀÆ Ȩ́ÆÃr (jAiÀiÁ¬Äw) J¯Áè jÃwAiÀÄ RjÃ¢AiÀÄ ªÉÄÃ®Æ 20% jAiÀiÁ¬Äw

Ȩ́ÆÃr CxÀªÁ jAiÀiÁ¬Äw JAzÀgÉ, ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ªÀiÁqÀÄªÀ É̄̈ ÉAiÀÄ°è£À
E½PÉ (reduction). 20% jAiÀiÁ¬Äw JAzÀgÉ, ªÀ̧ ÀÄÛ«£À À̧ÆavÀ (marked) É̄̈ ÉAiÀÄ°è ¥Àæw±ÀvÀ 20
E½PÉ JAzÀxÀð. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À À̧ÆavÀ É̄̈ É gÀÆ.100 DzÀgÉ, CzÀ£ÀÄß gÀÆ.80 PÉÌ ªÀiÁgÁl
ªÀiÁqÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. CAzÀgÉ À̧ÆavÀ É̄̈ ÉVAvÀ gÀÆ.20 PÀrªÉÄ. £ÁªÀÅ G¥ÀAiÉÆÃV À̧ÄªÀ, ¥ÀzÀUÀ¼À£ÀÄß
(items) w½zÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

À̧ÆavÀ É̄̈ É (M.P) : MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß ªÀiÁgÁlPÁÌV ¥ÀnÖ ªÀiÁrgÀÄªÀ É̄̈ É. F É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß
ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ªÉÄÃ É̄ À̧Æa À̧̄ ÁVgÀÄvÀÛzÉ.

}
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ Ȩ́ÆÃr CxÀªÁ jAiÀiÁ¬Äw : ªÀ̧ ÀÄÛ«£À À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ°è PÀrªÉÄ ªÀiÁqÀÄªÀ ªÉÆvÀÛ (reduction).

¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É (Net. Selling price)SP : jAiÀiÁ¬Äw ªÀiÁgÁlzÀ°è À̧ÆavÀ É̄̈ É¬ÄAzÀ
Ȩ́ÆÃrAiÀÄ£ÀÄß PÀ¼ÉzÀ ªÉÄÃ É̄ §gÀÄªÀ É̄̈ É MP - jAiÀiÁ¬Äw = SP

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ, EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß CxÀðªÀiÁrPÉÆ¼ÉÆîÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 8.23 : MAzÀÄ PÉÆÃn£À À̧ÆavÀ̈ É̄ É gÀÆ.2400. jAiÀiÁ¬Äw 12% DzÀgÉ, PÉÆÃn£À
ªÀiÁgÁl É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è PÉÆÃn£À À̧ÆavÀ É̄̈ É (MP) = gÀÆ. 2400

jAiÀiÁ¬Äw 20%

¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É (SP) = MP-gÀÆ. 2400 £À 12%

= gÀÆ. 2400 – gÀÆ. 





 × 2400
100
12

= gÀÆ. 2400 – gÀÆ. 288

= gÀÆ. 2112

¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É gÀÆ. 211

GzÁºÀgÀuÉ 8.24 : gÀÆ. 8400 À̧ÆavÀ É̄̈ É EgÀÄªÀ MAzÀÄ AiÀÄAvÀæªÀÅ gÀÆ. 6300 UÉ zÉÆgÉvÀgÉ,
jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ zÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è PÉÆÃn£À À̧ÆavÀ É̄̈ É = gÀÆ.8400

¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ.6300

jAiÀiÁ¬Äw = gÀÆ. (8400 – 6300)

= gÀÆ.2100

jAiÀiÁ¬Äw = %100
8400
2100 ×  = 25%

UÀªÀÄ¤¹, jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ£ÀÄß AiÀiÁªÁUÀ®Æ À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ É̄PÁÌZÁgÀ
ªÀiÁqÀ̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.25 : M§â À̧UÀlÄ ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, ¥sÁå£ï £À À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ.1250 JAzÀÄ
£ÀªÀÄÆ¢¹zÀÄÝ, CzÀ£ÀÄß a®ègÉ ªÁå¥ÁjUÉ 20% jAiÀiÁ¬Äw¬ÄAzÀ ªÀiÁgÁl ªÀiÁrzÀgÉ, a®ègÉ
ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ 15% ¯Á s̈À ¥ÀqÉAiÀÄ®Ä, ¥sÁå£ï£À ªÀiÁgÁl É̄̈ É J¶ÖgÀ̈ ÉÃPÀÄ.

¥ÀjºÁgÀ : ¥sÁå£ï£À À̧ÆavÀ É̄̈ É = gÀÆ.1250

jAiÀiÁ¬Äw = gÀÆ.1250 £À 20%
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

= 1250
100
20 ×   gÀÆ.250

CAzÀgÉ. a®ègÉ ªÁå¥ÁjUÉ, ¥sÁå£ï£À C À̧®Ä É̄̈ É = gÀÆ. (1250 – 250)

  = gÀÆ.1000
a®ègÉ ªÁå¥ÁjAiÀÄ ¯Á s̈À 15%

∴ SP =  
( )CP

100
100+¯Á¨sÀ%

    = gÀÆ. 100
1151000×

    = gÀÆ. 1150

GzÁºÀgÀuÉ 8.26: M§â ªÀvÀðPÀ£ÀÄ, vÀ£Àß À̧gÀQ£À ªÉÄÃ É̄, C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄ 25% ºÉZÀÄÑªÀjAiÀiÁV
À̧ÆavÀ̈ É̄ É £ÀªÀÄÆ¢¹ 10% jAiÀiÁ¬Äw PÉÆqÀÄvÁÛ£É. ºÁUÁzÀgÉ ªÁå¥ÁjUÉ DzÀ ±ÉÃPÀqÁ ¯Á s̈À

CxÀªÁ £ÀµÀÖªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : À̧gÀQ£À C À̧®Ä É̄̈ É CP gÀÆ.100 DVgÀ°

∴ À̧ÆavÀ É̄̈ É (MP) = gÀÆ.100+25=gÀÆ.125

jAiÀiÁ¬Äw = 10%

∴ ¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ.125-gÀÆ.125 gÀ 10%

= gÀÆ.125-gÀÆ.12.50

= gÀÆ.112.50

∴  ¯Á s̈À = gÀÆ.125-112.50=gÀÆ.12.50

¥Àæw±ÀvÀ ¯Á s̈À = %5.12100
100

50.12 =×

GzÁºÀgÀuÉ 8.27: MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À À̧ÆavÀ É̄̈ É gÀÆ.5400 jAiÀiÁ¬Äw 15%. ºÀ§âzÀ ¥ÀæAiÀÄÄPÀÛ,
ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉzÀ 5% jAiÀiÁ¬Äw ¤ÃqÀÄvÁÛ£É. ºÁUÁzÀgÉ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ªÀiÁgÁl É̄̈ É
UÉÆvÀÄÛªÀiÁr.

¥ÀjºÁgÀ : À̧ÆavÀ É̄̈ É = gÀÆ.5400, jAiÀiÁ¬Äw = 15%

∴   SP = gÀÆ.5400 – gÀÆ.5400 gÀ 15%

   = gÀÆ.5400-gÀÆ. 100
15

× 5400

   = gÀÆ.5400-gÀÆ.810=gÀÆ.4590
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ ºÀ§âzÀ ¥ÀæAiÀÄÄPÀÛ jAiÀiÁ¬Äw = 5%

∴  ¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É = gÀÆ.4590-gÀÆ.4590 gÀ 5%

= gÀÆ.4590-gÀÆ. 100
15

×  4590

= gÀÆ.  (4590 – 229.50)

= gÀÆ.4360.50

ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ¤ªÀé¼À ªÀiÁgÁl É̄̈ É gÀÆ. 4360.50

GzÁºÀgÀuÉ 8.28 : M§â a®ègÉ ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀUÀ¼À£ÀÄß gÀÆ.300 PÉÌ MAzÀgÀAvÉ PÉÆAqÀÄ,
CªÀÅUÀ¼À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß MAzÀPÉÌ gÀÆ.400 JAzÀÄ £ÀªÀÄÆ¢ À̧ÄvÁÛ£É. CªÀ£ÀÄ ªÀiÁgÁl ªÀiÁqÀÄªÁUÀ
jAiÀiÁ¬Äw PÉÆlÖ£ÀAvÀgÀ, 30% ¯Á s̈ÀªÀ£ÀÄß, C À̧®Ä É̈̄ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ ¥ÀqÉAiÀÄÄvÁÛ£É. ºÁUÁzÀgÉ
CªÀ£ÀÄ UÁæºÀPÀ¤UÉ PÉÆlÖ jAiÀiÁ¬Äw zÀgÀ (¥Àæw±ÀvÀ) ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ C À̧®Ä É̄̈ É Cp = gÀÆ.300

À̧ÆavÀ É̄̈ É gÀÆ.400

¯Á s̈À 30%

∴  ªÀiÁgÁl É̄̈ É SP = 
( )CP

100
100+¯Á¨sÀ%

= gÀÆ. 100
130300×

= gÀÆ. 390
∴  PÉÆlÖjAiÀiÁ¬ÄvÀ = gÀÆ.400-390 = gÀÆ.10

jAiÀiÁ¬ÄwzÀgÀ (¥Àæw±ÀvÀ) = %5.2100
400
10 =×

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.4

1. MAzÀÄ µÀnð£À À̧ÆavÀ̈ É̄ É gÀÆ.375, CzÀ£ÀÄß 15% jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ°è ªÀiÁgÁl ªÀiÁrzÀgÉ,
ªÀiÁgÁl É̄̈ É PÀAqÀÄ »r¬Äj.

2. MAzÀÄ eÉÆvÉ PÁ®ÄaÃ®UÀ¼À À̧ÆavÀ É̄̈ É gÀÆ.60 CzÀgÀ ªÀiÁgÁl É̄̈ É gÀÆ.48 DzÀgÉ.
jAiÀiÁ¬ÄwzÀgÀ (¥Àæw±ÀvÀ) PÀAqÀÄ »r¬Äj.

3. MAzÀÄ ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£ï £ÀÄß CzÀgÀ À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄, 10% jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ°è
ªÀiÁgÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. £ÀAvÀgÀ £ÀUÀzÀÄ RjÃ¢UÁV, ºÉZÀÄÑªÀj 5% jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ£ÀÄß ¤ÃqÀ̄ Á¬ÄvÀÄ.
ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£ï £À ̧ ÀÆavÀ ̈ É̄ É gÀÆ.18000 DzÀgÉ CzÀgÀ ªÀiÁgÁl ̈ É̄ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ4. MAzÀÄ AiÀÄAvÀæzÀ À̧ÆavÀ É̈̄ É gÀÆ.2800 DVzÀÄÝ, CzÀ£ÀÄß gÀÆ.2100 UÉ ªÀiÁgÁl

ªÀiÁrzÀgÉ, jAiÀiÁ¬Äw zÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ mÉÃ§¯ï ¥sÁå£ï £À À̧ÆavÀ É̄̈ É gÀÆ.840. CzÀÄ M§â a®ègÉ ªÁå¥ÁjUÉ 25%
jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ°è zÉÆgÉ¬ÄvÀÄ. D a®ègÉ ªÁå¥ÁjUÉ 15% ¯Á s̈À §gÀ®Ä, CzÀ£ÀÄß a®ègÉ
ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉUÉ ªÀiÁgÀ̈ ÉÃPÀÄ ?

6. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, vÀ£Àß ̧ ÀgÀPÀÄUÀ¼À£ÀÄß CªÀÅUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄ 50% ºÉZÁÑV, ̧ ÀÆavÀ̈ É̄ ÉAiÀÄ£ÀÄß
£ÀªÀÄÆ¢ À̧ÄvÁÛ£É. CªÀ£ÀÄ À̧gÀPÀÄUÀ¼À£ÀÄß 40% jAiÀiÁ¬Äw zÀgÀzÀ°è ªÀiÁjzÀgÉ, CªÀ¤UÉ DzÀ
¯Á s̈À CxÀªÁ ¤µÀÖzÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

7. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, gÀÆ.2500 ̧ ÀÆavÀ ̈ É̄ ÉAiÀÄ ªÉÄÃd£ÀÄß 28% jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ°è PÉÆ¼ÀÄîvÁÛ£É.
ªÉÄÃd£ÀÄß ̧ ÁUÀuÉªÀiÁqÀ®Ä gÀÆ.100 RZÁðUÀÄvÀÛzÉ. £ÀAvÀgÀ ªÉÄÃd£ÀÄß, CªÀ£ÀÄ 15% ̄ Á s̈ÀzÀ°è
ªÀiÁgÁlªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. ªÉÄÃf£À ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. M§â a®ègÉ ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, vÀAiÀiÁgÀPÀ¤AzÀ ¥Àæw µÀnðUÉ gÀÆ.175 AiÀÄAvÉ PÉÆAqÀÄ, CzÀgÀ
É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ gÀÆ.250 JAzÀÄ £ÀªÀÄÆ¢ À̧ÄvÁÛ£É. D µÀlÄðUÀ¼À£ÀÄß jAiÀiÁ¬Äw

ªÀiÁgÁlzÀ°è ªÀiÁj, C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄ 28% £ÀµÀÄÖ ̄ Á s̈À ̧ ÀA¥Á¢ À̧ÄvÁÛ£É. ºÁUÁzÀgÉ, UÁæºÀPÀ¤UÉ,
ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ ¤ÃrzÀ jAiÀiÁ¬ÄwzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8.5.3.  À̧gÀ¼À §rØ (Simple Interest)

£ÁªÀÅ ¨ÁåAQ¤AzÀ̄ ÉÆÃ, EvÀgÉ ªÀåQÛUÀ½AzÀ̄ ÉÆÃ ºÀtªÀ£ÀÄß ¸Á®ªÁV ¥ÀqÉzÀÄ, D ºÀtªÀ£ÀÄß
MAzÀÄ ¤¢üðµÀ× À̧ªÀÄAiÀÄzÀ £ÀAvÀgÀ »A¢gÀÄV À̧ÄªÁUÀ À̧é®à ºÉaÑ£À ºÀtªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ºÀtzÀ
eÉÆvÉUÉ PÉÆqÀÄªÀ ªÁUÁÝ£À ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ. KPÉAzÀgÉ ¸Á®ªÁV vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ¥ÀgÀgÀ (¨ÁåAQ£À,
¸Á® PÉÆlÖ ªÀåQÛAiÀÄ) ºÀtªÀ£ÀÄß £ÀªÀÄä C£ÀÄPÀÆ®PÁÌV §¼À¹gÀÄvÉÛÃªÉ.

»ÃUÉ ¸Á® vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ ºÀtªÀ£ÀÄß ‘C À̧®Ä’ (principal)JAzÀÆ CzÀ£ÀÄß ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘P’
JAzÀÄ ¤gÀÆ¦¸ÀÄvÉÛÃªÉ. ºÉZÁÑVPÉÆqÀÄªÀ (C¸À°VAvÀ) ºÀtªÀ£ÀÄß ‘§rØ’ (Interest) JAzÀÆ
¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘I’ JAzÀÆ ¤gÀÆ¦ À̧ÄvÉÛÃªÉ. »A¢gÀÄV¹ PÉÆqÀÄªÀ MlÄÖ ºÀt (C À̧®Ä+§rØ)
AiÀÄ£ÀÄß ‘ªÉÆvÀÛ’ (Amount) JAzÀÆ ¸ÁªÀiÁ£ÀåªÁV ‘A’ JAzÀÆ ¤gÀÆ¦ À̧ÄvÉÛÃªÉ.

CAzÀgÉ ªÉÆvÀÛ = C À̧®Ä + §rØ

A = P + I

§rØAiÀÄ£ÀÄß ºÉZÁÑV ¸Á°AiÀiÁ£À (1 ªÀµÀðPÉÌ) ±ÉÃPÀqÁzÀgÀzÀ°è ¤gÀÆ¦ À̧ÄvÉÛÃªÉ.

‘§rØ’ AiÀÄÄ, ¸Á®ªÁV vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀ C À̧®Ä (Principle) ºÀt, ¸Á®ªÀ£ÀÄß vÉUÉzÀÄPÉÆArgÀÄªÀ
‘CªÀ¢ü’ (Time) AiÀÄ ªÉÄÃ É̄ CªÀ®A©¹gÀÄvÀÛzÉ. §rØAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀgÀ̧ ÀàgÀ M¦àPÉÆArgÀÄªÀ ¸Á°AiÀiÁ£À

±ÉÃPÀqÁzÀgÀzÀ°è, É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. CAzÀgÉ R = r % = 100
r

.

CAzÀgÉ §rØ = C À̧®Ä  ×  ¸Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÁ §rØzÀgÀ  ×  CªÀ¢ü
∴  I = P.R.T
F jÃwAiÀÄ §rØAiÀÄ£ÀÄß ‘ À̧gÀ¼À§rØ’ J£ÀÄßªÉªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 8.29: F PÉ¼ÀV£À À̧AzÀ̈ sÀðUÀ¼À°è À̧gÀ¼À§rØ É̄PÁÌZÁgÀªÀiÁrj.

    P  R      T

(a) gÀÆ.8000 5% 2 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

(b) gÀÆ.20000 15% 1.5 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

¥ÀjºÁgÀ : (a) I = PRT

 = gÀÆ. 



 ×× 2

100
58000

 = gÀÆ. 800

(b) I = PRT

 = gÀÆ. 



 ××

2
3

100
1520000

  = gÀÆ.4500

GzÁºÀgÀuÉ 8.30 :  ̧ ÀgÀ¼À§rØ, ̧ Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÁ AiÀiÁªÀÅzÀgÀ°è gÀÆ.5000 C À̧®Ä 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è
gÀÆ.6050 ªÉÆvÀÛªÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è A = gÀÆ.6050  P = gÀÆ.5000  T = 3 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

∴  I = gÀÆ.  (6050 – 5000) = gÀÆ. 1050

 I = PRT CxÀªÁ
rI P T 1050

100
= × × =

7
35000

1001050r =
×

×=

∴  §rØzÀgÀ = ¸Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÁ 7  ∴  R = 7%

GzÁºÀgÀuÉ 8.31: MAzÀÄ C À̧®Ä, 4 ªÀµÀðUÀ¼À°è ̧ ÀgÀ¼À§rØ ̧ Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÁ 12 2
1
 §rØzÀgÀzÀ°è

gÀÆ.4875 DUÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, C À̧®£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è A = gÀÆ.4875,  R = 12 2
1

% =  2
25

%,

T = 4 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

I = P.R.T
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

I = gÀÆ. 





 ×× 4

200
25P  = gÀÆ. 2

P

∴  ªÉÆvÀÛ A = ` 





 +

2
PP  = ` 2

3P

CAzÀgÉ 2
3P

 =  4875  ⇒ P  = gÀÆ.3250

GzÁºÀgÀuÉ 8.32: gÀÆ.2000 £À C À̧®Ä ºÀtªÀÅ ¸Á°AiÀiÁ£À À̧gÀ¼À§rØ 14% gÀAvÉ gÀÆ.560
§rØAiÀÄ£ÀÄß JµÀÄÖ CªÀ¢üAiÀÄ°è vÀAzÀÄ PÉÆqÀÄªÀÅzÀÄ.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P = gÀÆ.2000, I = 560 R = 14%

I = P × R × T

T××=
100
142000560

142000
100560T =
×

×=∴  2 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

CAzÀgÉ, 2 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.2000 C À̧®ÄºÀtªÀÅ À̧gÀ¼À§rØ ¸Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÀ.14
gÀ zÀgÀzÀ°è gÀÆ.560 §rØUÀ½ À̧ÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.33: MAzÀÄ zÀvÀÛ C À̧®Ä ºÀtªÀÅ 4 ªÀµÀðUÀ¼À°è, gÀÆ.1300 ªÉÆvÀÛªÀÅ 7 ªÀµÀðUÀ¼À°è
ªÉÆvÀÛ gÀÆ.1525, DUÀÄªÀÅzÁzÀgÉ. ¸Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÁ À̧gÀ¼À§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß, C À̧®Ä ºÀtªÀ£ÀÄß
¤zsÀðj¹j.

¥ÀjºÁgÀ : E°è  1300 = P
100

4RP +××
......(i)

ªÀÄvÀÄÛ  1525 = P
100

7RP +××
...... (ii)

À̧«ÄÃPÀgÀt (i) £ÀÄß (ii) jAzÀ PÀ¼ÉzÁUÀ

P R 3 P R225 75
100 100
× × ×=  =

P R 75
100
× =  É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß À̧«ÄÃPÀgÀtzÀ°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

1300 = 75 × 4 + P JAzÁUÀÄªÀÅzÀÄ

⇒ P = gÀÆ.  (1300 – 300) = gÀÆ.1000
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

‘P’ AiÀÄ É̄̈ É 1000 ªÀ£ÀÄß 
P R 75
100
× =  £À°è DzÉÃ²¹zÁUÀ

1000 R 75
100

× =

75 100R 7.5%
1000

×
 = =

∴C À̧®Ä = gÀÆ.1000 À̧gÀ¼À §rØzÀgÀ 7.5%

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄªÁV

4 ªÀµÀðUÀ¼À°è£À ªÉÆvÀÛ = gÀÆ.1300

7 ªÀµÀðUÀ¼À°è£À ªÉÆvÀÛ = gÀÆ.1525

∴ 3 ªÀµÀðUÀ¼À À̧gÀ¼À §rØ = gÀÆ.225

∴ 1 ªÀµÀðPÉÌ §rØ = gÀÆ. 3
225

 = 75

∴ 1300 = P + 4 ªÀÀµÀðzÀ §rØ = P + 300

∴ P = gÀÆ. (1300 – 300)  gÀÆ. = 1000

R = %5.7
11000

10075 =
×

×

GzÁºÀgÀuÉ 8.34: MAzÀÄ C À̧®Ä ºÀtªÀÅ, À̧gÀ¼À§rØAiÀÄAvÉ 10 ªÀµÀðUÀ¼À°è ¢éUÀÄtªÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

CzÉÃ À̧gÀ¼À§rØzÀgÀzÀ°è C À̧®Ä 2 2
1

 gÀµÀÄÖ DUÀ®Ä JµÀÄÖ CªÀ¢ü É̈ÃPÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ : C À̧®Ä ºÀtªÀÅ gÀÆ.P = gÀÆ.100 DVgÀ°

T=10 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. A=gÀÆ.200

CAzÀgÉ. 10 ªÀµÀðUÀ¼À §rØ gÀÆ.100

R
R 10

100
10100100 =××=∴

FUÀ P = gÀÆ.100 R=10% A=gÀÆ.250

∴  I = A-P = gÀÆ.250-gÀÆ.100=gÀÆ.150

∴  I = P.R.T.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

T
T 10

100
10100150 =××=

15
10

150 ==T  ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

∴  15 ªÀµÀðUÀ¼À°è C À̧°£À ªÉÆvÀÛªÀÅ 2 2
1

  gÀµÁÖUÀÄªÀÅzÀÄ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.35: M§â ªÀåQÛAiÀÄÄ vÀ£Àß°ègÀÄªÀ gÀÆ.70,000 UÀ¼À°è gÀÆ.30,000£ÀÄß 4% ¸Á°AiÀiÁ£À
§rØzÀgÀzÀ®Æè, gÀÆ.20,000 ªÀ£ÀÄß ̧ Á°AiÀiÁ£À 3% §rØzÀgÀzÀ®Æè MAzÀÄ ªÀµÀðPÉÌ ¤ªÉÃ±À ªÀiÁgÀÄªÀ£ÀÄ
(Invest) ºÁUÁzÀgÉ, G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀzÀgÀzÀ°è ¤ªÉÃ±À ªÀiÁjzÀgÉ CªÀ¤UÉ MlÄÖ ªÉÆvÀÛzÀ
5% gÀµÀÄÖ §rØ§gÀÄªÀÅzÀÄ.

¥ÀjºÁgÀ : MlÄÖ ªÉÆvÀÛ gÀÆ.70,000

MlÄÖ ªÉÆvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À §rØ ¸Á°AiÀiÁ£À 5% zÀgÀzÀ°è

= gÀÆ. 1
100

570,000 ××

= gÀÆ.3500

gÀÆ.30000 zÀ ªÉÄÃ É̄ 4% zÀgÀzÀ°è §rØ

= gÀÆ. 1
100

430000 ××

= gÀÆ. 1200

gÀÆ.20,000 zÀ ªÉÄÃ É̄ 3% zÀgÀzÀ°è §rØ

= gÀÆ. 1
100

320000 ××

= gÀÆ.600

G½zÀ ºÀt gÀÆ.20000 zÀ ªÉÄÃ°£À §rØ

= gÀÆ. (3500 – 1200 – 600)

= gÀÆ. 1700

8.5%
20000

1001700Ror  1
100
R200001700 =×=××=∴

ªÀåQÛAiÀÄÄ G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À 8.5% zÀgÀzÀ°è 1 ªÀµÀðPÉÌ ¤ªÉÃ² À̧̈ ÉÃPÀÄ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.5

1. gÀªÀiÁ¼ÀÄ, vÀ£Àß Ȩ́ßÃ»vÉ¬ÄAzÀ gÀÆ.14,000 UÀ¼À£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À 8% À̧gÀ¼À§rØzÀgÀzÀ°è 2
ªÀµÀðPÁÌV ̧ Á®ªÁV ¥ÀqÉzÀ¼ÀÄ. CªÀ¢üAiÀÄ £ÀAvÀgÀ CªÀ¼ÀÄ »A¢gÀÄV¹zÀ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÉµÀÄÖ?
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 2. gÀªÉÄÃ±À£ÀÄ MAzÀÄ ºÀtPÁ À̧Ä À̧A Ȩ́ÜAiÀÄ°è gÀÆ.15600 £ÀÄß oÉÃªÀtÂAiÀiÁV vÉÆqÀV¹zÀ£ÀÄ.

À̧A Ȩ́ÜAiÀÄÄ ¸Á°AiÀiÁ£À 8% À̧gÀ¼À§rØ ¤ÃrzÀgÉ 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀªÉÄÃ±À£ÀÄ UÀ½¹zÀ §rØAiÀÄ
ºÀtªÉµÀÄÖ?

3. £À«Ã£À£ÀÄ MlÄÖ gÀÆ.25000 UÀ¼À£ÀÄß vÀ£Àß E§âgÀÄ Ȩ́ßÃ»vÀgÀÄUÀ½UÉ ¸Á®ªÁV PÉÆlÖ£ÀÄ.
M§â̧ ÉßÃ»vÀ¤UÉ gÀÆ.10000 ªÀ£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À 10% zÀgÀ zÀAvÉAiÀÄÆ, G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß
E£ÉÆß§â¤UÉ ̧ Á°AiÀiÁ£À 12% zÀgÀzÀ°è ̧ Á® PÉÆnÖzÀÝgÉ, CªÀ¤UÉ 2 ªÀµÀðUÀ¼À°è zÉÆgÉAiÀÄÄªÀ
§rØºÀtªÉµÀÄÖ?

4. ±Á°¤ AiÀÄÄ gÀÆ.29000 ªÀ£ÀÄß MAzÀÄ ºÀtPÁ À̧Ä ̧ ÀA Ȩ́ÜAiÀÄ°è 3 ªÀµÀðPÉÌ oÉÃªÀtÂ ºÀÆrzÀgÉ,
CªÀ½UÉ CªÀ¢üAiÀÄ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è gÀÆ.38570 gÀÆ. zÉÆgÉ¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ ¸Á°AiÀiÁ£À
À̧gÀ¼À §rØzÀgÀ JµÀÄÖ?

5. MAzÀÄ C À̧®Ä ºÀtªÀÅ ¸Á°AiÀiÁ£À 10% À̧gÀ¼À§rØzÀgÀzÀ°è JµÀÄÖ CªÀ¢üAiÀÄ°è C À̧°£À 5
2

À̧gÀ¼À §rØAiÀÄ£ÀÄß UÀ½ À̧ÄªÀÅzÀÄ?

6. AiÀiÁªÀ §rØzÀgÀzÀ°è 5 ªÀµÀðUÀ¼À°è À̧gÀ¼À§rØAiÀÄÄ C À̧°£À CzsÀðzÀµÁÖUÀÄªÀÅzÀÄ?

7. MAzÀÄ C À̧°£À ºÀtªÀÅ 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.1265 ªÉÆvÀÛªÀÇ 6 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.1430
ªÉÆvÀÛªÀÇ DzÀgÉ, C À̧®Ä ªÀÄvÀÄÛ ±ÉÃPÀqÁ À̧gÀ¼À §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. MAzÀÄ ªÀµÀðPÉÌ ¤ªÉÃ²¹zÀ (Invested) gÀÆ.75,000 gÀ ¥ÉÊQ gÀÆ.30000 ªÀ£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À
5% À̧gÀ¼À§rØAiÀÄAvÉ, gÀÆ.24000ªÀ£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À 4% zÀgÀzÀ°è ¤ªÉÃ² À̧̄ ÁVzÉ. G½zÀ
ºÀtªÀ£ÀÄß AiÀiÁªÀ ¸Á°AiÀiÁ£À À̧gÀ¼À§rØzÀgÀzÀ°è ¤ªÉÃ²¹zÀgÉ, MlÄÖ C À̧°£À ªÉÄÃ É̄ 6%
À̧gÀ¼À §rØ §AzÀAvÁUÀÄªÀÅzÀÄ?

9. MAzÀÄ C À̧®Ä ºÀtªÀÅ 8 ªÀµÀðUÀ¼À°è ¢éUÀÄt ªÉÆvÀÛªÁUÀÄªÀÅzÀÄ. CzÉÃ §rØzÀgÀzÀ°è JµÀÄÖ
CªÀ¢üUÉ ªÉÆvÀÛªÀÅ C À̧°£À £Á®ÌgÀµÁÖUÀÄªÀÅzÀÄ?

10. F PÉ¼ÀV£À AiÀiÁªÀÅzÀgÀ°è À̧A¥Á¢¹zÀ §rØ ºÉZÁÑVgÀÄªÀÅzÀÄ?

a) ¸Á°AiÀiÁ£À 4% zÀgÀzÀ°è 5 ªÀµÀðPÉÌ gÀÆ.5000 ¤ªÉÃ±À (deposit)

b) ¸Á°AiÀiÁ£À 5% zÀgÀzÀ°è 6 ªÀµÀðPÉÌ gÀÆ.4000 ¤ªÉÃ±À (deposit)

8.5.4 ZÀPÀæ §rØ

»A¢£À ¥ÀoÀå s̈ÁUÀzÀ°è £ÁªÀÅ À̧gÀ¼À§rØAiÀÄ §UÉÎ w½zÀÄPÉÆAqÉªÀÅ. ¸Á®zÀ ¥ÀÆtð CªÀ¢üUÉ,
§rØAiÀÄ C À̧°£À ªÉÄÃ É̄ (on principal) É̄PÁÌZÁgÀªÀiÁrzÁUÀ. CzÀ£ÀÄß À̧gÀ¼À§rØ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

À̧gÀ¼À §rØ I = P × R × T

DzÀgÉ, MAzÀÄ ¤²ÑvÀ CªÀ¢üAiÀÄ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ §rØAiÀÄÄ À̧AzÁAiÀÄªÁUÀ¢zÀÝ°è, D
§rØAiÀÄÄ C À̧°UÉ Ȩ́Ã¥ÀðqÉAiÀiÁV, ªÀÄÄA¢£À CªÀ¢üUÉ §rØAiÀÄÄ £ÀÆvÀ£À C À̧°£À ªÉÄÃ É̄, É̄PÁÌZÁgÀ
ªÀiÁqÀ̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ. F jÃwAiÀÄ §rØ É̄PÁÌZÁgÀªÀ£ÀÄß ZÀPÀæ§rØ (compound interest) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀªÀÄÆ® C À̧°UÉ (principal) §rØAiÀÄ£ÀÄß Ȩ́Ãj À̧ÄªÀ CªÀ¢üAiÀÄ CAvÀgÀªÀ£ÀÄß DªÀvÀð£À CªÀ¢ü

(conversion period) J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

DªÀvÀð£À CªÀ¢üAiÀÄÄ, 1 ªÀµÀðªÁUÀ§ºÀÄzÀÄ, 6 wAUÀ¼ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ CxÀªÁ 3 wAUÀ¼ÁUÀ§ºÀÄzÀÄ,
DUÀ ZÀPÀæ§rØAiÀÄÄ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV ªÁ¶ðPÀ, CzsÀðªÁ¶ðPÀ CxÀªÁ vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀwðvÀ §rØ
J£ÀÄßªÉªÀÅ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.36: gÀÆ.2000 C À̧°£À ªÉÄÃ É̄ ¸Á°AiÀiÁ£À 10% zÀgÀzÀ°è, ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°è
(compounded annually) 2 ªÀµÀðPÁÌUÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P = gÀÆ.2000 ªÀÄvÀÄÛ R=10%

∴ ¥ÀæxÀªÀÄ DªÀvÀð£À CªÀ¢ü UÉ §rØ (¥ÀæxÀªÀÄ ªÀµÀð)

   = gÀÆ. 2000 × 100
10

 × 1  = gÀÆ.200

∴ ¢éwÃAiÀÄ ªÀµÀðPÉÌ C À̧®Ä (CxÀªÁ ¢éwÃAiÀÄ/JgÀqÀ£ÉAiÀÄ DªÀvÀð£À CªÀ¢ü)

   = gÀÆ.2000+200 = gÀÆ.2200

∴ JgÀqÀ£ÉÃ CªÀ¢üUÉ §rØ = gÀÆ.  2200 × 100
10

 × 1  = gÀÆ.220

∴ JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ CAvÀåzÀ ªÉÆvÀÛ gÀÆ.2200 + 220 = gÀÆ.2420

∴ MlÄÖ §rØ JgÀqÀÄ ªÀµÀðPÉÌ = gÀÆ.2420 - gÀÆ.2000

= gÀÆ.420
∴ ZÀPÀæ§rØ = gÀÆ.420

CAzÀgÉ ZÀPÀæ§rØAiÀÄ É̄PÁÌZÁgÀzÀ°è, ¥Àæw DªÀvÀð£À CªÀ¢üAiÀÄ CAvÀåzÀ°è §rØAiÀÄ£ÀÄß
C À̧°UÉ ̧ ÉÃj¹, D £ÀÆvÀ£À C À̧°£À ªÉÄÃ É̄ ªÀÄÄA¢£À CªÀ¢üUÉ §rØAiÀÄ£ÀÄß ̄ ÉPÁÌZÁgÀ
ªÀiÁqÀÄvÉÛÃªÉ.

8.5.4.1 ZÀPÀæ§rØ É̄PÁÌZÁgÀPÁÌV À̧ÆvÀæ

C À̧®Ä ‘p’ AiÀÄ£ÀÄß ‘n’ ªÀµÀðUÀ½UÉ r% §rØzÀgÀzÀ°è ¸Á®ªÁV ¥ÀqÉzÉªÀÅ JAzÀÄPÉÆ¼ÉÆîÃt.

¥ÀæxÀªÀÄ ªÀµÀðPÉÌ §rØ = P × 100
r

 × 1 = 100
Pr

¥ÀæxÀªÀÄ ªÀµÀðzÀ ªÉÆvÀÛ = JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ C À̧®Ä

= 





 +

100
r1P
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ §rØ = 





 +

100
r1P  × 100

r
 × 1

= 





 +

100
r1.

100
Pr

JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ ªÉÆvÀÛ = 
r Pr rP 1+ + 1+

100 100 100
   
   
   

r r= P 1+ 1+
100 100

  
  
  

= 
2

100
r1P 





 +

EzÉÃ jÃwAiÀÄ°è ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ ªÉÆvÀÛ = 
3

100
r1P 





 +  »ÃUÉAiÉÄÃ

ªÀÄÆzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ.

‘n’ ªÀµÀðzÀ£ÀAvÀgÀzÀ ªÉÆvÀÛ = 
n

100
r1P 





 +   ‘A’ JA§ÄzÀÄ ªÉÆvÀÛ ªÀÄvÀÄÛ ‘R’

JA§ÄzÀÄ ‘r’ DzÀgÉ A = P(1 + R)n = 
n

100
r1P 





 +

ZÀPÀÌ§rØ = A-P = P(1 + R)n = P

= P[(1 + R)n –1] = 











−






 + 1

100
r1P

n

UÀªÀÄ¤¹ : ¥ÀæxÀªÀÄ DªÀvÀð£À CªÀ¢üAiÀÄ°è ̧ ÀgÀ¼À§rØ ªÀÄvÀÄÛ ZÀPÀæ§rØUÀ¼ÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁVgÀÄvÀÛªÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.37: gÀÆ.20,000 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄, 3 ªÀµÀðUÀ½UÉ ¸Á°AiÀiÁ£À 5% §rØzÀgÀzÀ°è,
ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀAvÉ, ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P = gÀÆ.20000, R = 5% n = 3

∴ CI ZÀPÀæ§rØ = P[(1 + R)n –1]

= ` 20000 











−






 + 1

100
51

3

= 20,000











−






 1

20
21 3
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

= 



 −×

8000
8000926120000  = gÀÆ. 3150.50

GzÁºÀgÀuÉ 8.38: gÀÆ.20000 ºÀtzÀªÉÄÃ É̄, 1.5 ªÀµÀðUÀ½UÉ ¸Á°AiÀiÁ£À 10% §rØzÀgÀzÀ°è
CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è (Semi annually) ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P= gÀÆ.20000, R= 10%, (per annum) ¸Á°AiÀiÁ£À

  = 5% CzsÀðªÀµÀðPÉÌ

n = 1 2
1

 ªÀµÀð = 3 CzsÀðªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

∴ ZÀPÀæ§rØ =  CI = P[(1 + R)n –1]

= 











−






 + 1

100
5120,000

3

=  



 −× 1
8000
926120,000  =  gÀÆ.3152.50

GzÁºÀgÀuÉ 8.39: gÀÆ.20000 UÀ½UÉ, 9 wAUÀ¼ÀÄUÀ½UÉ, ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ
DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è (quarterly) ZÀPÀæ§rØ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P  = gÀÆ.20000, R= 4%, (per annum) ¸Á°AiÀiÁ£À

   = 1% KPÀZÀvÀÄxÀðªÀµÀðPÉÌ (quarterly)

n = 3/4 ªÀµÀð = 3 KPÀZÀvÀÄxÀðUÀ¼ÀÄ
∴ ZÀPÀæ§rØ =  P[(1 + R)n –1]

= gÀÆ. 











−






 + 1

100
1120,000

3

= gÀÆ. 20,000 × 











−






 1
100
101 3

= gÀÆ. 
3030120000

100 100 100
×

× ×
= gÀÆ. 606.02

GzÁºÀgÀuÉ 8.40: gÀÆ.12000 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄, ¸Á°AiÀiÁ£À 10% §rØzÀgÀzÀ°è  ªÀµÀðPÉÌ ªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀð£ÀzÀAvÉ, DUÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ ¥ÀjºÁgÀ : E°è P= gÀÆ.12000, R= 10%, n = 1 1/2 ªÀµÀðUÀ¼ÀÆ

ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀªÁzÀÝjAzÀ 1 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ ªÉÆvÀÛªÀÅ
1

100
R1PA 






 +=  = 

1

100
10112000 






 +×

A =  10
1112000×  =  gÀÆ. 13200

∴ ªÀÄÄA¢£À 6 wAUÀ¼ÀÄUÀ½UÉ C À̧®Ä = gÀÆ.13200

§rØzÀgÀÀ R = %5%
2

10 =

∴  A = gÀÆ. 
1

100
5113200 






 +  =  gÀÆ. 20

2113200 ×  gÀÆ. 13860

∴ 1 1/2 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ ªÉÆvÀÛ gÀÆ.13860

ZÀPÀæ§rØ = A - P gÀÆ.13860-12000

= gÀÆ.1860

UÀªÀÄ¤¹ : 1 1/2 ªÀµÀðzÀ PÉÆ£ÉAiÀÄ°è£À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß »ÃUÀÆ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

A = gÀÆ. 
11

100
51

100
101 12000 






 +






 +

GzÁºÀgÀuÉ 8.41:  gÀÆ. 15625 ºÀtªÀÅ, ªÀÄÆgÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.17576 ªÉÆvÀÛªÁUÀ®Ä, ªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀð£ÀzÀ°è ¸Á°AiÀiÁ£À §rØzÀgÀ J¶ÖgÀ̈ ÉÃPÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ : E°è A= 17576 P=15625 n= 3 R=r% ¸Á°AiÀiÁ£À
3r17576 15625 1

100
 ∴ = + 
 

3r17576 15625 1
100

 ∴ = + 
 

33

25
26

15625
17576

100
1 






==






 +∴ r

25
26

100
1 =+∴ r

  25
11

25
26

100
=−=

r
  4

25
100 == r

%4=∴ R ¸Á°AiÀiÁ£À



 233

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 8.42 :  gÀÆ. 8000 ºÀtªÀÅ, ̧ Á°AiÀiÁ£À 10% §rØzÀgÀzÀ°è CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è

gÀÆ.9261 ªÉÆvÀÛªÁUÀ®Ä JµÀÄÖ PÁ¯ÁªÀ¢ü É̈ÃPÀÄ?

¥ÀjºÁgÀ : E°è A= 9261 P=gÀÆ.8000

n=‘x’ CzsÀðªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

§rØzÀgÀ : R = ¸Á°AiÀiÁ£À 10%

 = CzsÀðªÁ¶ðPÀ 5%
x







 +=∴

100
518009261

xx







=













=

20
21

20
21

20
21

8000
9261 3

 3= x

PÁ¯ÁªÀ¢ü 3 CzsÀðªÀµÀðUÀ¼ÀÄ = 2
11  ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ

GzÁºÀgÀuÉ 8.43 : gÀÆ. 24000 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄ ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è 1 1/2 ªÀµÀðUÀ½UÉ,
DUÀÄªÀ À̧gÀ¼À§rØ ªÀÄvÀÄÛ ZÀPÀæ§rØUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÉÃ£ÀÄ? ZÀPÀæ§rØAiÀÄ DªÀvÀð£À CªÀ¢ü CzsÀðªÀµÀð.

¥ÀjºÁgÀ : E°è P = gÀÆ. 24000  R = ¸Á°AiÀiÁ£À 4%

T =  1 2
1

 = 2
3
ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ. R = CzsÀðªÀµÀðPÉÌ 2%

À̧gÀ¼À §rØ =  P × R × T

= gÀÆ. 2
3

100
424000 ××

= gÀÆ. 1440.

ZÀPÀæ§rØUÁV : A = 

















 +

n

100
R1P

  A  =  gÀÆ. 

















 +

3

100
2124000

    = gÀÆ. 
3

50
5124000 








         = gÀÆ. 505050
51515124000

××
×××
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ = gÀÆ.25468.99 / gÀÆ.25469

ZÀPÀæ§rØ : = 

= gÀÆ. 25469 - 24000

= gÀÆ.1469

À̧gÀ¼À§rØ ZÀPÀæ§rØUÀ¼À ªÀåvÁå À̧.

 CI  - SI = gÀÆ. 1469-1400

 = gÀÆ. 69

GzÁºÀgÀuÉ 8.44: MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è 1 1/2  ªÀµÀðUÀ½UÉ,
ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è ZÀPÀæ§rØUÁV vÉÆqÀV¹zÉ. DªÀvÀð£À CªÀ¢ü CzsÀðªÁ¶ðPÀªÁVzÀÝgÉ, gÀÆ.20.40
ºÉZÀÄÑ ZÀPÀæ§rØ §gÀÄwÛvÀÄÛ. ºÁUÁzÀgÉ vÉÆqÀV¹zÀ ºÀtªÉµÀÄÖ ?

¥ÀjºÁgÀ : vÉÆqÀV¹zÀ ªÉÆvÀÛ gÀÆ. ‘x’ DVgÀ°.

E°è R = 4% ¸Á°AiÀiÁ£À §rØ.

   = 2% CzsÀðªÁ¶ðPÀ.

ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ «µÀAiÀÄzÀ°è.

A =  gÀÆ.

  = xx
1250
1326

50
51

25
26 =×

JgÀqÀ£ÉÃ «µÀAiÀÄzÀ°è.

A =  gÀÆ. 
3

100
21 






 +x

  = gÀÆ. 
3

50
51







x

  = gÀÆ. x
125000
132651

JgÀqÀÄ ªÀÄvÀÄÛ ªÉÆzÀ°£À ªÀåvÁå À̧ = xx
1250
1326

125000
132651 −

125000
51x=
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

100
2040

125000
51 =∴ x

= x  gÀÆ.
51

12500
100
2040 ×

= gÀÆ. 50000
∴ vÉÆqÀV¹zÀ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛ gÀÆ.50000

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.6

1. gÀÆ.15625 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄, ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è, ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£À zÀ°è, 3
ªÀµÀðUÀ½UÁUÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. gÀÆ.15625 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄, ¸Á°AiÀiÁ£À 8% §rØzÀgÀzÀ°è, CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è,
1 1/2 ªÀµÀðPÉÌ DUÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj.

3. gÀÆ.16000 ºÀtzÀ ªÉÄÃ É̄, ¸Á°AiÀiÁ£À 20% §rØzÀgÀzÀ°è vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀzÀAvÉ, 9
wAUÀ½UÁUÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØ É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj.

4. ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀAvÉ, ¸Á°AiÀiÁ£À 5% §rØzÀgÀzÀ°è, 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è AiÀiÁªÀ ºÀtªÀÅ
gÀÆ.27783 ªÉÆvÀÛªÁUÀÄªÀÅzÀÄ ?

5. gÀÆ.30000 ºÀtzÀ ªÉÄÃ¯É, 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è, ¸Á°AiÀiÁ£À 10% §rØzÀgÀzÀ°è ªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀð£ÀzÀAvÉ, À̧gÀ¼À§rØ, ZÀPÀæ§rØUÀ¼À°è£À ªÀåvÁå À̧ªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6. MAzÀÄ ªÉÆvÀÛzÀ ºÀtzÀ ªÉÄÃ°£À, ¸Á°AiÀiÁ£À 8% §rØzÀgÀzÀ°è 1 1/2 ªÀµÀðUÀ½UÁUÀÄªÀ
À̧gÀ¼À§rØ ºÁUÀÆ ZÀPÀæ§rØUÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ gÀÆ.228, DzÀgÉ ªÀÄÆ® ºÀt PÀAqÀÄ»r¬Äj.

ZÀPÀæ§rØAiÀÄ DªÀvÀð£À CªÀ¢ü, CzsÀðªÀµÀð.

7. MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß, 9 wAUÀ¼ÀÄUÀ¼ÀªÀgÉUÉ, ̧ Á°AiÀiÁ£À 20% §rØzÀgÀzÀ°è, CzsÀðªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀð£ÀzÀ°è vÉÆqÀV¹zÁUÀ §gÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØAiÀÄÄ, CzÀ£ÉßÃ vÉæÈªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è
vÉÆqÀV¹zÁUÀ §gÀÄªÀ ZÀPÀæ§rØVAvÀ®Æ gÀÆ.210 PÀrªÉÄAiÀiÁVzÀÝgÉ, vÉÆqÀV¹zÀ ºÀtzÀ
ªÉÆvÀÛªÉµÀÄÖ ?

8. gÀÆ.15625 ºÀtªÀÅ ¸Á°AiÀiÁ£À 8% §rØzÀgÀzÀ°è, CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è, JµÀÄÖ
À̧ªÀÄAiÀÄzÀ°è gÀÆ.17576 ªÉÆvÀÛªÁUÀÄªÀÅzÀÄ ?

9. gÀÆ.4000 ºÀtPÉÌ, 9 wAUÀ¼ÀÄUÀ¼À°è vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è gÀÆ.630.50 ZÀPÀæ§rØAiÀiÁzÀgÉ
§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀÅ ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è 2 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.17640 ªÀÄvÀÄÛ 3
ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.18522 DUÀÄªÀÅzÀÄ. §rØzÀgÀªÀÅ MAzÉÃ DVzÀÝgÉ, ªÀÄÆ® ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
ªÀÄvÀÄÛ §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 8.5.5. ªÀÈ¢Þ ªÀÄvÀÄÛ E½PÉ ( À̧ªÀPÀ½) zÀg À

£ÁªÀÅ £ÀªÀÄä ¢£À ¤vÀåzÀ fÃªÀ£ÀzÀ°è, d£À̧ ÀASÁå ªÀÈ¢Þ, É̈¼ÉªÀÈ¢Þ, ªÉÊgÁtÄUÀ¼À ªÀÈ¢Þ ºÁUÀÆ
AiÀÄAvÀæUÀ¼À ªÀiË®å E½PÉ, ( À̧ªÀPÀ½), PÀlÖqÀUÀ¼À ªÀiË®å E½PÉ (depreciation) §UÉÎ PÉÃ¼ÀÄwÛgÀÄvÉÛÃªÉ.
ªÀÈ¢Þ ºÁUÀÆ À̧ªÀPÀ½ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ZÀPÀæ§rØAiÀÄ À̧ÆvÀæ À̧ºÁAiÀÄ¢AzÀ ©r À̧§ºÀÄzÀÄ.

V0 JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ ªÀiË®åªÁzÀgÉ ªÀÄvÀÄÛ

Vn JA§ÄzÀÄ ‘n’ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À £ÀAvÀgÀzÀ ªÀiË®åªÁzÀgÉ, ºÁUÀÆ ªÀÈ¢Þ/ À̧ªÀPÀ½, (D CªÀ¢üAiÀÄ) zÀgÀ
‘r’ DzÁUÀ £ÁªÀÅ

n

on 100
r1VV 





 +=  ªÀÈ¢ÞAiÀÄ®Æè

n

on 100
r–1VV 





=  À̧ªÀPÀ½AiÀÄ®Æè §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

ªÀÈ¢ÞzÀgÀ/ À̧ªÀPÀ½zÀgÀUÀ¼ÀÄ ¥Àæw DªÀvÀð£À CªÀ¢üUÉ §zÀ̄ ÁUÀÄwÛzÀÝgÉ.

....
100
r1

100
r1

100
r1VV 321

on 





 +





 +





 +=   ªÀÈ¢ÞUÉ

....
100
r–1

100
r–1

100
r1VV 321

on 



















 −=   À̧ªÀPÀ½UÉ JAzÀÄ §gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ½AzÀ ªÉÄÃ°£À ¥ÀjPÀ®à£ÉUÀ¼À£ÀÄß «±ÀzÀ¥Àr¹PÉÆ¼ÉÆîÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 8.45 : MAzÀÄ £ÀUÀgÀzÀ d£À̧ ÀASÉå 9765625 EzÉ. d£À̧ ÀASÉå ªÀÈ¢ÞzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À
4% ªÁzÀgÉ, 3 ªÀµÀðUÀ¼À£ÀAvÀgÀ £ÀUÀgÀzÀ d£À̧ ÀASÉå JµÁÖVgÀÄªÀÅzÀÄ ?

¥ÀjºÁgÀ : E°è V0 = 9765625

 r = 4% ¸Á°AiÀiÁ£À

n = À̧ªÀÄAiÀÄ=3 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ
n

n 0
rV V 1

100
 ∴ = + 
 

 
3

3 100
419765625V   



 +=∴

3

25
269765625 






×=  = 10985000.

CAzÀgÉ D£ÀUÀgÀzÀ d£À̧ ÀASÉå 3 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ 1,09,85,000 DVgÀÄªÀÅzÀÄ.



 237

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀGzÁºÀgÀuÉ 8.46 : MAzÀÄ PÁj£À É̄̈ É, CzÀ£ÀÄß PÉÆAqÁUÀ gÀÆ.3,50,000 E¢ÝvÀÄ. E½PÉAiÀÄzÀgÀ

( À̧ªÀPÀ½zÀgÀ), ªÉÆzÀ® ªÀµÀð 15% £ÀAvÀgÀ ªÀµÀðUÀ½UÉ 10% £ÀAvÉ EzÀÝgÉ, 3 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ
PÁj£À É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : E°è V0 = gÀÆ.3,50,000  %10%,10%,15 321 === rrr

31 2
3 0

rr rV V 1 1 1
100 100 100

   ∴ = − − −   
   

  = gÀÆ. 





 −





 −





 −

100
101

100
101

100
151350000

  = gÀÆ. 10
9

10
9

20
17350000 ×××

  = gÀÆ. 2,40,975

3 ªÀµÀðzÀ £ÀAvÀgÀ PÁj£À É̄̈ É gÀÆ. 2,40,975.

GzÁºÀgÀuÉ 8.47: MAzÀÄ VqÀªÀÅ, ¥Àæw wAUÀ¼ÀÆ, wAUÀ¼À ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ JvÀÛgÀzÀ 2% gÀµÀÄÖ ªÀÈ¢ÞAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ.
VqÀzÀ JvÀÛgÀ d£ÀªÀj 2008 £À ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è 1.2 «ÄÃlgï EzÀÝgÉ, K¦ǣ ï 2008 gÀ ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è
CzÀgÀ JvÀÛgÀªÀ£ÀÄß (3 zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀUÀ¼ÀªÀgÉUÉ CAzÁf¹) PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : V0 = 1.2 «ÄÃlgï  3%,2 == nr

3

03 100
1 






 +=∴ r

VV

    
3

100
212.1 






 +=

  
3

50
512.1 






×=   = 1.273 «ÄÃlgï

CAzÀgÉ VqÀzÀ JvÀÛgÀ K¦ǣ ï ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è 1.273 «ÄÃlgï EgÀÄvÀÛzÉ.

GzÁºÀgÀuÉ 8.48 : ªÉÊgÁtÄUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄÄ OµÀ¢üAiÀÄ ¥Àæ̈ sÁªÀ¢AzÀ UÀAmÉUÉ 5% zÀgÀzÀ°è
E½AiÀÄÄªÀÅzÀÄ, É̈½UÉÎ 11 UÀAmÉ À̧ªÀÄAiÀÄzÀ°è ªÉÊgÁtÄUÀ¼À À̧ASÉå 2.3 × 107, DzÀgÉ CzÉÃ¢£À
ªÀÄzÁåºÀß 1 UÀAmÉUÉ ªÉÊgÁtÄUÀ¼À À̧ASÉå PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : Vo = 2.3 × 107, r = 5%, n =2 UÀAmÉUÀ¼ÀÄ

( )27
2

7
2 95.0103.2

100
51103.2 ××=






 −×=V

= 2.076 × 107    ªÀÄzÁåºÀß 1 UÀAmÉUÉ ªÉÊgÁtÄUÀ¼À À̧ASÉå 2.076 × 107
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 8.7

1. MAzÀÄ £ÀUÀgÀzÀ d£À̧ ÀASÉå 2,81,250 EzÉ. d£À̧ ÀASÉå ªÀÈ¢ÞzÀgÀ ªÁ¶ðPÀ 4% DzÀgÉ, 3
ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ, D £ÀUÀgÀzÀ d£À̧ ÀASÉå J¶ÖgÀÄªÀÅzÀÄ?

2. d£ÀªÀj 2005 £À°è MAzÀÄ PÁj£À ̈ É̄ É gÀÆ.4,36,000 EvÀÄÛ, CzÀgÀ ªÀiË®åªÀÅ ªÉÆzÀ®£ÉAiÀÄ
ªÀµÀð 15% E½PÉ ºÁUÀÆ ªÀÄÄA¢£À ¥Àæw ªÀµÀðUÀ¼À°è ±ÉÃ10% E½PÉ DzÀgÉ, d£ÀªÀj 2008
gÀ°è PÁj£À É̄̈ É JµÀÄÖ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3. EAzÀÄ MAzÀÄ AiÀÄAvÀæzÀ É̄̈ É gÀÆ.3,60,000 EzÉ. CzÀgÀ É̄̈ ÉAiÀÄÄ ªÉÆzÀ® ªÀµÀð 12%
E½PÉAiÀiÁV, ªÀÄÄA¢£À ¥ÀæwªÀµÀðzÀ®Æè 8% E½PÉAiÀiÁUÀÄwÛzÀÝgÉ 3 ªÀµÀðUÀ¼À £ÀAvÀgÀ D
AiÀÄAvÀæzÀ É̄̈ ÉAiÀÄ°è DzÀ E½PÉ JµÀÄÖ?

4. UÉÆ§âgÀ ºÁPÀÄªÀÅzÀjAzÀ MAzÀÄ É̈¼ÉAiÀÄ E¼ÀÄªÀjAiÀÄÄ ªÉÆzÀ®£ÉÃ ªÀµÀð 10% JgÀqÀ£ÉÃ
ªÀµÀð 5% ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀµÀð 4% ªÀÈ¢Þ¸Á¢ü̧ ÀÄvÀÛzÉ. 2005 ªÀµÀðzÀ°è E¼ÀÄªÀjAiÀÄÄ
¥Àæw ºÉPÉÖÃjUÉ 3.5 l£ÀÄßUÀ¼ÁzÀgÉ 2008 gÀ°è É̈¼ÉAiÀÄ E¼ÀÄªÀjAiÀÄ£ÀÄß ¥Àæw ºÉPÉÖÃjUÉ JµÀÄÖ
JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. OµÀ¢üAiÀÄ ¥Àæ̈ sÁªÀ¢AzÁV, ªÉÊgÁtÄUÀ¼À ̧ ÀASÉåAiÀÄÄ ¥ÀæwUÀAmÉUÉ 4% zÀgÀzÀ°è PÀrªÉÄAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ.
¢£ÀzÀ É̈½UÉÎ 9 UÀAmÉ ªÉÃ¼ÉAiÀÄ°è ªÉÊgÁtÄUÀ¼À À̧ASÉå 8105.3 ×  EzÀÝgÉ, CzÉÃ ¢£ÀzÀ

É̈½UÉÎ 11 UÀAmÉUÉ J¶ÖgÀÄvÀÛzÉ JAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6. 3 ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ, MAzÀÄ UÁæªÀÄzÀ d£À̧ ÀASÉå 50,000 E¢ÝvÀÄ. £ÀAvÀgÀ ªÉÆzÀ® ªÀµÀð
d£À̧ ÀASÉåAiÀÄÄ 5% ªÀÈ¢ÞAiÀiÁAiÀÄÄÛ, JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀð ¸ÁAPÁæ«ÄPÀ gÉÆÃUÀzÀ ¥sÀ®ªÁV,
d£À̧ ÀASÉå 10% PÀÄ¹¬ÄvÀÄ. (PÀrªÉÄAiÀiÁAiÀÄÄÛ) £ÀAvÀgÀ ªÀÄÆgÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ°è d£À̧ ÀASÁå
ªÀÈ¢ÞzÀgÀ 4% DAiÀÄÄÛ. ºÁUÁzÀgÉ UÁæªÀÄzÀ FV£À d£À̧ ÀASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• ±ÉÃPÀqÁ JAzÀgÉ £ÀÆgÀPÉÌ JAzÀxÀð

• ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß, zÀ±ÀªÀiÁA±ÀªÁVAiÀÄÆ, ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁVAiÀÄÆ, ªÀÄvÀÄÛ «¯ÉÆÃªÀÄªÁV
§gÉAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

• ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß, ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁV §gÉAiÀÄ®Ä, % vÉUÉzÀÄ ̧ ÀASÉåAiÀÄ£ÀÄß 100 jAzÀ ̈ sÁV À̧ÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ ªÉÆzÀ®Ä ©ü£ÀßgÁ²AiÀÄ£ÀÄß 100 jAzÀ UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.
À̧gÀ½ÃPÀj¹, % §gÉAiÀÄÄvÉÛÃªÉ.

• MAzÀÄ À̧ASÉå CxÀªÁ gÁ²AiÀÄ, ¤¢ðµÀ× ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ PÀAqÀÄ»rAiÀÄ®Ä, ±ÉÃPÀqÁªÁgÀ£ÀÄß
©ü£ÀßgÁ² CxÀªÁ zÀ±ÀªÀiÁA±ÀPÉÌ ¥ÀjªÀwð¹ À̧ASÉå CxÀªÁ gÁ²¬ÄAzÀ UÀÄtÂ̧ ÀÄvÉÛÃªÉ.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ• ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄ, C À̧®Ä É̄̈ ÉVAvÀ ºÉZÁÑVzÁÝUÀ UÀ½PÉ CxÀªÁ ¯Á s̈ÀªÁUÀÄvÀÛzÉ.

• C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄÄ, ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉVAvÀ ºÉZÁÑVzÁÝUÀ £ÀµÀÖªÁUÀÄvÀÛzÉ.

• P C À̧°£À ªÉÄÃ É̄ R% zÀgÀzÀ°è T ªÀµÀðUÀ½UÉ DUÀÄªÀ À̧gÀ¼À §rØ. TRPI ××=

• ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À À̧ÆavÀ É̄̈ ÉAiÀÄ°è ªÀiÁqÀÄªÀ PÀrvÀ (PÀrªÉÄªÀiÁqÀÄªÀÅzÀÄ) ªÀ£ÀÄß jAiÀiÁ¬Äw
( Ȩ́ÆÃrü) J£ÀÄßªÀgÀÄ.

• Ȩ́ÆÃrü CxÀªÁ jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄÄ AiÀiÁªÁUÀ®Æ À̧ÆavÀ (£ÀªÀÄÆ¢vÀ) É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄
É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁqÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

• UÁæºÀPÀ£ÀÄ PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ ªÀ̧ ÀÄÛ«UÉ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ É̈̄ ÉAiÀÄÄ, £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̈̄ É-jAiÀiÁ¬Äw
DVgÀÄvÀÛzÉ.

• JgÀqÀÄ CxÀªÁ ºÉZÀÄÑ C£ÀÄPÀæªÀÄ jAiÀiÁ¬ÄwUÀ¼À£ÀÄß jAiÀiÁ¬Äw À̧gÀtÂ J£ÀÄßªÉªÀÅ.

jAiÀiÁ¬Äw À̧gÀtÂAiÀÄ£ÀÄß MAzÉÃ jAiÀiÁ¬ÄwAiÀiÁV ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ.

• ªÀiÁgÁl vÉjUÉAiÀÄÄ ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄ ªÉÄÃ É̄ «¢ü̧ À̄ ÁUÀÄvÀÛzÉ.

• PÀAvÀÄUÀ¼À AiÉÆÃd£ÉAiÀÄÄ, zÀÄ¨Áj ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß PÉÆ¼Àî®Ä À̧ºÁAiÀÄPÀªÁVzÉ.

• ZÀPÀæ§rØAiÀÄ É̄PÁÌZÁgÀzÀ°è

ªÉÆvÀÛ (A) = P (1 + R)n,  P = C À̧®Ä, R = ±ÉÃPÀqÁ §rØzÀgÀ n = À̧ªÀÄAiÀÄ (DªÀvÀð£À
CªÀ¢üUÀ¼À À̧ASÉå)

• ZÀPÀæ§rØAiÀÄÄ, ̧ ÀgÀ¼À§rØVAvÀ®Æ ºÉZÁÑVgÀÄªÀÅzÀÄ, DzÀgÉ ªÉÆzÀ® DªÀvÀð£À CªÀ¢üUÉ ZÀPÀæ§rØAiÀÄ,
À̧gÀ¼À §rØUÉ À̧ªÀÄ£ÁVgÀÄvÀÛzÉ.

• V0  JA§ÄzÀÄ MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ¥ÁægÀA©üPÀ ªÀiË®åªÁzÁUÀ, ªÀÄvÀÄÛ Vn JA§ÄzÀÄ n DªÀvÀð£À
CªÀ¢üUÀ¼À £ÀAvÀgÀzÀ ªÀiË®åªÁzÀgÉ, JA§ÄzÀÄ, ¥Àæw CªÀ¢üUÉ ªÀÈ¢Þ À̧ªÀPÀ½ zÀgÀªÁzÀgÉ.

ªÀÈ¢ÞAiÀÄ°è 
n

n

r
VV 






 −=

100
10  E½PÉ ( À̧ªÀPÀ½) AiÀÄ°è.

• ªÀÈ¢ÞzÀgÀ/ À̧ªÀPÀ½zÀgÀUÀ¼ÀÄ ««zsÀ CªÀ¢üUÉ, ««zsÀ ªÁVzÁÝUÀ







 +





 +





 −=

100
1

100
1

100
11 32

0
rrr

VVn - - - ªÀÈ¢ÞAiÀÄ°è

¯Á¨sÀ = SP CP £ÀµÀ× = CP SP

¯Á¨sÀ% = 100
CP

¯Á¨sÀ
 £ÀµÀ×% = 100

CP

£ÀµÀÖÀ


Sp = Cp
100

100¯Á¨sÀ%
 Sp = Cp

100

100£ÀµÀÖsÀ%
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ ªÀÄvÀÄÛ







 −





 −





 −=

100
1

100
1

100
11 32

0
rrr

VVn  - - - E½PÉAiÀÄ°è

 ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁªÁgÁV §gÉ¬Äj

a) 20
9

b) 10
7

c) 34.0 d) 06.0

2. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß zÀ±ÀªÀiÁA±ÀzÀ°è §gÉ¬Äj

a) %36 b) %410 c) %2 d) %35.0

3. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß ©ü£ÀßgÁ²AiÀiÁV §gÉ¬Äj

a) %12.0 b) %5.2 c) %5.25 d) %255

4. PÉ¼ÀV£À ¥ÀæwAiÉÆAzÀ£ÀÆß PÀAqÀÄ»r¬Äj

a) 500gÀ 23% b) 800 gÀ 25% c) 1000 gÀ 0.4%   d) 400 gÀ 115%

5. 294 JA§ÄzÀÄ, 700 gÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ?

6. 60 JA§ÄzÀÄ 45 QÌAvÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ ºÉZÁÑVzÉ?

7. AiÀiÁªÀ À̧ASÉåAiÀÄÄ vÀ£Àß 10% ºÉZÀÑ¼À¢AzÀ 35 DUÀÄvÀÛzÉ?

8. MAzÀÄ À̧ASÉåAiÀÄ 15%, 270 DzÀgÉ, D À̧ASÉå JµÀÄÖ

9. AiÀiÁªÀ À̧ASÉåAiÀÄ vÀ£Àß 7% E½PÉAiÀÄ£ÀAvÀgÀ 16.74 DUÀÄªÀÅzÀÄ?

10. MAzÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ «zÁåyðUÀ¼À°è £Á®Ì£ÉÃ ªÀÄÆgÀgÀµÀÄÖ «zÁåyðUÀ¼ÀÄ PÀ£ÀßqÀPÀ zsÀj¹zÀgÉ,
PÀ£ÀßqÀPÀ zsÀj À̧zÀªÀgÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ JµÀÄÖ?

11. MAzÀÄ ¦üæqïÓ£À°ègÀÄªÀ 20 ªÉÆmÉÖUÀ¼À°è 6 PÀAzÀÄ §tÚzÁVªÉ. ºÁUÁzÀgÉ PÀAzÀÄ §tÚzÀÝ®èzÀ
ªÉÆmÉÖUÀ¼À ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ J¶ÖzÉ?

12. MAzÀÄ vÀgÀUÀwAiÀÄ°è 44% ¨Á®QAiÀÄjzÁÝgÉ. ¨Á®QAiÀÄgÀ À̧ASÉå ¨Á®PÀgÀ À̧ASÉåVAvÀ, 6
PÀrªÉÄ EzÀÝgÉ, vÀgÀUÀwAiÀÄ°è£À MlÄÖ «zÁåyðUÀ¼À À̧ASÉå JµÀÄÖ.

13. MAzÀÄ ZÀÄ£ÁªÀuÉAiÀÄ°è 70% ªÀÄvÀzÁgÀgÀÄ, ªÀÄvÀZÀ̄ Á¬Ä¹zÀgÀÄ. ªÀÄvÀZÀ̄ Á¬Ä¹zÀªÀgÀ ̧ ÀASÉå
70,000 ªÁzÀgÉ, D Hj£À MlÄÖ ªÀÄvÀzÁgÀgÀ À̧ASÉå JµÀÄÖ.

14. M§âªÀåQÛAiÀÄÄ vÀ£Àß wAUÀ¼À À̧A§¼ÀzÀ 5% ºÀtªÀ£ÀÄß zÁ£ÀªÁV (donation) PÉÆlÖ£ÀÄ ªÀÄvÀÄÛ
12% ºÀtªÀ£ÀÄß ¨ÁåAPï£À°è dªÀiÁ ªÀiÁrzÀ£ÀÄ. CªÀ£À°è gÀÆ.11704 ºÀt G½¢zÀÝgÉ,
CªÀ£À wAUÀ¼À À̧A§¼ÀzÀ DzÁAiÀÄªÉµÀÄÖ?
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ15. gÀvÀ£ï Ȩ́ÆÖÃgïì CAUÀrAiÀÄ ±À¤ªÁgÀzÀ ªÁå¥ÁgÀzÀ ºÀt gÀÆ.12000 CzÉÃ ¢£À ¹ÃªÀiÁ

Ȩ́ÆÖÃgïì CAUÀr ªÁå¥ÁgÀzÀ ºÀt gÀÆ.15000. ªÀÄgÀÄ¢£À C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV CªÀgÀ ªÁå¥ÁgÀ
ºÀtªÀÅ gÀÆ.15,000 ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.17500 DzÀgÉ, AiÀiÁªÀ CAUÀr AiÀÄÄ ºÉaÑ£À ªÁå¥ÁgÀzÀ
ªÀÈ¢Þ ºÉÆA¢vÀÄ ?

16. M§â C s̈ÀåyðAiÀÄÄ, vÉÃUÀðqÉAiÀiÁUÀ®Ä vÀ̄ Á 100 CAPÀUÀ¼À ªÀÄÆgÀÄ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è MlÄÖ 45%
CAPÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀqÉAiÀÄ É̈ÃPÀÄ. DvÀ¤UÉ ªÉÆzÀ®¥ÀwæPÉAiÀÄ°è 35% CAPÀUÀ¼ÀÄ ºÁUÀÆ JgÀqÀ£ÉÃ
¥ÀwæPÉAiÀÄ°è 50% CAPÀUÀ¼ÀÄ §A¢ªÉ ºÁUÁzÀgÉ CªÀ£ÀÄ vÉÃUÀðqÉAiÀiÁUÀ®Ä ªÀÄÆgÀ£ÉÃ
¥ÀwæPÉAiÀÄ°è UÀ½ À̧̈ ÉÃPÁzÀ PÀ¤µÀÖ CAPÀUÀ¼ÉµÀÄÖ ?

17. À̧PÀÌgÉ É̄̈ ÉAiÀÄÄ 25% ºÉZÁÑ¬ÄvÀÄ, M§â UÀÈºÀ̧ ÀÜ£ÀÄ, vÀ£Àß À̧PÀÌgÉ ªÉÄÃ°£À RZÀð£ÀÄß ºÉaŅ̃ ÀzÉÃ
EgÀ®Ä, À̧PÀÌgÉAiÀÄ G¥ÀAiÉÆÃUÀªÀ£ÀÄß ±ÉÃPÀqÁ JµÀÄÖ PÀrªÉÄ ªÀiÁqÀ̈ ÉÃPÀÄ ?

18. gÀÆ.160PÉÌ, 90 ¨Á¯ï¥É£ÀÄßUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁgÀÄªÀÅzÀjAzÀ CªÀ¤UÉ 20% £ÀµÀÖªÁ¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ
20% ¯Á s̈À §gÀ®Ä gÀÆ.96 UÀ½UÉ JµÀÄÖ ¨Á¯ï¥É£ïUÀ¼À£ÀÄß ªÀiÁgÀ̈ ÉÃPÀÄ ?

19. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, gÀÆ.5PÉÌ, 6 ¨Á¼ÉºÀtÄÚUÀ¼ÀAvÉ PÉÆAqÀÄ gÀÆ.3PÉÌ 4 ¨Á¼ÉºÀtÄÚUÀ¼ÀAvÉ
ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. CªÀ¤UÁzÀ ¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

20. M§â£ÀÄ ªÉÆmÉÖUÀ¼À£ÀÄß JgÀqÀÄ ¨Áj UÀÄA¥ÀÄUÀ¼À°è PÉÆAqÀ£ÀÄ ªÉÆzÀ®£É̈ Áj gÀÆ.18 PÉÌ
qÀd£ï ªÉÆmÉÖUÀ¼ÀAvÉAiÀÄÆ, JgÀqÀ£É̈ Áj, qÀd£ïUÉ gÀÆ.20 gÀAvÉAiÀÄÆ PÉÆAqÀ£ÀÄ. D
ªÉÆmÉÖUÀ¼À£ÀÄß MnÖUÉ Ȩ́Ãj¹ qÀd£ïUÉ gÀÆ.23.75 gÀAvÉ ªÀiÁjzÀgÉ CªÀ¤UÁzÀ ±ÉÃPÀqÁ
¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖªÉµÀÄÖ ?

21. M§â ªÀåQÛAiÀÄÄ MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß 10% ¯Á s̈ÀPÉÌ ªÀiÁjzÀ£ÀÄ. CªÀ£ÀÄ CzÉÃ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß 10%
PÀrªÉÄ ̈ É̄ ÉUÉ PÉÆAqÀÄ, gÀÆ.10 ºÉaÑUÉUÉ ªÀiÁjzÀÝgÉ CªÀ¤UÉ 20% ̄ Á s̈ÀªÁUÀÄwÛvÀÄÛ. ºÁUÁzÀgÉ
ªÀ̧ ÀÄÛ«£À C À̧®Ä É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

22. MAzÀÄ eÉÆvÉ PÁ®ÄaÃ®UÀ¼À É̄̈ É gÀÆ.80 JAzÀÄ £ÀªÀÄÆ¢¹ CzÀ£ÀÄß gÀÆ.64 PÉÌ ªÀiÁjzÀgÉ,
±ÉÃPÀqÁ jAiÀiÁ¬Äw (discount) PÀAqÀÄ»r¬Äj.

23. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ gÀÆ.1800 £ÀªÀÄÆ¢vÀ ̈ É̄ ÉAiÀÄ ªÉÄÃd£ÀÄß, 25% jAiÀiÁ¬ÄwAiÀÄ°è PÉÆAqÀÄ
gÀÆ.150 £ÀÄß ¸ÁUÁtÂPÉUÁV RZÀÄð ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. £ÀAvÀgÀ CzÀ£ÀÄß 10% ¯Á s̈ÀPÉÌ ªÀiÁjzÀgÉ
ªÉÄÃf£À ªÀiÁgÁl É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

24. MAzÀÄ T.V. AiÀÄ£ÀÄß gÀÆ.18750 UÉ PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ 25% jAiÀiÁ¬Äw PÉÆnÖzÀÝgÉ.
T.V. AiÀÄ £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̄̈ É JµÀÄÖ ?

25. MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß 5 ªÀµÀðUÀ½UÉ oÉÃªÀtÂ ªÀiÁqÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. ¸Á°AiÀiÁ£À 12% gÀAvÉ,
oÉÃªÀtÂzÁgÀ¤UÉ §AzÀ À̧gÀ¼À§rØ gÀÆ.1200 DzÀgÉ, oÉÃªÀtÂ ªÀiÁrzÀ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ
»r¬Äj.

26. MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À À̧gÀ¼À§rØAiÀÄÄ, ºÀtzÀ  1/3 gÀ¶ÖzÉ. PÁ¯ÁªÀ¢üAiÀÄÄ,
§rØzÀgÀzÀ ªÀÄÆgÀgÀ¶ÖzÀÝgÉ, §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 27. gÀÆ.2700 ªÉÆvÀÛPÉÌ ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è DUÀÄªÀ À̧gÀ¼À§rØAiÀÄÄ, gÀÆ.2250 ªÉÆvÀÛPÉÌ

¸Á°AiÀiÁ£À 3% §rØzÀgÀzÀ°è 4 ªÀµÀðUÀ¼À°è DUÀÄªÀ §rØUÉ ̧ ÀªÀÄªÁzÀgÉ, ªÉÆzÀ°£À PÁ¯ÁªÀ¢ü
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

28. MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛzÀ ªÉÄÃ°£À ¸Á°AiÀiÁ£À 10% À̧gÀ¼À§rØUÀ¼À ªÀåvÁå À̧UÀ¼ÀÄ, 3 ºÁUÀÆ 2
ªÀµÀðUÀ½UÉ, gÀÆ.300 DzÀgÉ, C À̧®£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

29. ¸Á°AiÀiÁ£À 4% §rØzÀgÀzÀ°è 3 ªÀµÀðUÀ½UÉ ¤ªÉÃ²¹zÀ ºÀtªÀÅ gÀÆ.70304 UÀ¼À ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß
ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£À CªÀ¢üAiÀÄ°è£À §rØ É̄PÁÌZÁgÀzÀ°è ¤ÃrzÀgÉ, ¤ªÉÃ²¹zÀ ºÀtªÉµÀÄÖ
JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

30. ¸Á°AiÀiÁ£À 10% §rØzÀgÀzÀ°è 2 ªÀµÀðUÀ½UÉ DUÀÄªÀ À̧gÀ¼À§rØ ªÀÄvÀÄÛ ZÀPÀæ§rØ (ªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀð£À CªÀ¢ü) UÀ¼À ªÀåvÁå À̧ gÀÆ.50 DzÀgÉ C À̧®£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

31. ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£À CªÀ¢üAiÀÄ°è, MAzÀÄ ºÀtzÀ ªÉÆvÀÛªÀÅ, MAzÉÃ §rØzÀgÀzÀ°è 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è
gÀÆ.18522 ªÉÆvÀÛªÀÇ, 4 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.19448.10 DUÀÄªÀÅzÁzÀgÉ, C À̧®Ä ºÁUÀÆ
§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

32. vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£À jÃvÁå ¸Á°AiÀiÁ£À §rØzÀgÀ 20% gÀAvÉ ªÉÆvÀÛªÀÅ gÀÆ.26460
DUÀÄªÀÅzÁzÀgÉ C À̧®Ä ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

33. gÀÆ.12000 ºÀtªÀÅ 3 ªÀµÀðUÀ¼À°è gÀÆ.15972 ªÉÆvÀÛªÁUÀ®Ä §rØzÀgÀ (vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£À)
J¶ÖgÀ¨ÉÃPÀÄ ?

34. MAzÀÄ À̧ÆÌlgï £À ªÀiË®åªÀÅ ªÉÆzÀ®ªÀµÀð 20% zÀgÀzÀ°è JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀð 15% zÀgÀzÀ°è
ªÀÄvÀÄÛ ªÀÄÄA¢£ÀªÀµÀðUÀ¼À°è 10% zÀgÀzÀ°è E½PÉ (depreciation) DUÀÄªÀÅzÀÄ ºÁUÁzÀgÉ
FUÀ gÀÆ.25000 É̄̈ ÉAiÀÄ À̧ÆÌlgï £À É̄̈ É, 3 ªÀµÀðzÀ£ÀAvÀgÀ J¶ÖgÀÄªÀÅzÀÄ ?

35. MAzÀÄ UÁæªÀÄzÀ d£À̧ ÀASÉå JgÀqÀÄ ªÀµÀðUÀ¼À »AzÉ, 20000 E¢ÝvÀÄ. ªÉÆzÀ® ªÀµÀðzÀ°è
10% zÀgÀzÀ°è d£À̧ ÀASÉå ºÉZÁÑ¬ÄvÀÄ. DzÀgÉ JgÀqÀ£ÉÃ ªÀµÀðzÀ°è 10% zÀgÀzÀ°è d£À̧ ÀASÉå
PÀrªÉÄAiÀiÁ¬ÄvÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ 2 ªÀµÀðUÀ¼À£ÀAvÀgÀ, UÁæªÀÄzÀ d£À¸ÀASÉå JµÀÄÖ JAzÀÄ
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

8.1.
1. a)  4.8% b) 45% c) 41 2/3 % d) 40% e) 20%

f)  30% g) 36% h) 126% i) 288% j) 98.48%

2. a) 100
53

b) 20
17

c) 100
27

d) 4000
137

e) 16
1

f) 10
7

g) 400
63

h) 40000
1

i) 2000
947

j) 4000
21
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ3. a) 97% b) 73.5% c) 3% d) 207% e) 80%

f) 175% g) 2.5% h) 325.75% i) 15.2% j) 300.15%

4. a) 0.72 b) 0.41 c) 0.04 d) 1.25 e) 0.09

f) 4.1 g) 3.5 h) 1.025 i) 0.00025 j) 0.1025

5. 50% 6.    90%

7. 6.25% 8.    47.5%

9. 30% 10.   5%

8.2

1. a) 200 b) 564

2. gÀÆ.2625 3.  175,100,125,100 4.  25%

5. 56.25% 6.  500 7.  36 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ

8. 6000 9.  gÀÆ.40, gÀÆ.32 10.  4% KjPÉ

11. B 12.  10.8%

13.  gÀÆ.13,200,  gÀÆ.12,000,  gÀÆ.10,000

8.3 1. ¯Á s̈À 2. 10% 3. 25%

4. 120 5. gÀÆ.2576 6. 21

7. 4% £ÀµÀÖ 8. gÀÆ.1108.80 9. 12% ¯Á s̈À (UÀ½PÉ)

10. 15% ¯Á s̈À (UÀ½PÉ)

8.4 1. gÀÆ.318.75 2. 20% 3. gÀÆ.15390 4. 25%

5. gÀÆ.724.50 6. 10% £ÀµÀÖ 7. gÀÆ.2185 8. 10.4%

8.5 1. gÀÆ.16240 2. gÀÆ.3744 3. gÀÆ.5600 4. 11%

5. 4 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ 6. 10% 7. gÀÆ.1100, 5% 8. %
7
59

9. 24 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ 10.  b.

8.6. 1. gÀÆ.1951 2. gÀÆ.1951 3. gÀÆ.2522

4. gÀÆ.24000 5. gÀÆ.630 6. gÀÆ.46875

7. gÀÆ.80000 8. 2
11 ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ 9. 20%         10. gÀÆ.1600, 5%

8.7. 1. 316368 2. gÀÆ.300816 3. gÀÆ.291456

4. 4.2042 l£ïUÀ¼ÀÄ 5. 8102256.3 × 6. 49140
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. a) 45% b) 70% c) 34% d) 6%

2. a) 0.36% b) 4.10% c) 0.02 d) 0.0035

3. a) 2500
3

b) 40
1

c) 200
51

d) 20
51

4. a) 115 b) 20 c) 4 d) 460

5. 42% 6. 25% 7. 320 8. 1800

9. 18 10. 25% 11. 70% 12. 50

13. 1 ®PÀë 14. gÀÆ. 14000 15. gÀvÀ£ï Ȩ́ÆÖÃgïì 16. 50

17. 20% 18. 36 19. 60% ¯Á s̈À 20. 25%

21. gÀÆ.400 22. 20% 23. gÀÆ.1650 24. gÀÆ.25000

25. gÀÆ.2000 26. %
3
13 27. 2

12  ªÀµÀðUÀ¼ÀÄ 28. gÀÆ.3000

29. gÀÆ.62500 30. gÀÆ.5000 31. gÀÆ.16000, 5% 32. gÀÆ.24000

33. 100% 34. gÀÆ.13500 35. 19800
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

9
PÀAvÀÄUÀ¼À°è RjÃ¢ À̧Ä«PÉ

£ÁªÀÅ C£ÉÃPÀ eÁ»ÃgÁvÀÄUÀ¼À£ÀÄß ªÀÈvÀÛ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è, ©üwÛ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è n.«.AiÀÄ°è £ÉÆÃqÀÄwÛgÀÄvÉÛÃªÉ.

“PÉÃªÀ® gÀÆ.500 PÉÆlÄÖ, ¤ªÀÄä ªÀÄ£ÉUÉ PÀ®gï n.«. PÉÆAqÉÆ¬Äåj, G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß À̧Ä® s̈À
PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆrj”

“¤ªÀÄVµÀÖªÁzÀ PÁgÀ£ÀÄß PÉÃªÀ® gÀÆ.50,000 £ÀÀUÀzÁV PÉÆlÄÖ, EAzÉÃ vÉUÉzÀÄPÉÆ½îj, G½zÀ ºÀt
À̧Ä® s̈À PÀAvÀÄUÀ¼À°è À̧AzÁAiÀÄªÀiÁrj”.

F jÃwAiÀÄ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ, UÁæºÀPÀgÀ£ÀÄß DPÀ¶ð À̧ÄvÀÛªÉ. ¸ÁªÀiÁ£Àå d£À MnÖUÉ ºÀt À̧AzÁAiÀÄ
ªÀiÁr, zÀÄ¨Áj ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß, CAzÀgÉ PÁgÀÄ, ̧ ÀÆÌlgï, n.«., ¦üæqïÓ, ¤ªÉÃ±À£À, ªÀÄ£É ªÀÄÄAvÁzÀªÀÅUÀ¼À£ÀÄß
PÉÆ¼Àî̄ ÁgÀgÀÄ. ªÉÄÃ°£À PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼À°è (Instalment plans) MAzÀÄ ¤¢üðµÀ× ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß
PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ À̧AzÁAiÀÄ ªÀiÁr, £ÀAvÀgÀ G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆqÀ§ºÀÄzÀÄ. F PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ
ªÀiÁ¹PÀ, vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ, CzsÀðªÁ¶ðPÀ CxÀªÁ ªÁ¶ðPÀUÀ¼ÁVgÀ§ºÀÄzÀÄ. EzÀgÀ ¤zsÁðgÀ UÁæºÀPÀ
ºÁUÀÆ ªÀiÁgÁlUÁgÀ£À £ÀqÀÄ«£À M¥ÀàAzÀzÀ ªÉÄÃ É̄ DzsÀj¹gÀÄvÀÛzÉ.

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄÄ, UÁæºÀPÀ£ÀÄ zÀÄ¨Áj ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß PÉÆ¼Àî®Ä C£ÀÄªÀÅªÀiÁrPÉÆqÀÄvÀÛzÉ. F
AiÉÆÃd£ÉUÀ¼À°è, UÁæºÀPÀ£ÀÄ s̈ÁUÀ±À: ºÀtªÀ£ÀÄß À̧AzÁAiÀÄ ªÀiÁr, ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß vÀ£Àß G¥ÀAiÉÆÃUÀPÁÌV
PÉÆAqÉÆAiÀÄå§ºÀÄzÀÄ. £ÀAvÀgÀ G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß ̧ À» ºÁQzÀ M¥ÀàAzÀ zÀAvÉ CªÀ¢üUÀ¼À°è ̧ ÀAzÁAiÀÄ
(¥ÁªÀw) ªÀiÁqÀ§ºÀÄzÀÄ. F ¥ÁoÀzÀ°è, £ÁªÀÅ ««zsÀ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ, CªÀÅUÀ¼À À̧Ä® s̈ÀvÉ
ºÁUÀÆ F PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼À°è, §rØ É̄PÁÌZÁgÀ EªÀÅUÀ¼À£ÀÄß PÀ°AiÀÄÄªÉªÀÅ.

  GzÉÝ÷åÃ±ÀUÀ¼ÀÄ

F ¥ÁoÀzÀ CzsÀåAiÀÄ£ÀzÀ £ÀAvÀgÀ £ÁªÀÅ

• AiÀiÁªÀÅzÉÃ ªÀ¸ÀÄÛªÀ£ÀÄß PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ CzÀgÀ°è£À C£ÀÄPÀÆ®vÉ,
C£Á£ÀÄPÀÆ®vÉAiÀÄ£ÀÄß «ªÀj À̧§ É̄èªÀÅ.

• PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è, ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß zÀvÀÛ §rØzÀgÀ°è ( À̧gÀ¼À§rØ) PÉÆAqÁUÀ, ¥ÀæwPÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß
¤zsÁðgÀ ªÀiÁqÀ§ É̄èªÀÅ.

• PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è, ¥Àæw À̧ªÀÄªÁzÀ PÀAw£À ºÀt, PÀAvÀÄUÀ¼À À̧ASÉå w½¢gÀÄªÁUÀ,
AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ • PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è ªÁ¶ðPÀ, CzsÀðªÁ¶ðPÀ, CxÀªÁ vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è

ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÀÄß C£ÀÄ À̧j¹, ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄ§ É̄èªÀÅ.

• PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀjºÀj À̧§ É̄èªÀÅ.

 ¤jÃQëvÀ ¥ÀÇªÀðeÁÕ£ÀzÀ »£Éß É̄

• À̧gÀ¼À §rØ ªÀÄvÀÄÛ ZÀPÀæ§rØ

• §rØAiÀÄ DªÀvÀð£ÀUÀ¼ÀÄ, ªÀiÁ¹PÀ, vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ, CzsÀðªÁ¶ðPÀ CxÀªÁ ªÁ¶ðPÀªÁVzÁÝUÀ,
§rØAiÀÄ É̄PÁÌZÁgÀ.

 9.1 PÀAvÀÄ RjÃ¢ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼ÀÄ - PÉ®ªÀÅ ¤ªÀðZÀ£ÉUÀ¼ÀÄ (Definitions)

£ÀUÀzÀÄ É̄̈ É: (Cash Price): UÁæºÀPÀ£ÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ, À̧AzÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄªÀ ¥ÀÆtð
ªÉÆ§®UÀÄ

£ÀUÀzÀÄ ̧ ÀAzÁAiÀÄ (Cash down payment): UÁæºÀPÀ£ÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄr PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ,
ªÉÆzÀ®Ä ̧ ÀAzÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄªÀ ºÀt, £ÀUÀzÀÄ ̧ ÀAzÁAiÀÄªÀÅ ¥ÀÆtð ºÀtzÀ ̈ sÁUÀ±ÀB ̧ ÀAzÁAiÀÄªÁVzÀÄÝ,
EzÀ£ÀÄß M¥ÀàAzÀzÀ À̧»AiÀÄ ªÉÃ¼É À̧AzÁAiÀÄ ªÀiÁr ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß G¥ÀAiÉÆÃUÀPÁÌV vÉUÉzÀÄPÉÆAqÀÄ
ºÉÆÃUÀ§ºÀÄzÁVzÉ.

PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ (Instalments): ªÀ̧ ÀÄÛ«£À ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉAiÀÄ, G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß À̧AzÁAiÀÄ ªÀiÁqÀ®Ä
(£ÀUÀzÀÄ À̧AzÁAiÀÄzÀ £ÀAvÀgÀzÀ ºÀt) ¤AiÀÄ«ÄvÀ CªÀ¢üUÀ¼À°è, UÁæºÀPÀ£ÀÄ PÉÆqÀÄªÀ ªÉÆ§®UÀÄ.

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è£À §rØ: ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß UÁæºÀPÀ£ÀÄ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ, ªÉÆzÀ®Ä ªÀ̧ ÀÄÛ«£À
É̄̈ ÉAiÀÄ, ̈ sÁUÀ±À: ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀiÁvÀæ ̧ ÀAzÁAiÀÄ ªÀiÁrgÀÄvÁÛ£É. G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀÄÄA¢£À ¢£ÀUÀ¼À°è

¤AiÀÄ«ÄvÀªÁV ¸ÀAzÁAiÀÄ ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. DzÀÝjAzÀ ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ, ªÀÄÄA¢£À ¢£ÀUÀ¼À
À̧AzÁAiÀÄªÁUÀÄªÀ PÀAvÀÄUÀ¼À ªÉÄÃ É̄, ºÉaÑUÉ (extra) ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀ̧ ÀÆ®Ä ªÀiÁqÀÄvÁÛ£É. »ÃUÉ,

ªÀ̧ ÀÆ®Ä ªÀiÁqÀÄªÀ ºÉaÑUÉ ºÀtªÀÅ, UÁæºÀPÀ£ÀÄ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ ºÀtzÀ ªÉÄÃ°£À (£ÀUÀzÀÄ ̧ ÀAzÁAiÀÄzÀ£ÀAvÀgÀ)
§rØAiÀiÁVgÀÄvÀÛzÉ.

 9.2 PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è §rØ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è §rØ PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀ ¥ÀæQæAiÉÄAiÀÄ£ÀÄß w½AiÀÄ®Ä, PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß
£ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 9.1 : n.«.AiÀÄ£ÀÄß, £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.20,000 UÉ CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ À̧AzÁAiÀÄ gÀÆ.6000
ªÀÄvÀÄÛ 6 wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ gÀÆ.16,800 UÀ¼À À̧AzÁAiÀÄPÉÌ ªÀiÁgÀ̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. PÀAw£À AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è
§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : n.«.AiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.20,000
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ£ÀUÀzÀÄ À̧AzÁAiÀÄ gÀÆ.6,000

¨ÁQ ºÀt gÀÆ.14,000

∴ 6 wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ À̧AzÁAiÀÄªÁUÀÄªÀ gÀÆ.16,800 gÀ EA¢£À É̄̈ É gÀÆ.14,000

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr ¸Á°AiÀiÁ£À §rØzÀgÀ %r  DzÀgÉ

16800
12
6

100
1400014000 =×+ r

40       

 28
10
7       

=

=

r

r

CAzÀgÉ r = 40%

GzÁºÀgÀuÉ 9.2 :  MAzÀÄ mÉÃ§¯ï ¥sÁå£ï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.450 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ À̧AzÁAiÀÄ,
(£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw) gÀÆ.210 ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ gÀÆ.250 UÀ¼À JgÀqÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ
PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è£À §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : mÉÃ§¯ï ¥sÁå¤£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É = gÀÆ.450

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ.210

¨ÁQ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt = gÀÆ(450-210) = gÀH.240

¸Á°AiÀiÁ£À §rØzÀgÀ r % ªÁVgÀ°
gÀÆ.240 ºÀtªÀÅ, 2 wAUÀ¼À£ÀAvÀgÀ DUÀÄªÀ ªÉÆvÀÛ

= gÀÆ. 





 ××+

12
2

100
240240 r

= gÀÆ. 





 +

5
2240 r

— (i)

MAzÀÄ wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ gÀÆ.125 ¥ÁªÀwAiÀiÁVzÀÄÝ, CzÀgÀ ªÉÆvÀÛ

= gÀÆ. =××+
12
1

100
125125 r

= gÀÆ. 





 +

48
5125 r

— (ii)

2 wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ ¥ÁªÀwAiÀiÁzÀ gÀÆ.125 zÀ ªÉÆvÀÛ gÀÆ.125

∴ 
2r 5r240 125 125
5 48

+ = + +
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 2r 5r 250 240 10

5 48
96r 25r 10

24
71r 10
24

2400r 33.8
71

      

      

      

        (CAzÁdÄ)

 − = − =

−
 =

 =

 = =

∴ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ 33.8%

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ «zsÁ£À

£ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.450

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.210

¨ÁQºÀt ¥ÁªÀw, JgÀqÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è = gÀÆ.125× 2 = gÀÆ.250 MlÄÖ
¥ÁªÀw ªÀiÁrzÀ ºÀt gÀÆ.210+250 = gÀÆ.460

∴ À̧AzÁAiÀÄªÁzÀ §rØ = gÀÆ.460-450 = gÀÆ.10.

ªÉÆzÀ® wAUÀ¼À C À̧®Ä - gÀÆ.460-210 = gÀÆ.240

JgÀqÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä = gÀÆ (240+115) = 355

CAzÀgÉ §rØ = 
r 1355× × = 10, 

100 12

      ∴  
10×100×12r =

355

  8.33
71

2400 ≈=

§rØzÀgÀ 33.8%.

GzÁºÀgÀuÉ 9.3: MAzÀÄ ªÉÄÊPÉÆæÃ NªÉ£ï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.9600 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw
gÀÆ.4000 ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw PÀAvÀÄ gÀÆ.2000 gÀAvÉ ªÀÄÆgÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ, ºÁUÁzÀgÉ, PÀAvÀÄ
AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è£À §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ : ªÉÄÊPÉÆæÃ NªÉ£ï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É = gÀÆ.9600

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.4000

PÀAvÀÄUÀ¼À ¥ÁªÀw gÀÆ.3×2000 = gÀÆ.6000

MlÄÖ ¥ÁªÀw¹zÀ ºÀt gÀÆ.4000+gÀÆ.6000 = gÀÆ.10000



 249

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£ÀzÀ°è C¼ÀvÉ

«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ∴ ¥ÁªÀw¹zÀ §rØ gÀÆ.10000-9600 = gÀÆ.400

ªÉÆzÀ®£É wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.9600-4000 = gÀÆ.5600

JgÀqÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.5600-2000 = gÀÆ.3600

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.3600-2000 = gÀÆ.1600

∴ MAzÀÄ wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.(5600+3600+1600)=gÀÆ.10,800

CAzÀgÉÉ 44.4%
9

400ror    4009r400
12
1

100
r10800 ≈===××

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ 44.4%

GzÁºÀgÀuÉ 9.4: MAzÀÄ UÀtPÀAiÀÄAvÀæ (Computer) ªÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.30,000 PÉÌ CxÀªÁ
£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.18000 ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ gÀÆ.2150 gÀAvÉ 6 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è, ªÀiÁqÀ̄ Á¬ÄvÀÄ.
ºÁUÁzÀgÉ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØ zÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: PÀA¥ÀÆålgï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É = gÀÆ.30000

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.18000

6 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ¥ÁªÀw = gÀÆ(6×2150) = gÀÆ.12900

MlÄÖ ¥ÁªÀw¹zÀ ºÀt gÀÆ.18000+gÀÆ.12900 = gÀÆ.30900

∴ MlÄÖ §rØ À̧AzÁAiÀÄ = gÀÆ.30900-gÀÆ.30000 = gÀÆ.900

ªÉÆzÀ®£É wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.(30000-18000) = gÀÆ.12000

JgÀqÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.(12000-2150) = gÀÆ.9850

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä gÀÆ.(9850-2150) = gÀÆ.7700

£Á®Ì£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä = gÀÆ.7700-gÀÆ.2150=gÀÆ.5550

LzÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä = gÀÆ.(5550-2150)=gÀÆ.3400

DgÀ£ÉÃ wAUÀ¼À C À̧®Ä = gÀÆ.(3400-2150) = 1250

∴ MAzÀÄ wAUÀ½UÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀ C À̧®Ä ªÉÆvÀÛ.

= gÀÆ. (12000+9850+7700+5550+3400+1250)

= gÀÆ.39750

∴ 53
1440

39750
10012900r900

12
1

100
r39750 =××==××  = 27.17

∴ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ 27.17%.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ UÀªÀÄ¤¹: GzÁºÀgÀuÉ 9.2 jAzÀ 9.4, UÀ¼À°è PÉÆ£É wAUÀ¼À C À̧®Ä ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ºÀtQÌAvÀ

PÀrªÉÄ¬ÄzÉ. PÉÆ£ÉAiÀÄ C À̧°UÉ §rØ (§rØzÀgÀ)ªÀ£ÀÄß PÀÆr¹zÁUÀ CzÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ºÀtPÉÌ
À̧ªÀÄªÁUÀÄvÀÛzÉ.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 9.1

1. MAzÀÄ ªÉÄÃd£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.2000 PÉÌ CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.600 ªÀÄvÀÄÛ
gÀÆ.1500 gÀ JgÀqÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁjzÀgÉ PÀAvÀÄ ªÀiÁgÁlzÀ°è «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ
PÀAqÀÄ »r¬Äj.

2. MAzÀÄ É̈Ê¹PÀ̄ ï£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.2700 CxÀªÁ gÀÆ.600 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ
gÀÆ.750 gÀ ªÀÄÆgÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ½UÉ ªÀiÁjzÀgÉ PÀAvÀÄ ªÀiÁgÁlzÀ°è£À §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ
»r¬Äj.

3. MAzÀÄ n.«. AiÀÄÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.21000 CxÀªÁ gÀÆ.4000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ
gÀÆ.3000 UÀ¼À 6 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è zÉÆgÉvÀgÉ, PÀAvÀÄ RjÃ¢ ªÁå¥ÁgÀzÀ°è£À §rØzÀgÀ
PÀAqÀÄ »r¬Äj.

4. C¤®£ÀÄ, gÀÆ.6800 £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̄̈ É EgÀÄªÀ, PÀA¥ÀÆålgï ªÀiÁ¤lgï MAzÀ£ÀÄß PÀAvÀÄ
AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è PÉÆAqÀ£ÀÄ, CªÀ£ÀÄ gÀÆ.2000 £ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw¹ gÀÆ.1000 gÀAvÉ, 5
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ¥ÁªÀw¹zÀ£ÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ CªÀ£ÀÄ PÉÆlÖ §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. gÀÆ.28000 £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É̈ Á¼ÀÄªÀ MAzÀÄ À̧ÆÌlgï£ÀÄß, gÀÆ.7400 £ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwªÀiÁr,
gÀÆ.5200 gÀAvÉ 4 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ºÀt ¥ÁªÀw¹zÀgÉ, PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄr, «¢ü̧ À̄ ÁzÀ
§rØzÀgÀ PÀAqÀÄ »r¬Äj.

6. MAzÀÄ ºÀªÁ¤AiÀÄAvÀæPÀªÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.20000 CxÀªÁ gÀÆ.12000, £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw
ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.2200 gÀ, £Á®ÄÌ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è, ªÀiÁjzÀgÉ, PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è£À
§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß MAzÀÄ zÀ±ÀªÀiÁA±À ¸ÁÜ£ÀPÉÌ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

7. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀÅ gÀÆ.25000 £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwAiÀiÁV £ÀUÀzÀÄ É̄̈ ÉAiÀÄ
20% ºÀt, ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.3750 gÀ, 6 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ PÀAvÀÄ
ªÁå¥ÁgÀzÀ°è£À §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 9.3 PÀAvÀÄUÀ¼À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ

PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ ªÁå¥ÁgÀªÀ£ÀÄß, FUÀ ªÁå¥ÁjAiÀÄ zÀÈ¶×¬ÄAzÀ £ÉÆÃqÉÆÃt, ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ
ªÀ¸ÀÄÛUÀ¼À£ÀÄß PÉÆAqÀÄ, CªÀÅUÀ¼À£ÀÄß, ºÉaÑ£À ªÁå¥ÁgÀPÁÌV, UÁæºÀPÀjUÉ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr
ªÀiÁgÁlªÀiÁqÀ®Ä EaŅ̃ ÀÄvÁÛ£É. FUÀ ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, ¤UÀ¢vÀ §rØzÀgÀzÀ°è £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ
¥Àæw PÀAw£À ªÉÆvÀÛ ºÁUÀÆ PÀAvÀÄUÀ¼À À̧ASÉåAiÀÄ£ÀÄß ¤zsÀðj À̧§AiÀÄ À̧ÄvÁÛ£É.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀPÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À ªÀÄÆ®PÀ «±ÀzÀªÁV w½AiÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 9.5: MAzÀÄ bÁªÀtÂ ¥sÁå¤£À £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̄̈ É gÀÆ.1940, CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw
gÀÆ.420 ªÀÄvÀÄÛ 3 À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 16%
DzÀgÉ ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: bÁªÀtÂ ¥sÁå¤£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.1940

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.420

¨ÁQ ºÀt gÀÆ.1520

¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ = gÀÆ. x DVgÀ°

PÀAvÀÄ ¥ÀæPÁgÀ ¥ÁªÀw¹zÀ ºÀt = gÀÆ 3 x

MlÄÖ ¥ÁªÀw¹zÀ ºÀt = gÀÆ(420 +3 x)

¥ÁªÀwAiÀiÁzÀ §rØ gÀÆ. (420 + 3x – 1940) = gÀÆ(3x-1520)

UÁæºÀPÀ£ÀÄ ªÉÆzÀ® wAUÀ¼ÀÄ ªÁå¥ÁjUÉ ¨ÁQ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt– gÀÆ.1520

JgÀqÀ£É wAUÀ¼ÀÄ ¨ÁQ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt – gÀÆ.1520- x

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ ¨ÁQ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt – gÀÆ.1520-2 x

MAzÀÄ wAUÀ¼À À̧ªÀÄ£ÁzÀ C À̧®Ä = gÀÆ.(1520 + 1520 - x + 1520 - 2x)

∴ MAzÀÄ wAUÀ¼À C À̧®Ä = gÀÆ. (4560-3 x)

§rØzÀgÀ 16%

( ) ( )
12
1.

100
163x456015203x −=−∴

⇒ ( ) ( )x152015203x25 −=−

⇒ 75 x + x = 39520

⇒ 3952076x =

⇒ x = 520

¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ gÀÆ. 520.

GzÁºÀgÀuÉ 9.6 : MAzÀÄ PÀA¥ÀÆålgï£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.34000 CxÀªÁ gÀÆ.20000 £ÀUÀzÀÄ
¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ 5 ªÀiÁ¹PÀ À̧ªÀÄPÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£É §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 30% DzÀgÉ, ¥Àæw
ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.34000

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.20000
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ gÀÆ. x DVgÀ°

¨ÁQ ¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt = gÀÆ. (34000-20000)

PÀAw£À°è ¥ÁªÀw¹zÀ ºÀt = 5 x
PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è §rØ = gÀÆ. (5 x - 14000)
UÁææºÀPÀ£ÀÄ ªÁå¥ÁjUÉ ªÉÆzÀ® wAUÀ¼À ¨ÁQ = gÀÆ.14000

JgÀqÀ£ÉÃ wAUÀ¼À ¨ÁQ = gÀÆ.14000-x
ªÀÄÆgÀ£ÉÃ wAUÀ¼À ¨ÁQ = gÀÆ.14000-2x
£Á®Ì£ÉÃ wAUÀ¼À ¨ÁQ = gÀÆ.14000-3x
LzÀ£ÉÃ wAUÀ¼À ¨ÁQ = gÀÆ.14000-4x
CAzÀgÉ MAzÀÄ wAUÀ½UÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀ ¨ÁQ ºÀt = (70000-10x)

( ) ( )
( ) ( )

30 15 14000 70000 10 100 12
40 5 14000 10 7000
20 56000 7000 21 63000

63000 300021

∴ − = − × ×

 − = −
 − = −  =

 = =

x x

x x

x x x

x

∴  ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ gÀÆ.3000

GzÁºÀgÀuÉ 9.7 : MAzÀÄ §mÉÖ MUÉAiÀÄÄªÀ AiÀÄAvÀæzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.12000 PÀA¥É¤AiÀÄÄ,
gÀÆ.5200, ªÀÄÄAUÀqÀªÁVAiÀÄÆ, G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAvÀÄUÀ¼À°è vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî®Ä À̧ªÀÄäw À̧ÄvÀÛzÉ.
PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ 12% ¸Á°AiÀiÁ£À, M§â UÁæºÀPÀ£ÀÄ, ¥Àæw wAUÀ¼ÀÆ gÀÆ.11400
¥ÁªÀw À̧§®è£ÁzÀgÉ, CªÀ£ÀÄ JµÀÄÖ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁUÀÄªÀÅzÀÄ.

¥ÀjºÁgÀ: PÀAvÀÄUÀ¼À À̧ASÉå – ‘n’ DVgÀ°

ªÁ¶AUï AiÀÄAvÀæzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.12000 PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è

CzÀgÀ É̄̈ É = gÀÆ. 5200 + 1400n

 §rØAiÀÄ ªÉÆvÀÛ = gÀÆ.5200+1400n- 12000

   = gÀÆ.1400n-6800

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwAiÀÄ £ÀAvÀgÀ

¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ ºÀt

ªÉÆzÀ® wAUÀ¼ÀÄ = gÀÆ. (12000-5200) = gÀÆ.6800

JgÀqÀ£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ = gÀÆ.5400
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 9.2

3. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀÅ £ÀUÀzÀÄ gÀÆ.5000, CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.1500 ªÀÄvÀÄÛ 5 À̧ªÀÄ
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ©PÀj D¬ÄvÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ, ¸Á°AiÀiÁ£À
18%. ¥Àæw ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

4. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.500, CxÀªÁ gÀÆ.150 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw¹, 5 À̧ªÀÄªÁzÀ
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ºÀt PÀlÖ̈ ÉÃPÀÄ. ¤UÀ¢vÀ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 18% DzÀgÉ, ¥Àæw
wAUÀ½£À PÀAvÀÄ JµÁÖUÀÄªÀÅzÀÄ.

 9.4 £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ »rAiÀÄÄªÀÅzÀÄ

FUÀ £ÁªÀÅ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è PÉÆAqÀ ªÀ̧ ÀÄÛ«£À £ÀUÀzÀÄ ̈ É̄ É PÀAqÀÄ »rAiÀÄÄªÀÅzÀ£ÀÄß PÀ°AiÉÆÃt.
PÀAvÀÄUÀ¼À AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è ¥Àæw À̧ªÀÄPÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ, PÀAvÀÄUÀ¼À À̧ASÉå, §rØzÀgÀ ºÁUÀÆ £ÀUÀzÀÄ
¥ÁªÀwUÀ¼À ªÀiÁ»w w½¢gÀÄªÁUÀ, £ÀUÀzÀÄ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ »rAiÀÄ§ºÀÄzÀÄ.

PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

ªÀÄÆgÀ£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ = gÀÆ.4000

£Á®Ì£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ = gÀÆ.2600

LzÀ£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ = gÀÆ.1200

DgÀ£ÉÃ wAUÀ¼ÀÄ = K£ÀÆ E®è

MAzÀÄ wAUÀ½UÉ ¸ÀªÀÄ£ÁzÀ ¨ÁQ ºÀt = gÀÆ.20000

 12 1
1400n 6800

100 12
 20000  

1400 n = 7000   n = 5

PÀAvÀÄUÀ¼À ¸ÀASÉå 5

1. MAzÀÄ ¸ÀÆÌlgÀ£À £ÀUÀzÀÄ ¨É̄ É gÀÆ.30000 CxÀªÁ gÀÆ.15000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ 4

1
33 %¸ÀªÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. ¸Á°AiÀiÁ£À §rØzÀgÀ 

3
 £ÀAvÉ, F PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è

PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

2. MAzÀÄ ªÉÄÊPÉÆæNªÀ£ï, £ÀUÀzÀÄ gÀÆ.9600 UÀ½UÉ, CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.4000 ªÀÄvÀÄÛ

3 ¸ÀªÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ½UÉ zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À

2
22 %

9
DzÀgÉ, ¥æÀwPÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ GzÁºÀgÀuÉ 9.8 : MAzÀÄ Ȩ́ÊPÀ̄ ï£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.500 ªÀÄvÀÄÛ MAzÀÄ wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ

gÀÆ.610 UÀ½UÉ ªÀiÁgÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 20% DVzÀÝgÉ, Ȩ́ÊPÀ°è£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É
JµÀÄÖ JAzÀÄ PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ.500

MAzÀÄ wAUÀ½£À PÀAvÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ.610

§rØzÀgÀ = 20%

£ÁªÀÅ FUÀ, MAzÀÄ wAUÀ½£À £ÀAvÀgÀ ¥ÁªÀwAiÀiÁzÀ gÀÆ.610. FV£À É̄̈ É
(C À̧®Ä É̄̈ É) PÀAqÀÄ»rAiÀÄ É̈ÃPÀÄ.

DzÀÝjAzÀ, 610 = C À̧®Ä 
20 1

100 12
× ×  + C À̧®Ä

⇒  610 = C À̧®Ä 
610
600
 
  

  =  gÀÆ.600

⇒ C À̧®Ä É̄̈ É, (£ÀUÀzÀÄ É̄̈ É) = gÀÆ.600 + gÀÆ.500

Ȩ́ÊPÀ°è£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É. = gÀÆ. 1100.

GzÁºÀgÀuÉ 9.9: MAzÀÄ bÁAiÀiÁ avÀæUÁæºÀPÀ (Camera) ªÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.2500 ªÀÄvÀÄÛ
ªÀÄÆgÀÄ wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ gÀÆ.2100 PÉÌ ªÀiÁgÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. §rØzÀgÀ, ̧ Á°AiÀiÁ£À 20% DzÀgÉ, PÁåªÉÄgÁzÀ
£ÀUÀzÀÄ É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ.2500

3 wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ PÀAvÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.2100

§rØzÀgÀ = 20% ¸Á°AiÀiÁ£À CAzÀgÉ 3 wAUÀ¼À £ÀAvÀgÀ ¨ÁQºÀtzÀ ªÉÄÃ°£À

ªÉÆvÀÛ = C À̧®Ä+§rØ = 2100

∴ 3 wAUÀ½UÉ C À̧®Ä = 

12
320100

1002100

×+

×

   =  1260
12002100×

   =  gÀÆ. 2000
CAzÀgÉ PÁåªÉÄgÁzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.(2500+2000) = gÀÆ.4500.

¥ÀAiÀiÁðAiÀÄ «zsÁ£À :

PÁåªÉÄgÁzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.x DVgÀ°

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ. 2500
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀPÀAw£À°è ¥ÁªÀw = gÀÆ.2100

§rØ = 4600- x
PÀAvÀÄ ¥ÁªÀwUÉ C À̧®Ä = gÀÆ.( x-2500)

⇒ ( ) ( )
20
2500x

100
20

12
32500xx4600 −=××−=−∴

⇒  20(4600 – x) = x – 2500

⇒  21x = 92000+2500
⇒  x = 4500

PÁåªÉÄgÁzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.4500

GzÁºÀgÀuÉ 9.10 : MAzÀÄ «ÄQìAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ.360 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw, ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.360gÀ, 3 À̧ªÀÄ
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 16% DVzÀÝgÉ, «ÄQìAiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É
PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: «ÄQìAiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ. x DVgÀ°

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ. 3 × 390 = gÀÆ.1170

¥ÁªÀwAiÀiÁzÀ MlÄÖ ªÉÆvÀÛ = gÀÆ. (360 + 1170) = gÀÆ.1530

∴ §rØ = 1530 - x

PÀAvÀÄUÀ½UÁV ªÉÆzÀ® wAUÀ½UÉ C À̧®Ä = gÀÆ. (x – 360)

JgÀqÀ£É wAUÀ½UÉ C À̧®Ä = gÀÆ.  (x – 360 – 390)  = gÀÆ. (x – 750)

ªÀÄÆgÀ£É wAUÀ½UÉ C À̧®Ä = gÀÆ. (x – 750 – 390) = gÀÆ. (x – 1140)

MAzÀÄ wAUÀ½UÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀ C À̧®Ä = gÀÆ. (x – 360 + x – 750 + x – 1140)

      = ` (3x – 2250)

DzÀÝjAzÀ ( ) ( ) ( )
25
750

100
16

12
1225031530 −=××−=− x

xx

( )

( )

x 7501530 x
25

25 1530 x x 750
26x 38750 750 39000

39000x 1500
26

−
 − =

 − = −
 = + =

 = =

«ÄQìAiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É = gÀÆ.1500.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 9.3

1. MAzÀÄ ªÉÄÃd£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.750 ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw PÀAvÀÄ gÀÆ.436 gÀAvÉ, 6 ªÀiÁ¹PÀ
PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 18% DzÀgÉ, ªÉÄÃf£À
£ÀUÀzÀÄ É̄̈ É JµÀÄÖ ?

2. MAzÀÄ gÉ¦üæfgÉÃlgï£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.7000 ºÁUÀÆ 3 wAUÀ¼À£ÀAvÀgÀ gÀÆ.3180
¥ÁªÀwUÉ PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ 24% ¸Á°AiÀiÁ£À DzÀgÉ gÉ¦üæfgÉÃlgï£À £ÀUÀzÀÄ
É̄̈ É PÀAqÀÄ »r¬Äj.

3. MAzÀÄ CqÀÄUÉ ¸ÁªÀiÁ£ÀÄUÀ¼À ±ÉæÃtÂAiÀÄ£ÀÄß gÀÆ.520 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw PÀAvÀÄ
gÀÆ.520 gÀ 4 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 25% DzÀgÉ,
CqÀÄUÉ ¸ÁªÀiÁ£ÀÄUÀ¼À ±ÉæÃtÂAiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ »r¬Äj.

4. MAzÀÄ bÁªÀtÂ ¥sÁå£ï (Ceiling fan) £ÀÄß gÀÆ.210 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw, ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.260 gÀ
4 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 16% EzÀÝgÉ, ¥sÁå¤£À £ÀUÀzÀÄ
É̄̈ É UÉÆvÀÄÛ ªÀiÁrj.

5. MAzÀÄ «zÀÄåvï M É̄ (Electric Oven) AiÀÄ£ÀÄß gÀÆ.1500 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw
PÀAvÀÄ gÀÆ.440 gÀAvÉ 5 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ
¸Á°AiÀiÁ£À 24% DzÀgÉ, «zÀÄåvï M É̄AiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ »r¬Äj.

 9.5. ZÀPÀæ§rØAiÀÄ£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ À̧ªÀÄ Ȩ́åUÀ¼ÀÄ

PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼ÀÄîªÀ ªÁå¥ÁgÀzÀ°è, ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ ªÀÄvÀÄÛ MlÄÖ CªÀ¢ü, 1 ªÀµÀðQÌAvÀ
PÀrªÉÄ EgÀÄªÁUÀ, À̧gÀ¼À§rØAiÀÄ §¼ÀPÉAiÀÄ£ÀÄß £ÉÆÃrzÉªÀÅ.

PÉ®ªÀÅ ªÉÃ¼É, ¢ÃWÁðªÀ¢ü ¸Á®ªÀ£ÀÄß ªÀÄ£ÉPÀlÖ®Ä, ¤ªÉÃ±À£À PÉÆ¼Àî®Ä, GzÀåªÀÄ ¸ÁÜ¦ À̧®Ä, »ÃUÉ
ºÀvÁÛgÀÄ PÁgÀtUÀ½UÁV vÉUÉzÀÄPÉÆ¼Àî̄ ÁUÀÄªÀÅzÀÄ. F jÃwAiÀÄ ̧ ÀAzÀ̈ sÀðUÀ¼À°è, PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ ªÁ¶ðPÀªÁV,
§ºÀ¼À̧ ÀªÀÄAiÀÄzÀªÀÀgÉUÉ ªÀÄÄAzÀÄªÀgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. DzÀÝjAzÀ F jÃwAiÀÄ À̧AzÀ̈ sÀðUÀ¼À°è ZÀPÀæ§rØAiÀÄ
§¼ÀPÉAiÀiÁUÀÄvÀÛzÉ. PÉ®ªÉÇªÉÄä, MlÄÖ CªÀ¢üAiÀÄÄ 1 ªÀµÀðQÌAvÀ PÀrªÉÄ EgÀÄªÀ À̧AzÀ̈ sÀðUÀ¼À®Æè
vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ, CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ½gÀÄªÁUÀ ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ ZÀPÀæ§rØ ºÁPÀÄªÀ£ÀÄ. £Á«ÃUÀ ZÀPÀæ
§rØAiÀÄ£ÉÆß¼ÀUÉÆAqÀ, PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉUÀ¼À PÉ®ªÀÅ GzÁºÀgÀuÉUÀ¼À£ÀÄß £ÉÆÃqÉÆÃt.

GzÁºÀgÀuÉ 9.11 : MAzÀÄ gÉ¦üæfgÉÃlgï, £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.12000 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw
gÀÆ.3600 ªÀÄvÀÄÛ CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ JgÀqÀÄ À̧ªÀÄ CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈Àå.
ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ ̧ Á°AiÀiÁ£À 20% §rØAiÀÄ£ÀÄß CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è, PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è
§¼ÀPÉªÀiÁqÀÄvÁÛ£É, ºÁUÁzÀgÉ ¥Àæw CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: gÉ¦üæfgÉÃlgï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É = gÀÆ.12000
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ. 3600

¨ÁQ ºÀt = gÀÆ.8400

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 20% CzsÀðªÁ¶ðPÀ 10%

¥Àæw CzsÀð ªÁ¶ðPÀ PÀAw£À ªÉÆvÀÛ gÀÆ. x DVgÀ°

¥Àæw PÀAwUÀÆ, C À̧®Ä PÀAqÀÄ »rAiÉÆÃt

P1 ªÀÄvÀÄÛ P2 JA§ÄªÀÅ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV, ªÉÆzÀ® ºÁUÀÆ JgÀqÀ£ÉAiÀÄ DªÀvÀð
CªÀ¢üUÀ¼À ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ É̄̈ ÉUÀ¼ÁVgÀ°.

2

2

1

1 100
101P and

100
101P 






 +=






 +=∴  x    x

⇒ xx
2

21 11
10P  and  

11
10P 






==

CAzÀgÉ, 8400
121
100

11
10 =+ xx

⇒  4840
210

1218400 =×=x

∴ ¥Àæw CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ = gÀÆ.4840.

GzÁºÀgÀuÉ 9.12 : MAzÀÄ ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£ï, £ÀUÀzÀÄ gÀÆ.15000 UÉ ® s̈ÀåªÁVzÉ. DzÀgÉ CzÀ£ÀÄß
gÀÆ.2250 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw¹, JgÀqÀÄ À̧ªÀÄ£ÁzÀ CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. §rØzÀgÀ
¸Á°AiÀiÁ£À 8% EzÀÄÝ, CzsÀðªÁ¶ðPÀUÀ¼À°è DªÀvÀðªÁUÀÄvÀÛzÉ, ºÁUÁzÀgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ºÀt
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: ªÁ¶AUï ªÉÄ¶¤ß£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.15000

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ. 2250

¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ ¨ÁQ ºÀt gÀÆ.(15000-2250)

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 8% CzsÀðªÁ¶ðPÀ 4%

¥Àæw CzsÀð ªÁ¶ðPÀ PÀAw£À ªÉÆvÀÛ gÀÆ. x DVgÀ° ªÀÄvÀÄÛ P1 ªÀÄvÀÄÛ P2 UÀ¼ÀÄ,
C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV JgÀqÀÄ PÀAvÀÄUÀ¼À ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ ªÀiË®åUÀ¼ÁVgÀ°.

2

2

1

1 100
41P and  

100
41P 






 +=






 +=∴  x x

⇒ xx
2

21 26
25P  and  

26
25P 






==
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

⇒ x.xxx
26
51

26
25

26
251

26
25

26
25

26
2512750

2

=





 +=






+=

6760
51
26

25
2612750 =××= x  gÀÆ.

GzÁºÀgÀuÉ 9.13 : MAzÀÄ gÀ̧ ÀzÁ¤(Juicer)AiÀÄÄ gÀÆ. 3500PÉÌ zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. DzÀgÉ, gÀ̧ ÀzÁ¤AiÀÄ£ÀÄß
PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr ªÀiÁgÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. UÁæºÀPÀ£ÀÄ gÀÆ.1500 £ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ºÁUÀÆ 3
À̧ªÀÄªÁzÀ vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆqÀ®Ä À̧ªÀÄäw¹zÀ. ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ ¸Á°AiÀiÁ£À 12% §rØ

«¢ü¹, vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀðzÀAvÉ É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrzÀgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀ£ÀÄß, ºÀwÛgÀzÀ gÀÆ.UÉ
PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: gÀ̧ ÀzÁ¤AiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.3500

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw = gÀÆ. 1500

¨ÁQ PÉÆqÀ̈ ÉÃPÁzÀÄzÀÄ gÀÆ.(3500-1500) = gÀÆ.2000

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 12%, vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ 
12 3%
4

=

¥Àæw PÀAvÀÄ gÀÆ. x DVzÀÄÝ P1, P2 ªÀÄvÀÄÛ P3 UÀ¼ÀÄ. C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV PÀAvÀÄUÀ¼À
¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ ªÀiË®åUÀ¼ÁVgÀ°.

2 3

1 2 3
3 3 3x = P 1+ ,   x = P 1+  ,   x = P 1+

100 100 100
     
     
     

2 3

1 2 3
100 100 100P = x,   P = x  ,    P = x
103 103 103

   
   
   

⇒ 2000 x x x
2 3100 100 100

103 103 103
   = + +   
   

x
2100 100 100

2000 1
103 103 103

   = + +  
   

( )
30909
103

100
1032000

2

××=x   = gÀÆ. 707

¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÀÄ gÀÆ.707

GzÁºÀgÀuÉ 9.14:MAzÀÄ n.«.AiÀÄ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.7110 ªÀÄvÀÄÛ ¥Àæw PÀAvÀÄ gÀÆ.5581.50
AiÀÄAvÉ, JgÀqÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ½UÉ ªÀiÁgÀ̄ ÁAiÀÄÄÛ. ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ ̧ Á°AiÀiÁ£À 20% §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß
ªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀðzÀ°è «¢ü¹zÀAvÉ, n.«.AiÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ¥ÀjºÁgÀ: £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.7110

¥Àæw ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ºÀt gÀÆ.5581.5=gÀÆ. 2
11163

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 20%, ªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è 12
20

P1, ªÀÄvÀÄÛ P2 UÀ¼ÀÄ. C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV PÀAvÀÄUÀ¼À ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ ªÀiË®åUÀ¼ÁVgÀ°.

⇒ 
2

21 1200
201P

2
11163  and  

1200
201P

2
11163







 +=






 +=

⇒ 1
11163 60P = ×

2 61  = gÀÆ.5490

ªÀÄvÀÄÛ 2
11163 60 60P = × ×

2 61 61  = gÀÆ.5400

CAzÀgÉ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É  = gÀÆ. 7110 + 5490 + 5400

 = gÀÆ.18000

GzÁºÀgÀuÉ 9.15 : MAzÀÄ ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ ªÉÄÊPÉÆæÃ NªÀ¤ß£À ̈ É̄ É gÀÆ.5800 JAzÀÄ £ÀªÀÄÆ¢¹zÁÝ£É.
UÁæºÀPÀ£ÉÆ§â£ÀÄ, gÀÆ.1800 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwAiÀiÁVAiÀÄÆ ªÀÄvÀÄÛ 3 ªÁ¶ðPÀ À̧ªÀÄ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß
PÉÆqÀ®Ä M¥ÀÄàvÁÛ£É. ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ, ̧ Á°AiÀiÁ£À 10% §rØAiÀÄ£ÀÄß ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°è «¢ü¹zÀgÉ,
¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: ªÉÄÊPÉÆæÃ NªÀ¤ß£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.5800

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.1800

¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ G½PÉ gÀÆ.4000

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 12%, ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð

∴gÀÆ. x JA§ÄzÀÄ ¥Àæw PÀAw£À ªÉÆ§®UÁVgÀ°, ªÀÄvÀÄÛ P1, P2, P3 UÀ¼ÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV,
PÀAvÀÄUÀ¼À ¥Àæ̧ ÀÄÛvÀ ªÀiË®åUÀ¼ÁVgÀ°.

3

3

2

21 100
121P   and   

100
121P    ,

100
121P 






 +=






 +=






 +=∴ xx x

xxx
3

3

2

21 28
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25P  
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==

4000
28
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ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

CxÀªÁ 4000
784
625

28
251

28
25 =






 ++x

⇒ 2109
784

25
284000 ××=x  = ` 1665.40

∴ ¥Àæw ªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄ ºÀt gÀÆ. 1665.40

GzÁºÀgÀuÉ 9.16 : MAzÀÄ ¥sÁèmï gÀÆ.16 ®PÀëPÉÌ RjÃ¢UÉ EzÉ. CzÀ£ÀÄß gÀÆ.585500, £ÀUÀzÀÄ
¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ, 3 À̧ªÀÄªÁzÀ, CzsÀð ªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À®Æè PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ. «¢ü̧ ÀÄªÀ ¸Á°AiÀiÁ£À
§rØzÀgÀ 16% CzsÀð ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°è. ºÁUÁzÀgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÆß MlÄÖ «¢ü¹zÀ
§rØAiÀÄ£ÀÆß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

¥ÀjºÁgÀ: ¥sÁèmï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.16,00,000

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.5,85,500

¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ G½PÉ ºÀt gÀÆ.10,14,500

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 16%, CzsÀðªÁ¶ðPÀ 8% ¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀÇ gÀÆ. x DVgÀ°.
P1, P2, P3 UÀ¼ÀÄ C£ÀÄPÀæªÀÄªÁV, PÀAvÀÄUÀ¼À C À̧̄ ÁVgÀ°.

»ÃUÁV x = P1

1

100
81 






 +  = P1 








25
27

x = P2

2

100
81 






 +  = P2

2

25
27









x = P3

3

100
81 






 +  = P3

3

25
27









∴  P1+ P2+ P3 = 10,14,500

 500,14,10
27
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27
25

27
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=





+






+






 xxx
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 x

500,14,10
729
2029

27
25 =× x

202925
27729500,14,10

×
××

 x  = 3,93,660
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n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀwAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj 9.4

1. MAzÀÄ Ȩ́ÊPÀ°è£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.1661, CzÀ£ÀÄß gÀÆ.400 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀiÁr, eÉÆvÉUÉ
3 À̧ªÀÄªÁzÀ CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÉÆlÄÖ RjÃ¢ À̧§ºÀÄzÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À
10%, CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀð£ÀzÀ°è-AiÀiÁzÀgÉ, PÀAvÀÄºÀt PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. MAzÀÄ ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£ï£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.15,000 CxÀªÁ gÀÆ.2000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw
ªÀÄvÀÄÛ JgÀqÀÄ ̧ ÀªÀÄªÁzÀ CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. §rØzÀgÀ 16% ̧ Á°AiÀiÁ£À, CzsÀðªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀðzÀAvÉ »ÃUÁzÀgÉ ¥Àæw PÀAw£À ºÀt PÀAqÀÄ »r»j.

3. PÀªÀÄ¯ï, MAzÀÄ PÀA¥ÀÆålgï £ÀÄß gÀÆ.5612.50, £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀiÁr 3 vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ
À̧ªÀÄPÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆAqÀ£ÀÄ. À̧ªÀÄPÀAvÀÄUÀ¼À ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ gÀÆ.8788 DVzÉ, ºÁUÀÆ PÀAvÀÄ

AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 16% vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀðzÀAvÉ, PÀA¥ÀÆålgï £ÀUÀzÀÄ
É̄̈ É ºÁUÀÆ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØAiÀÄ ªÉÆvÀÛªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ PÁj£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.70000 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.21200 ªÀÄvÀÄÛ 3
ªÁ¶ðPÀ À̧ªÀiÁ£ÀPÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 25% ªÀÄvÀÄÛ ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀAvÉ.
ºÁVzÀÝgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ »r¬Äj.

5. MAzÀÄ ªÉÄÊPÉÆæ NªÀ£Àß£ÀÄß gÀÆ.2800 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀiÁr, eÉÆvÉUÉ, ¥ÀæwPÀAvÀÄ gÀÆ.2420
gÀAvÉ JgÀqÀÄ À̧ªÀiÁ£À ªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ½AzÀ PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄAvÉ
§rØzÀgÀ ̧ Á°AiÀiÁ£À 10%, ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°èAiÀiÁzÀgÉ, ªÀ̧ ÀÄÛ«£À £ÀUÀzÀÄ ̈ É̄ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

 £ÀªÀÄä PÀ°PÉAiÀÄ£ÀÄß PÀÆærüÃPÀj Ȩ́ÆÃt

• PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr, UÁæºÀPÀ£ÀÄ, ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è ªÀ̧ ÀÄÛ«£À É̄̈ ÉAiÀÄ s̈ÁUÀ±À: ºÀtªÀ£ÀÄß
¥ÁªÀwªÀiÁr, ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß PÉÆAqÉÆAiÀÄÄåvÁÛ£É. £ÀAvÀgÀ M¥ÀàAzÀPÉÌ À̧» ªÀiÁr, ¨ÁQºÀtªÀ£ÀÄß
PÀAvÀÄUÀ¼À°è ¥ÁªÀw À̧ÄvÁÛ£É.

• PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è UÁæºÀPÀ£ÀÄ ªÀ¸ÀÄÛ«£À £ÀUÀzÀÄ ¨É¯ÉVAvÀ ¸Àé®àºÀtªÀ£ÀÄß ºÉZÁÑV
¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. F ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀÄÄAzÀÆrzÀ ¥ÁªÀwAiÀÄ ªÉÄÃ°£À §rØ J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄÄ, UÁæºÀPÀ£À£ÀÄß ¤AiÀÄ«ÄvÀ CªÀ¢üUÀ¼À°è G½vÁAiÀÄ ªÀiÁqÀ®Ä
¥ÉÆæÃvÁì» À̧ÄvÀÛzÉ. EzÀjAzÀ CªÀ£ÀÄ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀlÖ§ºÀÄzÁVzÉ.

¥æÀw wAUÀ¼À PÀAw£À ºÀt gÀÆ.3,93,660

§rØ =

=

=

gÀÆ. 33,93,660 10,14,550
gÀÆ. 11,80,980 10,14,550
gÀÆ. 1,66,480
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ • ªÀ̧ ÀÄÛªÀÅ AiÀiÁªÀ É̄̈ ÉAiÀÄ°è zÉÆgÀPÀÄªÀÅzÉÆÃ, D É̄̈ ÉAiÀÄ£ÀÄß ¥ÀÆtðªÁV ¥ÁªÀw¹zÀgÉ,

CzÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É J£ÀÄßªÉªÀÅ.

• PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è ªÀ̧ ÀÄÛªÀ£ÀÄß RjÃ¢ À̧ÄªÁUÀ ªÀiÁqÀÄªÀ s̈ÁUÀ±À: ¥ÁªÀw ºÀtªÀ£ÀÄß,
£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

• PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è, UÁæºÀPÀ£ÀÄ ¤AiÀÄ«ÄvÀ CªÀ¢üUÀ¼À°è ¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÁzÀ ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ
J£ÀÄßvÉÛÃªÉ.

¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ¼ÀÄ

1. MAzÀÄ ºÉÆ°UÉAiÀÄAvÀæzÀ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.2600 CxÀªÁ PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄAvÉ gÀÆ.1000
£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.550 UÀ¼À À̧ªÀiÁ£À 3 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈Àå«zÉ. PÀAvÀÄ
AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

2. C¤®£ÀÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.8000 EgÀÄªÀ MAzÀÄ É̈gÀ¼ÀZÀÄÑ AiÀÄAvÀæ (Typewriter) ªÀ£ÀÄß
£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.3200 ªÀÄvÀÄÛ ¥ÀæwAiÉÆAzÀÆ gÀÆ.1000 £À LzÀÄ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è
PÉÆAqÀ£ÀÄ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

3. MAzÀÄ ªÉÄÃf£À (Table) £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.2000 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.500 ªÀÄvÀÄÛ
¥ÀæwAiÉÆAzÀÄ gÀÆ.400 gÀ £Á®ÄÌ À̧ªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁgÀ̄ Á¬ÄvÀÄ, ºÁUÁzÀgÉ
PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

4. MAzÀÄ n.«. AiÀÄÄ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.7500 CxÀªÁ gÀÆ.2000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ vÀ̄ Á
gÀÆ.1000 gÀ 6 ̧ ÀªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈ÀåªÁzÀgÉ, PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀªÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

5. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀÅ £ÀUÀzÀÄ gÀÆ.7000 CxÀªÁ gÀÆ.2000 UÀ¼À £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.1900 ªÀÄvÀÄÛ
6 À̧ªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈Àå«zÉ. «¢ü̧ ÀÄªÀ §rØzÀgÀ ªÀiÁ¹PÀ 2½ % DzÀgÉ, ¥Àæw
PÀAvÀÄºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

6. MAzÀÄ ªÀ̧ ÀÄÛªÀÅ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.1000 CxÀªÁ gÀÆ.650 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ 5 À̧ªÀiÁ£À
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁgÁlªÁAiÀÄÄÛ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 18% DzÀgÉ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀ£ÀÄß
É̄PÁÌZÁgÀ ªÀiÁrj.

7. MAzÀÄ ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£ï ªÀiÁgÁl É̄̈ É gÀÆ.14000. PÀA¥À¤AiÀÄÄ gÀÆ.7200 UÀ¼À ªÀÄÄAUÀqÀ
ªÀÄvÀÄÛ G½zÀzÀÝ£ÀÄß gÀÆ.1400 gÀ À̧ªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀAvÀÄUÀ¼À°è ¥ÁªÀw À̧®Ä PÉÃ¼ÀÄvÀÛzÉ. §rØzÀgÀ
¸Á°AiÀiÁ£À 12% DzÀgÉ, PÀAvÀÄUÀ¼À À̧ASÉå PÀAqÀÄ»r¬Äj.

8. MAzÀÄ À̧ÆÌlgï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.30,000 UÀ¼ÀÄ. CzÀ£ÀÄß PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è PÉÆ¼Àî®Ä
gÀÆ.15,000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwªÀiÁr eÉÆvÉUÉ 4 À̧ªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß PÀlÖ̈ ÉÃPÀÄ.

§rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À
1

 33 %
3

 DzÀgÉ, ¥æÀw PÀAvÀÄ ºÀt PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ9. MAzÀÄ d«ÄÃ£ÀÄ ¤ªÉÃ±À£ÀzÀ £ÀUÀzÀÄ ̈ É̄ É gÀÆ.2,00,000 CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ¥ÁªÀw gÀÆ.1,00,000

ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.21,000 zÀ 5 À̧ªÀiÁ£À ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ PÀAvÀÄAiÉÆÃd£ÉAiÀÄ
§rØzÀgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

10. MAzÀÄ ¹ÖÃ¯ï C É̄äÃgÁzÀ £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̄̈ É gÀÆ.3,575. CzÀ£ÀÄß PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr
PÉÆ¼Àî®Ä, gÀÆ.1,600 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwAiÀÄ £ÀAvÀgÀ gÀÆ.420 gÀ 5 ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À£ÀÄß
PÀlÖ̈ ÉÃPÀÄ. ºÁUÁzÀgÉ, PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ §rØzÀgÀªÉµÉÖAzÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj.

11. MAzÀÄ PÉÊUÀrAiÀiÁgÀªÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ gÀÆ.1,000 PÉÌ CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.300 ªÀÄvÀÄÛ 5
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁgÁl ªÀiÁqÀ̄ Á¬ÄvÀÄ. «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 18% DzÀgÉ,
ªÀiÁ¹PÀ PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

12. MAzÀÄ PÀA¥ÀÆålgï gÀÆ.34,000 £ÀUÀzÀÄ CxÀªÁ gÀÆ.20,000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw eÉÆvÉUÉ, 5
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈Àå«zÉ. PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄrAiÀÄ°è «¢ü̧ ÀÄªÀ §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À
30% DzÀgÉ, ¥ÀæwPÀAvÀÄ ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

13. jÃmÁ¼ÀÄ MAzÀÄ ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£Àß£ÀÄß gÀÆ.4,000 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀwªÀiÁr £ÀAvÀgÀ 4 ̧ ÀªÀÄªÁzÀ
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆAqÀ¼ÀÄ. ªÁ¶AUï ªÉÄ¶£À£ÀÄß gÀÆ.15,000 PÉÌ £ÀUÀzÁV PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÁVvÀÄÛ.
PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è ¸Á°AiÀiÁ£À 18% §rØzÀgÀªÁVzÀÝgÉ, jÃmÁ¼ÀÄ PÀnÖzÀ ¥Àæw PÀAw£À
ºÀt PÀAqÀÄ»r¬Äj.

14. MAzÀÄ bÁªÀtÂ ¥sÁå£ï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.970 CxÀªÁ gÀÆ.210 gÀ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ
3 À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼ÀÄ. §rØzÀgÀ (PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è) ¸Á°AiÀiÁ£À 16%
DzÀgÉ, ªÀiÁ¹PÀPÀAvÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

15. MAzÀÄ PÉÊ UÀrAiÀiÁgÀªÀÅ gÀÆ.970 PÉÌ CxÀªÁ gÀÆ.350 £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw ªÀÄvÀÄÛ 3 À̧ªÀÄªÁzÀ
ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ® s̈Àå. §rØzÀgÀ 24% ¸Á°AiÀiÁ£À DzÀgÉ, ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄ ºÀtªÀ£ÀÄß
PÀAqÀÄ»r¬Äj.

16. MAzÀÄ DVD ¥ÉèÃAiÀÄgï £ÀÄß £ÀUÀzÀÄ¥ÁªÀw gÀÆ.2,750 ºÁUÀÆ gÀÆ.331 gÀ 3 À̧ªÀÄªÁzÀ
CzsÀðªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è PÉÆ¼Àî̄ Á¬ÄvÀÄ. «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ ̧ Á°AiÀiÁ£À 20%, CzsÀðªÁ¶ðPÀ
DªÀvÀðUÀ¼À°è DzÀgÉ, DVD ¥ÉèÃAiÀÄgï £À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.

17. MAzÀÄ ¥sÁèmï £ÀÄß PÉÆ¼Àî®Ä gÀÆ.2,00,000 £ÀUÀzÀÄ É̈ÃPÁUÀÄvÀÛzÉ. CzÀ£ÉßÃ £ÀUÀzÀÄ¥ÁªÀw
gÀÆ.67,600 AiÀÄ£ÀÄß ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è ¥ÁªÀwªÀiÁr, 3 À̧ªÀÄ CzsÀð ªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è
MAzÀÄ UÀÈºÀ ¤ªÀiÁðt À̧AWÀ¢AzÀ PÉÆ¼Àî§ºÀÄzÀÄ, UÀÈºÀ ¤ªÀiÁðt À̧AWÀªÀÅ ¸Á°AiÀiÁ£À
20% §rØ «¢ü¹zÀgÉ (CzsÀðªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðUÀ¼À°è) PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è ¥Àæw PÀAw£À
ºÀtªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

18. M§â ªÁå¥ÁjAiÀÄÄ, MAzÀÄ À̧ÆÌlgÀ£ÀÄß £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.11,000 ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.6,250 gÀ
JgÀqÀÄ À̧ªÀÄªÁzÀ ªÁ¶ðPÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁgÁl ªÀiÁrzÀ£ÀÄ. §rØzÀgÀ ¸Á°AiÀiÁ£À 25%
(ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°è) DzÀgÉ À̧ÆÌlj£À £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 19. MAzÀÄ PÀA¥ÀÆålgï £À £ÀUÀzÀÄ ̈ É̄ É gÀÆ.78,600. CzÀ£ÀÄß PÀAvÀÄ AiÉÆÃd£ÉAiÀÄ°è PÉÆ¼ÀÄîªÁUÀ,

£ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.25,640 gÀ eÉÆvÉUÉ G½zÀ ºÀtªÀ£ÀÄß 3 À̧ªÀÄªÁzÀ vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ
PÀAvÀÄUÀ¼À°è ¥ÁªÀw À̧̈ ÉÃPÀÄ. ªÀiÁgÁlUÁgÀ£ÀÄ, ¸Á°AiÀiÁ£À 20% §rØzÀgÀzÀ°è vÉÊªÀiÁ¹PÀ
DªÀvÀðzÀAvÉ, §rØ«¢ü¹zÀgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß É̄PÁÌZÁgÀªÀiÁrj.

20. M§â PÀlÖqÀ ªÀiÁ°ÃPÀ£ÀÄ vÀ£Àß°ègÀÄªÀ ¥sÁèmïUÀ¼À£ÀÄß ¥Àæw ¥sÁèmïUÉ gÀÆ.30,00,000 £ÀUÀzÀÄ
É̈̄ ÉUÉ CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ ¥ÁªÀw gÀÆ.10,31,600 gÀ eÉÆvÉUÉ, 3 À̧ªÀÄ£ÁzÀ vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ

PÀAvÀÄUÀ¼À°è ªÀiÁgÀÄvÁÛ£É. «¢ü̧ ÀÄªÀ §rØzÀgÀªÀÅ ¸Á°AiÀiÁ£À 10%, vÉæöÊªÀiÁ¹PÀ DªÀvÀð£ÀUÀ¼À°è
EzÀÝgÉ, ¥Àæw PÀAw£À ºÀtªÀ£ÀÄß ªÀÄvÀÄÛ «¢ü¹zÀ MlÄÖ §rØAiÀÄ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.

  ¤ªÀÄä ¥ÀæUÀw ¥ÀjÃQë¹PÉÆ½îj - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

9.1 1. 42.87% 2. 44 %
9
4

3. 21 %
9
1

4. 17 %
7
1

5. 4.69% 6. 51.1% 7. 47.06%

9.2 1. gÀÆ.4000 2. gÀÆ.
200
9 3. gÀÆ.775.77 4. gÀÆ.1934.55

9.3 1. gÀÆ.1150 2. gÀÆ.10000 3. gÀÆ.2500 4. gÀÆ.970

5. gÀÆ.3580

9.4 1. gÀÆ.463.05 2. gÀÆ.7290 3. gÀÆ.30000, gÀÆ.1976.5

4. gÀÆ.25000 5. gÀÆ.7000

  ¥ÁoÁAvÀå C s̈Áå À̧ ¥Àæ±ÉßUÀ½UÉ - GvÀÛgÀUÀ¼ÀÄ

1. %
21
119 2. %

7
117 3. %

3
133 4. %

3
133

5. gÀÆ.920 6. gÀÆ.63.35 7. 5 8. gÀÆ.4000

9. 20.7% 10. 26.43% 11. gÀÆ.146.12 12. gÀÆ.3000

13. gÀÆ.2850.86 14. gÀÆ.366(CAzÁdÄ) 15. gÀÆ.220 16. gÀÆ.6060

17. gÀÆ.53240 18. gÀÆ.20000 19. gÀÆ.19448

20. gÀÆ.689210,  gÀÆ.99230
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

ªÀiÁzsÀå«ÄPÀ ¥ÁoÀåPÀæªÀÄ

UÀtÂvÀ ±Á À̧Ûç
C s̈Áå̧ À PÁAiÀÄð - ªÁtÂdå UÀtÂvÀ

UÀjµÀ× CAPÀUÀ¼ÀÄ 25 À̧ªÀÄAiÀÄ : 45 ¤«ÄµÀUÀ¼ÀÄ

À̧ÆZÀ£ÉUÀ¼ÀÄ:

1. J¯Áè GvÀÛgÀUÀ¼À£ÀÄß ¥ÀævÉåÃPÀ ºÁ¼ÉAiÀÄ°è §gÉ¬Äj.

2. ¤ªÀÄä GvÀÛgÀ ¥ÀwæPÉUÀ¼À°è, F PÉ¼ÀPÀAqÀ ªÀiÁ»w ¤Ãrj

ºȨ́ ÀgÀÄ :

£ÉÆÃAzÀtÂ À̧ASÉå :

«µÀAiÀÄ :

C s̈Áå À̧ PÁAiÀÄðzÀ CzsÁåAiÀÄ :

«¼Á À̧ :

3. ¤ªÀÄä C s̈Áå À̧ PÁAiÀÄðzÀ GvÀÛgÀ ¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß, ¤ªÀÄä CzsÀåAiÀÄ£À PÉÃAzÀæzÀ «µÀAiÀÄ CzsÁå¥ÀPÀjAzÀ
vÀ¥Á¹¹PÉÆ½îj. EzÀjAzÀ, ¤ªÀÄä PÁAiÀÄðzÀ §UÉÎ ¤ªÀÄUÉ ¸ÀjAiÀiÁzÀ ªÀÄgÀÄªÀiÁ»w
zÉÆgÉAiÀÄÄªÀÅzÀÄ.

C s̈Áå À̧ PÁAiÀÄðzÀ GvÀÛgÀ¥ÀwæPÉUÀ¼À£ÀÄß NIOSUÉ PÀ¼ÀÄ» À̧̈ ÉÃrj

1. MAzÀÄ ±Á¯ÁaÃ®ªÀ£ÀÄß gÀÆ.660 PÉÌ ªÀiÁgÀÄªÀÅzÀjAzÀ, ªÀiÁgÁlUÁgÀ¤UÉ 10% ¯Á s̈ÀªÁzÀgÉ,
±Á¯ÁaÃ®zÀ C À̧®Ä É̄̈ É. 1

A) gÀÆ.625 B) gÀÆ.600 C) gÀÆ.575 D) gÀÆ.550

2. M§âUÁæºÀPÀ£ÀÄ MAzÀÄ gÉÃrAiÉÆÃªÀ£ÀÄß, £ÀªÀÄÆ¢¹zÀ É̄̈ ÉAiÀÄ 10% jAiÀiÁ¬Äw £ÀAvÀgÀ
gÀÆ.5400 UÉ PÉÆ¼ÀÄîvÁÛ£É. gÉÃrAiÉÆÃ«£À £ÀªÀÄÆ¢vÀ É̄̈ É 1

A) gÀÆ.5050 B) gÀÆ.5800 C) gÀÆ.5950 D) gÀÆ.6000

3. MAzÀÄ ¥ÀÄ À̧ÛPÀzÀ É̄̈ É gÀÆ.300, M§â «zÁåyðAiÀÄÄ CzÀ£ÀÄß gÀÆ.234 UÀ½UÉ PÉÆAqÀgÉ,
jAiÀiÁ¬Äw ±ÉÃPÀqÁ zÀgÀ 1

A) 25 B) 24 C) 22 D) 20
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«eÁÕ£À ªÀÄvÀÄÛ vÀAvÀæeÁÕ£À

n¥ÀàtÂUÀ¼ÀÄ

ªÀiÁqÀÆå¯ï-2
ªÁtÂdå UÀtÂvÀ 4. 35 Ȩ́A.«ÄÃ. ªÀÄvÀÄÛ 2 Ȩ́A.«ÄÃ UÀ¼À C£ÀÄ¥ÁvÀzÀ À̧gÀ¼ÀgÀÆ¥À 1

A) 35:2 B) 35:200 C) 7:40 D) 40.7

5. ¸Á°AiÀiÁ£À 10% zÀgÀzÀ°è, 2 ªÀµÀðUÀ½UÉ gÀÆ.2000 zÀ ªÉÄÃ°£À À̧gÀ¼À§rØ ºÁUÀÆ
ZÀPÀæ§rØ (ªÁ¶ðPÀ DªÀvÀðzÀ°è) UÀ¼À ªÀåvÁå À̧ªÀÅ. 1

A) gÀÆ.20 B) gÀÆ.200 C) gÀÆ.400        D) gÀÆ.0 ( Ȩ́Æ£Éß)

6. 20: K :: 25:450 DzÀgÉ, ‘K’ É̄̈ É ¤zsÀðj¹j. 2

7. 120 £ÀÄß 96PÉÌ E½¹zÀgÉ, E½PÉAiÀÄ ±ÉÃPÀqÁ zÀgÀ JµÀÄÖ? 2

8. 15 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À C À̧®Ä É̄̈ ÉAiÀÄÄ, 12 ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼À (CzÉÃ ªÀ̧ ÀÄÛUÀ¼ÀÄ) ªÀiÁgÁl É̄̈ ÉUÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀgÉ,
¯Á s̈À CxÀªÁ £ÀµÀÖzÀ ±ÉÃPÀqÁªÁgÀÄ PÀAqÀÄ»r¬Äj. 2

9. 20%, 15% ªÀÄvÀÄÛ 10% jAiÀiÁ¬Äw ±ÉæÃtÂUÉ À̧ªÀÄ£ÁzÀ KPÀjAiÀiÁ¬Äw (Single discount)
PÀAqÀÄ»r¬Äj. 2

10. 6 wAUÀ¼ÀÄUÀ¼À°è ¸Á°AiÀiÁ£À ±ÉÃPÀqÀ 8% ZÀPÀæ§rØ (ªÁ¶ðPÀDªÀvÀðzÀ°è) zÀgÀzÀAvÉ. AiÀiÁªÀ
ºÀtgÁ²AiÀÄÄ, gÀÆ.26010 ªÉÆvÀÛªÁUÀÄvÀÛzÉ JA§ÄzÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj. 2

11. MAzÀÄ ºÉÆ°UÉ AiÀÄAvÀæªÀÅ £ÀUÀzÀÄ É̄̈ É gÀÆ.2600 PÉÌ CxÀªÁ £ÀUÀzÀÄ¥ÁªÀw gÀÆ.1000
ªÀÄvÀÄÛ gÀÆ.550 gÀ 3 À̧ªÀÄ£ÁzÀ ªÀiÁ¹PÀ PÀAvÀÄUÀ¼À°è zÉÆgÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. ºÁUÁzÀgÉ, PÀAvÀÄ
AiÉÆÃd£ÉAiÀÄr «¢ü¹zÀ §rØzÀgÀ PÀAqÀÄ»r¬Äj. 4

12. MAzÀÄ ªÀÄgÀªÀÅ, ¥Àæw wAUÀ¼ÀÆ wAUÀ½£À ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°ègÀÄªÀ vÀ£Àß JvÀÛgÀzÀ 2% JvÀÛgÀPÉÌ
É̈¼ÉAiÀÄÄvÀÛzÉ. ªÀÄgÀzÀ JvÀÛgÀ d£ÀªÀj 2010 ¥ÁægÀA s̈ÀzÀ°è 1.5 «ÄÃlgï EzÀÝgÉ, K¦ǣ ï

2010 gÀ CAvÀåzÀ°è ªÀÄgÀzÀ JvÀÛgÀªÀ£ÀÄß PÀAqÀÄ»r¬Äj.
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